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flpe4roaop

Ona s6upxa 3aAaraKa rrr4caHa je no noaou HacraBHoM [JIaHy 14 [porpaMy 3a
IV paepe4 rnrr,rnasraja z rexHur{Krlx IuKoJra xojra ce upuruerryje oA mHoJICKe

1992 193. roAr,rHe. Y rroj cy o6paleuu 3aqa\u c.ne4ehrax teua:
f. iDynrqvje
2. I4saop, {ynxquje
3. Anporczrvraqnje Synxquja
4. Izlnrerpan
5. Hou6nsaropuxa
6. Beporarnoha r.r crarrrcrzra.

Csaxa oA HaBe,qeHr4x reMa o6palena je y noce6noj rnaaz, a cBaKa nJIaBa
je uoge.rrena Ha eehr 6poj uor.naana. Ha novetxy cBaKor norrlaBJba ,qare
cy 4edznzqzje ra raplema vzje je lro3HaBarre HeorlxoAHo 3a peluaBalbe
3a,qaraKa u3 Tor norJraBJra. Y csaxo\a norllaBJby 3aAaIILt cy uopelanu, florreB
o4 najjegnoctannujnx, paAr,r penpo,qyrquje Hayr{eHl4x ca4pxaja, Ka re}fiI,IM

xojra cy Aarpr 3a yraplnearse n npogy6JbllBarbe o6palene rraatepnje. Ha
rpajy caaxe rrraBe .qar je .qo.qaraK ca pa3HI4M 3aAaqLIMa y KoMe cy 3aAaqkt

sehe rexuHe r, 3a vr,rje je pemaBarbe uotpe6no yrlo)fiI,ITtl ogpelen creueH
KpeaTr4BHOCTr4.

floce6ny 3axBaJruocr gyryjeu perleH3eHrllMa Ap B. Muhuhy, B. flayuoazhy
n Ir1. 3omran rcoju cy .qeraJrHo flpoyqrzJrn pyKonilc vI Aaru Hrr3 KopktcHl,Ix

npruraeg6n r,r cyrecMja.

Ha xpajy HafloMilrbeM Aa caM nprzJruroM cacraBJBarba one s6zpKe Koplacruo
ayropcKe crpaHurre r43 KrbI,Ira Matetratucxou 5 n Matenaatrrra 4.

Y Beorpa4y, r'aaja 1994. Ayrop

Ilpe4roeop ocMoM rpepaleHovr vlt:.Aa:my

36npxa je 4ouyrreua HoBr4M 3a,q,allriMa, ucnpaBJbeue cy yoqeHe IuraMnapcre
rperuKe fi AoAaTId cy TecToBrr 3a [poBepaBalse 3HaI5a yrreHl,rKa.

Y Mareuarzvroj rraunasuju y Beorpagy oa 1986. roA. 14 Ha +aKyflrerl4Ma
Beorpa4cxor yHlrBep3uma on 1990. roA. rAe ce 3a yruc noJla.;re Mare-
MaruKa, flpoBepaBarse 3Har6a KaHAu.4ara Bpluu ce uorr.rohy recroBa. Kaxo
je 4ocagaurrle r4cxycrBo rroKa3aJro 4a je to noysdax u jednocmaeaH, Har-tur
fipoBepaBarsa 3Har6a, upe.qJla^]KeMo Aa ce recrilpal$e [oBpeMeHo Kopucrl4 rr y
ordersr,rB ar6y yqeHr,rKa cpeArse rrrKoJre.

Tecroar4 na rpajy Krrr4re cy caMo npeda,oe u tt,ode,n KaKo cacraBJrarl4 HoBe

TecroBe. Yronuxo 6n ce nopucrufiu caMo npuJIolKeHI,I TecroBz - To 6u 6una
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aHT'?lUpO[araH/4a MaTeMar].rKe. 3anocraeznu 6wcwo oHo rrrro ynpaBo paALrMO
Y HACTABI,I: PASNZJATTC MHCAOHOCTI{, TAI{HOCTLI, PAAO3HAJIOCTI4, KPCATUBHOCTI4,
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I.rrana I

OYHKUIITJE

1. 1. IIPETJIEA HAJBA}KIJIIJI/}- EJIEMEHTAPHUTX OYHKUL.IJA

l" Jfuneapu,a $ynrcquja
lpaQzx QyHxqlaje je npana vIajra je orrrrrrll (excn,'rzqzrnla) o6"rrNn: A:kz+n (t,neR)

npv qeMy je *=tg,p - roe$zqrjeHT npaBua npane (r4e je 9 yrao npeMa rosr4TtrBHoM
cvepy z-oce), a n crro6oAaH vnaa (o4cevaK rrpaBe Ha a-ocu oA lroopazHarnor noverxa).
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TercrosIz 3a,uaraxa - lrasa I

2o Keadpamna $yxrct4uja

f pafran Synxqrlje, vwju je orrrrrr,r o6.nzx: y=or,+b"+" (o,t.,ce R, al}), je napa6o.na.
Hyre QSuxquje cy pea.rua peueFba je4uavr.,rne ar2+brac:o, rj. ,r,r=Jlffi.
Ducxpwuuuaura je D:b2-4ac. Teri.re rpaQrxa Qyurqrje je ravxa T(-*,-:Ee)
Y sanzcnocrrd oA 3Haka roeQzqujeHra a A all,cxpllMr4HaHTe D pasnunyjeMo ruecl,
KapaKTepr,rcrHuuux cryuajeea.



-_

1. 1. flperne4 uajea;rHr,rjr.rx erreMeHTapHrrx Qynxquj a,

3" @yu,xu,uje o6"luaa a: i/i, rl € N

Axo je n napaH 6poj, $yHxqr,rja y:W ie Ae+HHr4caHa 3a o:0.
Axo je n HenapaH 6poj, Synxuuja a=*,G je 4e$uuucaua 3a cBaxo r.

t^

4o Oyrmu,uje o1"turca a : !,,k e Rr
fpaSaxe SyHrcuuje je xr.rnep6o,ra, .qeSuarcan =a rlO. Acaunrore $ynxrlrje cy

y-oca v r-oca.

\
5" Erccnon evutujanNa fiynrcquja

To je {ynxqwja o6nwxa y=r" (aeR, a>o, all). Oyuxqaja je 4e$unucaHa z
[o3I4TI4BHa 3a 0€R. {

Y" c'

y-- tr6 (n-neponno)
!=n'h (n-porna)



4 Texcrosn 3aAarar<a - lrasa I.

6" Jfoeapumalilc*a fiynrcu,uja

To je $yxr<qrrja o6nuxa a:tog,or (aeR, o>0,

Qynxqzje je z6:1.
a+r). Ae*ilHr4caaa je sa z>0. Hy.na

(r>l )

7" Tpuzon,o,uempujcrce fiynrcquje

(Dynxqraja y=sin c
- ,qeQzuucana je sa z€R
- neplroA je T=2rk, keZ
- y:0 sa a=rk, keZ
- a^"":7, za z=i*2rk, k€Z
- a^i^=-l, sa r:$+Zrk, *eZ.

Oyrxquja s:sin(c+ g )=cos r
- AeQHHHcaHa je :a r€R
- nepHoA je T=Zrk, k€Z
- A=0 3a t=[*nk, k€Z
- y^aa=l) za x=Znk, k€Z
- y^;^=-t, za a=t*2rlc, k€2.

(DyHxqzja g--tg z
- 32" p=if2rle , kez lf.wje AeQ:,/,-

HI4CaHa W y T?lM Tar{KaMa 
'rMa

BepTI4ltaJrrre acI4MrrToTe

- neplroA je T=rft, 11E7

- y=0 3a r=nk, k€Z
- Synxqlrja je r',ronoro pacryha sa
t€(-E+rk,t+r*), nez

iDynxqaja U=ctg t
- za r:rk, kez l,i.lr',je 4eQrzHi,rcana

vr y TvlM TaqKaMa IzMa BepTrIKaJIHe

ACI,IMNT'OTC

- neplroA je T:rk, k€Z
- y:0 3a t'$*nk, kQZ

- Qyuruaja je r.aoHoro ona4ajyha sa
c€.(Tk,r+Tk), k€Z
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1. 1. Ilper;reg najaa;r<nzjzx eneMeHTapgvx Syrxquja

8" Qynnu,uja A = asln(br * c), (a,b,c e R, sa a,b t' 0)

lpaQzx Qynxql,rje je novepeH y oAnocy Ha KoopAuHarl{a noqerax, rz ro yneBo axo
je c>0, a yAecHo aro je c<0. Ocnosur4 nepr4oA j" f:ffi. Hyre $yuxqzje 4o6rajauo
u: je4,navune brfc=rk, k€2. A:r.o je a>0 $ynru:r.ja lal'z,a MaKCH^{arrHy BpeAHocr a 3a

$alg=${zrk, a Mr,rHHManHy -a ea brlc:!*2rk, keZ.

9" LIn e ep en e n't p uz o N o ht enxp uj c rc e $y ruar4uj e, ar cu s - Oy Hvutuj e

- Izlneepsaa $yHrcqzja $ynxqzje y=sinz, *el-t,tlje s:arcsinc, o€[-1,1]
- I4naepsua $yunuuja $ynrunje g=cosc, r€[0,r] je y:arccosc, o€[-1,1]
- Izluaepsua Synruuja $yrxunje g=tg r, *€eE,E) je s=a""tg c, o€R
- I4neepsua Qynxquja Syuxqzje A=ctg t, c€(0,r) je y=rrcctg ,, z€R

v=aTcslnx a=arccosl

a=&rctgx y=arcctgx



6 rerccroBr,r 3aAar.axa - l.naea I.

1. Cxzqr.rparkr rpa$r4xe Synxqraja:

a)a=_r; 6)y=-;r; s)a=3r;
2 

' *I: h u=-r-2.r)a=5r+2: t)A:-ir,r. ./y_
2. Y $yuxquju y - kt * n, oApe.qr4:cz flapaMerpe k,n € R raKo Aa rpaSlrx
Qyuxqzje ca.qpx(v rarrry M(r,y):

a) y: kr i_3, M(-2,3); 6) y = kr *2, M(-7,-72);
e) y:-3r*n, M(*2,4); r) y= r+n, M(_5,_4),

a 3aruM :a go6zjene BpeAHocrr4 k vt n cxtnlwpatz rpa$ux $ynxquje.
Crzqnpa:rra rpa$ux QyHxqzja (sa4aqra 3 * 5):

'I

3. a) y - '-r2', 6) y = *n2 +1; r) A: 12 -Br +2;

t) a: -r2+2r*J; b) y:r' -l*l; e) y:lr2 +rl;
4. a)A:1/E,r>0; 6)A=1/4,r<0; r)y:{E;

t)y:ilr2; b)a:3-"; e)y:2'+1 -t;
tx)y=2-l'l' z)y=logr(z-1); v)a=logr(2-n);
i) a: Iogr lzl;

5. a)g=sin(-22); / 6)A=rorjr,
/ 1 r.\

B) a: ssin (- ir* e); r) y: -2.o'(zr* l)'
.3

A) y = r-srr-r; b) y=tr ("-X)t
e) Y : ctg2r.

I4apauynarz (ea4aqn 6 - 9):

I / 1\6. a) arcsin i; 6) arccos (-;)
a) arctg 1; r) arcctg (-/5)

T. a) arcsin f -t) ^' ^-^^^^ f .o,, arLrrrr 
\-r/, 

O) arccos r;

B) arctg (-1)r .) arc.tg f ;

a) arcsin f;*u,rrorf , f) arctg ( f) +arccts (-f)
\ . (fi\ '/, Jse)arcsrnl-' 

/*arccos 2 +arctg 3.\ 2,



-
1.1. Ilper.rre4 HajBa.xHrajhx erreMeHTapHzx Qyaxqr,rja 7

..i'r) arcsin(cos (^.?);6) arccos(rir(0.;));a) arctg ("* (r.T))

,.f ,l cos(2arcctg 2); lul ,* ("..'*3), a) arctg ] + u...ts |.
1 *_1

gyuxqnja f (*): *'+ 4 + 4. Vlzpauyuanu'.r'2 r*l10. na:ra je

a) f(2);

r) /(o2 - 1);

a) .f(o);

., ,(;)

d /(:)'
11. nara je Synxquja f (*) = .d, Z:pauynarr,r:

f -+- ;1

u) /(o);

b) tG/o.

s) f (r +2); r) /(r) + 2..) / (;),
12. il.araje SyHxIIuja F(r): rz +2. OApeAra:rr.r:

6) F(2y); a) r,(o+3b);
s) F,(o) + 3F'(b).

Ooplrnparu r:a6nzqe sa Syuxqzje:
a) h@) + lz@); 6) 2ft@) - fz@); e) f1(r)f2(r);
r) min{i @), fr(*)}; A) lfr@) * lr@)1.

l-5. Perur.rrra je4naur,ruy f (r): g(r) za Qyuxqraje y: l@) uy: g(n):

]a) F3(r) - t;
-l^j r) F,(r + 10);

13. Oyuxquja l@) 3aAara je na creAehu na.rlrn:

( ,', axo je r paltrvoHarlno N lzl < 1;

{(r\ : ) -*', aro je r i4paqtroHarr*o u l"l < 1;
r \*) 

I 12 +a, axo je .r paurloHarlno ra lrl > 1;

\ -*' - 4, axo je r :,z.pa\no*arlHo I4 l"l > 1.

oApeAurz , (i) , /(-1), ,(+), ,(+), r@),, (i)
14. Qyurqzje h@) ^ f2(r) sefiuur.rcaHe cy Ha cKyry A = {0,7,2,3,4}
ta6nra.ttro:

fr 0 1 2 .) 4

ft(r) 0 -1 2 1 -3

fz(r) 1 0 -1 0 2



Texctoeil 3aaaraxa - Lnaea I

I ,i r@): {;',;:',*'' I j 3; s@) = l2*-x-5, r(0;
(u+8, z>0;

6)

16. na
a)

a)

12-4l\r) = ; _ r, g(x) : 2x, x f 2.

nra cy jeguaxe QyHxqrzje:

f(r):r/*',g(r)=r;
,

f(r):Lus(r)=a;
n::-ff Rr _frt) l@) : | *;', r 1o u s@) = I#,, o < z < 1;

b) l(r)= ('- t\' (T)'
\ '-J 

14 s(r) : logs 5 \

17. Hexa je /(t) : 2ts * fr. nonururr Aa je sa cae t I 0 oaa<u fe) =, (+)

18. Aro je f (*):,o, i#, lrl < 1, o.qpeAr4rrr Syurqzjy s@) =, (ffi#)
19. Axo ie f(*) = #,,qoxa3arr4 aa je f(r*21 = I J2Jk J r), 

@ * 0).

O4pe4Iarra o6nacr 4eSznracanocrr Synxqnja (aa4aqr,r 20 - 31):

zo. {f@):..2+2;

6) f (r) : logr2 u s@) : 2logr;

") /(r) : stnx u g(r) * r?

6)r)A:x'3*12-r;

a) P(a) : # - roBprur4Ha je4Haxocrpa'rrr{Hor rpoyrrra;

n) P(r) : Tr2 - roBpmrrHa Kpyra.

@'{o:#,

@



@Yv=ry,
-\,,- r
,,) v- 

-

t/2*r-.rz

&

@
u)s:f/F-ar;

T-
a) A: 

- 

+r/r+1:
\/r - 5

s) g:/--,-t/12+r-12,
A)a=r*dx*'/;

6) y = (*)",
t) u = -2ffi;r) y = v4;?

u) a :1og, r:

,l/

eY' a) a: cosec r:

tog, (3r2 - 2n - 8)

el a: In(2 - r)

. sln.r-\ -. _
l-cosr

.1
e) u: ctg ";

+ 3) + logrlr(r2 - 2r);

6) y : r.rr;
.rt

Atg-' slnT

a) a = sinyG;
1D)a:Lg-;r

Tr
z) U :1/sin -;ur

ctg, r
1-ctgr'

9 a) v:5";

,,nd.

q-er a) a:logr(4*r\+\h6'A;

1. 1. Ilper,reA najna;xHrajrx erreMeHTapHl4x fyHxqrlj a

r)a=

6)y:2r-t/7-+a;

r) s:Ji=s+{b-r:
b) y=2-12 + ti'4

r
------..:

e) ll=2r-'2;

b) y = 4'/tiTs

}l'l A

1-,*,Y^--r\--

4o=l*

b) a -togn(r2 - 4r);

x) y=log2i/is-s.

, tr2 - 4r'* 3-. -)
1t : loY -b u ^ ^):r'-or+6--/

>x)a=
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w) a : #GGosD;
n) a = arcsin(tg r).

@ a)y=trt-14,
r) E: lgl4- r2l;

, /g-cos ue) y: 
- 

isln l,

Texctosr4 3a4araxa - l.naea L

x) y: Iogr(sinr - cose).

a) a : log2 1og, iog, r;

b) y = /arcs,"1l,rgr r),

32. O4pe4ratu o6.rracr BpeAnocrlr creAehzx $ynxquja:

1 1 (r-1), l*, x+2Ar)a=x*-i A)a=fr; -i b)y=#,
e) v = ffi; :j >x) v: l:F +r+2' j=) v =sine+cosr:

i^) o =lg(1 _ 2cosr);l:l g:sin4rtcosar; x) y=sin6r*cos6z.

33. narecyQyurrirajef(r):, ?*r',.,* ^,ug(r)=, 
4.!* rI-l* r\*t (z+1)(r-2) " vt*t (r+1)(,-2)' "'

r + 2. OApeAutr,r o6nacr BpeAHocrr.r $ynxquje f (") - S@)

1.2. CBOJCTBA PEAJIHI4X OYHKUI4JA

a) u : arcsinr;

Ozpanuuenocm

3a Synxqujy f : A -+ R (,4 e R) xax<e ce Aa je orpaHnuena
oAo3ro (ognocno, orpanvr{eua o4oago) axo je raxaB cxyn Eeurrx
BpeAuocrra, rj. axo nocroju raKaB pearran 6poj M ga za caaxo r € A
aaa<u f (r) ( M (ogHocro /(r) > M) Axo je gyHxr{zja orpauhrreHa
z oAo3,qo 14 oAo3to, Ka^rfie ce 4a je orpanvqeHa.

Monomou,ocm

3a QyHrrrr,rjy f , A -+ R (,4, e R) ce rcarxe ga je:
I" pacmyka arco 3a cB&Ko c1, rz € A wz

11 112 crreAr.r f(rr)Sf@z);

2" onadajyh,o axo 3a cBaxo tr1, rz Q A uz

x1 (.r2 crreAr,r f(rr)>f@z).

6) y =sinrcosri ] ",, ='#,

. x2-3e+2))rr: lo , Ilu 'b /)t

-*--I;+--I+-J



-
1.2. Ceojcrna peaJ'rHulx SyHxqzja

34. .[onasaru Aa cy Qynxqrzje U : tr2 u A -- z3 orpaHuueHe Ha r4uTepBarry

[*2,6].
35. OApeAzrz Koje oA creAehr.{x $ynxquja cy orpaHr4qeHe
(-1,1):

16)a= *: a)g:
.1,-l-t1 1.--l Fl ,, 1 rr - 

-

.J',o x2_4' AtY-r2i4
36. Iulcnurarll Koje oA crreAehux $yxxquja cy orpaurrqerre Ha cryny R:

.1 'r312
a) a = A;; 6) u = fi;r: B) u:7ip;

--i31
1') y= rr+6r+10: n) U =sinz+cosr: b) a = rlogrr.

37. nonasarra .qa cy c;re4ehe $ynxqraje uapHe:

a)a=nal 6) y : lxl; e) g: cose;
\t1r)A:t+rlrl

e) g : sinz;

11

1
a \ ,, 

-aJ v - r+r

a) a: 13;

1*zt) y:18" iL-T

Ha r4HTepBaJry

1

12-4113'

38. ,[oxasarr{ Aa cy crre,qehe Synxquje HenapHe:

6) a = rlrl;
1,,\)A:r+rr"-arcsinz.

39. I4cuurarr{ napHocr, oAHocHo He[apHocr cle4ehnx $ynrqnja:
--1 -1 ar -:- a- x

7il0:{k-1)'+i/@+t)''); Jolo: 2 ;

Ifapnocm u H,enapHocrn

Ovuxqzja f : A-+ R (A q R) je napna axo:
1o cxyn A je cranerpr4rraH y o.qHocy ua ravxy 0,
2o :a ceaxo n e A ea$<w f(-r) : f(r).
Oyuxunja f : A-+ R (,4 g R) je nenapva ano'.
1o cxyn A je cnuerpil"laH y o,qHocy ua rauxy 0,
2o ga cse r € A sa")(u f (-r) : -f (r)

Ilepuoduunocm

3a'Qynxqrajy f : A -+ R (A C R) ce Kanne Aa je nepr.ro4r,rr{Ha axo
nocrojrz raKaB 6poj 7 * 0 m 3a cBaxo r € A Balr;Ll- tr tT e A n
f@+f): f(r-T): /(r). Bpoj T cenasura repr4oAoM gynxqzje
/. Aro nocrojra najvar+,u no3r{TfiBau nepuo.(, oH ce Ha3r4Ba ocHoBHr4M
IIep]roAoN{.

Hyna fiyx,rcu,uje

Hyna QyHr<r{Hje "f : 
y' -+ R (A q R) je cnaxz pearraH 6poj rs e A

raKaB Aa je /(ro) : g.
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.)
ct) Jlr) : r-

Erlcy rlepzoAr.rr{He.

45. I4crurarr{ 3HaH h oApeAr4Trr Hyle SyHxr{u.je:

-1

J", r:log2Q+t/t *r:):

r)ll-r*tgr;

4l ,: sin r + cos r;J-"
t t!\t I 

-J r/@ - 11.t

40. O4pe4rarr4 cBe $yHxquje r<oje cy ?r rapHe r{ HenapHe.

4L. -I[oxa:atu Aa cy cne4ehe Ql,Hxuraje nepr4oAr{qne a o,(peArrr,t rruxoBe
ocHoBHe nepproAe:

i") A : sin2trr; l1l O = Acos ar*Bsinar A,B,a e R., A,B f 0, a > 0;
B) y :sin(oz+b) a.b e R. alO;\r) y :tgrr-ctg *,]r.) u= cos2r;11.;',-?

- Jh) 9:sinori J") y=sinar+cos4rr.jx) y:lcosrl;
z) A : sins r; u) A : {"} - pa3rorvrJleHra 4eo 6poja r;
., 3r xJ)A=cost-srn5.

4 +2. Hexa :a gyHxqujy /(r) nocrojr{ KoHC:raHra c ran<o.qa 3a cBe r BaE(r4

IQ+ C) : !, IrY-', Ioxa:aru aa je /(r) nepr4orrrqHa S1-xr<uuja.t+ f(x)
-J 43. Hexa :a $yHxqujy /(z) uoctojr{ KoHCraHra o ra*o Aa 3a cBe r Ba^}r{il

f u + o): ] 
* 

{!.1. .Iloxa:aru aa je /(r) nephoAr4qHa syuxu[ja.' t-f(r)
7 nn. Ioxa:aru aa e1'nxqr.rje:*,

a) f (r) - ri,r 1;
r

1

COS

-a
2

1*,

a'

12

e)v:
p.)y:

j

6)tl:-; I+r"
(r2 - 1r -+- 3)e' :g) u = .7_r.

r
v1 r-r'

1 - ]nr
'- 1+lnr'

__*<

, x,t/ 2u: arcsln:'
2v/i{ -Z;t LJ'

"7)"\ ,,;

b),'")
\4
,_e) v:{@-2f@+1); >x)

.)
. .t,-3)a=arctg *ir'-l

j) y : [r], Hajeehra qeo
"1 2r
7 46. Iloxanarv aa Qyurqraja f (r): T;r, crporo pacre Ha

rr crporo onaAa Ha r{HTepBany (1, +oo).

J 47. -loxa:aru 4a Syuxquja f(r): n3 - 3r c:rporo pacre
(-oo, -1) z (1, +oo)) a crporo ora,qa Ha uHrepBa"ry (-1,1)

lrutepeariy (0, 1)

Ha uHTepBaJrr.{r{a
. Hahz, 3arr,rM,

12 + 4r -21



1.3. C,to>xena QyHxureja. l4aeepsna frynxquja

Hyrre Te QyHKrIr{je u }rHTepBaJre y. KojrrMa je oua [o3rITt4BHa, oAHocHo Hera-
Tr4BHa. IIa ocuoel, oBora c].1;vr:r\vrparu rpa$r.rK Te SyHKI{uje.
48. tr4cnrararr4 Monorour,rjy c;re4ehux $yuxquja:

r4
J ") y =tBl..1-ctgr, 0 <r < r: :)A) a:1r2 -l)2 -1<r<1;

l3

1
Ju) u:xr+2r-f 1;

D^ l
\ J/ -I.1 fr\ 1t}A) J

,1 -r

l") y-3("-r)'+r.
. 5-2x

r- |

49. Hahu cBe BpeAHocru r 3a xoje Synxquja go6vja uajr,ramy BpeAHocr:

J") Y:sinr-cos2z-1;
1o) a : lr2 -11 + lu2 - 4l + lu +21+ lr+ 1l;

e) y:1"-ol+lr-bl+lr -cl+lr-dl a,b,c,de R, a<b<c<d;

-I uo.

- l+r2
-ir)y= ,, ,:ar)0.J L+fr
Ogpegzrra najnehy Bpe,quocr Synxquje:

a) a:sin2rsin(r, - i): 6) y = sinrcos3r -sin3rcosrr\ 6) "

s) y:Jog2an + l2toglr'log" 9' ,u r S t <64;

r) u:-j .. a>0. 1,>0.- ar'+ D

I tr. Lare c1, QyHxur,r.;e:.-t
a) /(r) : ,in (2, - i) * ,o, (r, 3r\

\ 4/ \ -T)'
6) f(r): /3sin (" - ;) *3cos (". - i);
e) /(r) : Lg u + ctg /.

O,q,peAh:rL{: 1o o6racr 4eSr,rnr,rcanocru; 2" o6nacr: BpeAHocTI4; 3o ocnoapz
EepvoA; 4o nyne Synruzje; 5o r,rcnlrtatlr napHocr cBaxe oA ourax Synitquja'

1.3. C JIO}fiEHA O}'HHIII4JA. I4HBEP3HA OYHKIIMJA

Hexa je f : A -+ B, g I B -+ C. Taaa je cJroxteHa $yHxlluja
h : g"f 4eSznzcaua nao h(z) = SU@)) 3a cBaxo r € A u :ra4a je
h,:A-+C.

Axo je f : A -+ B 6vjexrueua (,,1-1" h ,,Ha") Syilxqzja r:a4a je
r{HBep3Ha $ynxqzja 3a f - $ynxqzja f-\ : B -+ A rafiea.qa 3a cBaKo

r € A aaxu f-l(/(r)) = r A 3a cBa;xo y € B eax{z f(f-'(a)) : y.

lpa$zqu y:ajalmro I,rHBep3Hr{x $yHxqzja cl4Merpilr{Hlr cy ltelyco6no
y oAuocy Ha cl4Merparly npBor ra rpeher KBaApaHTa.
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52. nare cy SyHKquje ix : SG) rA

v = f(s(t)):
a)r=13+1.A=12;

B) r:-f2-9. y:uli:

53. -[are cy Syuxqr,rje:

a) f(r) :2r - t;

1s) J@) = --l,.r*-t;r+I

y = f (r). OApeAz::u crro)neHy Synxuzjy
'1
JO) "=t'2+4,A='/t-;

r)r:t2+l,A: 1,.
r*4'

6) fr)=*,,+r,

") /(r) =?i,n*-2
O4pe4zr:z f (f (r)) ^ f (f (f (r))).

,54. Wzparryuarh (f .d.h u f .(g.h), aro je f (r): r -3, g(r): -2x u h(r) =\t[i-tt.r€R.

55. Hexa je /(z) = I - u, 9(r) = *, h@) = *,r € R\ {t}. Ioxa:arrz

sa je goh: f , f "h: g, ((f ,g),h)(r) = r, (('.fl,h)(il =+.
56. trate cy gyuxqnje:

'1 (0. r(0. nr,t:[0. r(0.'l a) /(r): t ,. r ) o. eQ): 
1. _r,, r ) o;

( "). r(0, lr. r(0.6) rtr) = t ;. ;;;. sr,r: t o' ,;,
O4pegrzrra f of , f "g, g"f u gog.

57. Ol,leaurw f (r) axo je:

r1f) /(r+1) =3x2+2ri5. 6) f (l - r) = r * 1;

r) /(3r + 1) :9r2 + 3r + 1;

il f@+2)=:-,z+D
. - /sr - t\xct/(r+s )=*-3.r1-3:

"t r (t+;) : rz -t;

-1) = 4r2 -2r+l:

58. Hahz uHBep3He $ynrqzje c;:e4ehlrx $ynxqraja 14 cxLlrlr4parra rtr,rxoBe
rpaSrrxe:

--l^-1 
1

J a) /(r) = r3; -1 6) /(r) : I + ;,
e) f(r)=2-'; r) l@)=ra,r{0i
p.)l@):r/t-*r, -1 <e<o; ilf@)=yT-P, o(r(1:

1r,(T)=,", ;
l,l f(,*f)=," 1\, - \ x/ '*-,r#o;

l
i\ f /-2\ - 

^
J) J \@ ) 

-
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z) f(r)- ]osz (*); ^) f(r) 
: fi,

- e'-l
i) /(r) : ln -;-i, r ) o'

e*-lt

59. nata je Synxqzja f (*) : '/i{G, r ) 0. OApear,rrra f-'(4) + /-1(16).
60. tra nn cneAehe $yrirquje zrraajy I4HBep3Hy Qyuxqujy:

( r. -oo<t11.
l"l ftri =l*l', 1.-r14, '1*l /(r) =sinz,;=rtT,

[2'. 4(r(*oo,

lr \3at€ (;,+mJ a

/3 \
sa r € (2,*-/

19: r*

. ar*b d.a)A= _, \xf --);cx:+a c

. e"ot' - 1
B) i.r = O r -COSJaTc

61. floxaearvr Aa cy SyHxqzje

sine f 6o)a: 

-i

slnr - 4

a:u2-rll,

lrelyco6Ho raHBep3He

e' - c-' e' + e-*
62. nare cy @yuxuraje /(z) = , v S@) = 2 .

a) noxasarz 4a Qyxxquja l@) r4Ma r4HBep3uy Synxqwjy u uahu I6eH aHarllr-
Ti4qKr{ r43pa3.

6) Ioxasaria 4a $ynxquja g(r) HeMa lrnBepany $ynnqlljy, arrln 4a je zrraa axo
ce 3a lr,euy o6nacr 4e$ranucanoc:rz yceojlr t4HTepBarI [0,+oo), a ea o6ract
BpeAHocrr4 [1,+oo). O,qpeArzru ararLvrru\4Kvr I43pa3 aa ty Syuxqrajy.

1.4. IPAHI4qHA BPENHOCT OYHKUPIJA

Hexa je f , A -r R peanna Synxquja pearlHe rpoMeHrbllBe 1,1

ro € R raqxe HaroMr,rrraBarra cxyna A. 3a Syuxqnjy / xa^rxerrao ga
fiMa zpavu4tny epedxocm (rtuuec) b (b e R) y tauxra rs rr rII{Irr€Mo

,$"/(r) :baro

(Ve > 0)(:d > 0)(Vr € A)(0 <lr- rol . d ==+ l/(") -bl <.).

Axo noctoje lim /(r) = a, Iim g(r) = b, a,b € R, tasa je

r" rim"(/(rl iii""ll = ,lgo ?Gi * jfi,s@);
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O4pe4utra crreAehe rpauulrHe BpeAHocrr{ (:a4aqr,r 63 - 69):

63. u) il51(r' - 3r + 2); 6) 
"tJT, *=,

r+1 r2_ 2r-le) llm-i r)lim-:'r+1 7f J 't-otz-3r+2'
r+2 A t,.,r(r'?-3r+1*r).'),l-\T,r,+i; i'r+o\ ;r-4 )

64. a)

r)

e)

66.

lim 1/r;r'+ i

lim 3';
;r+ ]
Iim cos e:
u -|0

.)

llm _.
r+1 (r - l),

lim log, r;
r+-F0

6)

.q)

x<)

,' 1
1lIIl 

-i
r+-8 flr

.ts"(;)
lim tg z;r-+ -

e) lim 2"'-' ,,_Jllt - '

t
' D) Ilm sIn r;

Z+T

:) Iim ctg r..+6

65. a)

r)

I
6) lim -. 

-: 
B)' r+z r(t - 2)

A) lim logr T, r: b) Iim - tg r;.r++U ' r++-U

lim
u+-1

e)

2
:l
V@ + 7)2

lim ctg r.
r+*0

1.4.1. IPAHUTqHA BPEAHOCT
I{AO HEO.4PEBEHI4 VI3P A3VI

06rr,,* ..9 ",,0

OYHKUI/IJA KOJE CE JABJbAJY

6)

r)

b)

.. 2r2-5r-3llrD-:
r+g 3rz - 7r - 6'
-. 12-2r-ftltm"i
r+1 f" -f

,. x2 -16,IIIII-:
r+4 12 + 82 + 16'

2o lim (/(r; .g(r)) : lim /(r) . Iim s(r):r+Xo X+JO T+Xo
r/ \ lim /(z),. J\z) r-rc)3" lim * = #, axo je b 10.t+ta g\x) lIm 9(r)r_+tO

Hei<a,jef A-+8,
HaroMr4JraBama cxyna A.

ra4a je lim 9(/(r)) = o.
r-+JO

g : B -+ R, A,B C R il HeKa je re ravxa
.[a.ne, HeKa je lim /(r) - y6. lim g(A): a,

J+JO U-lto
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e)

:) lim
' r+1

f3+1lim -=-:
r+-l 12 - 1'

13 +2r2 -2r-1
12+2r-3 I

12 -16
lrl - a'
13+2r2-r-2

12 -4
r-l

-l

t/r-7
\F+n-l

\tr +B - ''niT2
.-3 nn

x3 -3r+2x() lim ,- i' r--+1 \I - I)"
13 -4r

') lT, x4 - 2{\+ k 4l
x) rim (!--L \

'r-+-2\r*2 ,+1)'i) ,8,

") ,\T,

67. ,) ]Ti

a) 1im
r+0

l"l
.].r

21

.l ) llm -r---i;r+$r3-|

f],,. tlJi - 3)

(yl\i, 11 _s ;

/- ^/nV4 v 4
e) llm-l

x-2 12 - 27

lT+7 -ro) llm 

-i

' r+0 X:

,-, ,. n--vr--+rl llm 

-i

J 'r+1 ylr-l'
r-9

!) lim 

-;
r+9 \l/!X - J

x) lim'.r+0
\tr+5i - !/r=Ai

{iril ri-

"rr) iim.r+0
YT+ r - r/T=i

r

@
O6rr,rx ,r- "

oo

-1 - L')
68. Ja) lim a-!a:

-, r+rc2x*l
-.1 r3+r
-JB) ltrll-'
J "' ,"i; 14 - 3r2 + 1'

,. \fr_r_Z
1IIrl 

-l

r+-8 2 * {r
^t; 1

lim $--1, m,n € N;
r-+r {r - |

l p) Iim 
.e- "f, c ) o:

-_t r-a \/fr - \/A

il1TF - \ETA,) ]Ti r-l

1 3r3+2r+7
J6) ,qL ,.2+1 |

/r3 -2r'2 \
') ,UL[ ,r-r -./'
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/ 3x2 
_ _ (2r -t)(Jx2 +r+2)\

!llrml-" r-6\2r+1 4r2 )'
1 *, ,. (, - 1)(r -2)(x - S)@ - a),-{ hl !1111
.A " r+a (2r +b)a

^\ r:* lF+t+r/i ,/F+t-W+ler lrm : lx) lim,r++oo Vrs+x-r, '*J*-{x4+l_f/;Tn'
t/? -2r+3 JrirTJr3) rrm ___;____;_; vr) l1p ___;_s_.x+m t' + Jr r+m ilr3 + 2

O6nrax ,roo - @t'

lpanzune BpeAHGCTT4 osor o6flrzxa r{ecro ce ur3par{y}raaajy caolerbeM Ha
- oo..

ooJILlK ), - 
".

oo

os.f a) ,IT_(r/z * r - rt); -J 
ul ,IT," g/Ti? - r);

j "l ,IT- 6/i + a - ,/i)' ] r) .lim (z( !/F 4 - z));

a) ,lim_(z( ,/F+ t - ,)); 'J nl ,IT- ,* 1.,8 *, - ,,/ir- t);
e) ,11;(/@ + ,[, + al - ,), a, b e R;

/__\*) -li+ | il@ *t)2 - {(x- t), ),J?+A \ ,/

s) lim (flx1el3rz - J;' -Ey -] , '------------
' ,+&" - . J ') ,If-(/'* t/* iG - '/'i)

1.4. 2. HEKE BA}ITHPIJE IPAHPIIIHE BPE-TTHOCTI4

10
.. slnzllm_-I
z--+0 f

,. ln(l + r)IIffI-=I
u -+0 X)

ot 
-1ilm_-1

u+0f

2o tim (t * 1)'
o-+rc\ x)

.)

50

nz 
-14o lim = Ina (a > 0,a t' I)u-+mr

60 lim 
(1+r-)& - 1 : k (k€ R,k I 0)r--+0 fr

O,qpe.qr,rrz c"ue4ehe rpaHur{He Bpe.qHocTtz (sagaqrz T0 - 7T):

To. a) lim sin3r' 6) lim u : e) Iim * 
,' r-+0 x ' i--+O Sine' -' ;-;O Sin2rr'
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r) tim Ei. a) tim 
t'95r.

1HO .X x--+O X

e) lim 
tl"lt, 

>x) Iim tg 6r.
'"-osin3e -';;otg2r'

I - cos2r *l . .. 1- coseil) rrm -_jJ) lrm- , ;' t+o 2 sin f cos f ' .J "' z-+o rz

h) lim 
tg7r.

x-+U 5:t

I,, ln(#-.,,,)'
x) lim '- fil,

J--+U

1-cos2r
M) lrm'r+0 f Stnz

sin 7r - sin 5z

sin2 r
,'r) lrm'r-+0 1-CoSr

. sinx-t,sr,r) lim ------s;x+U , SIn U

71.].a) iim
.-J ' r+o

s) lim' r+o

r) Iim.
fi,_ 4

e)

sin 4r - sin 2r
sinr 1

sin 5r - sin 2r
sin4r - sinr ;

cos2r-sin2r
cosu - srnu

212
trm _.
r+0 COS 8r - cos2r'

6) lim
r+O sin 2r

2sin2r*sine-1
Fl lrrn ...--...--.-...-.'r-;2sinzr-3sinr*1'

cos 9r - cos 3z-i D/ lirq ----------- " 
-;

^l r-+U

sin(3r - 9)
iih l llm'-'' ;;3 9r - 2T

/sin6x 12 - r\I4) lrml . *-l;'r-+o\ 4x r /'

,r.1

3

J:) lim sin(r - 2).
-J 't+2 13-8

f sin(2r - 1) 8r3 - t \r) hm I ',
""'li\-4rr-1 -2xr-r)

,ir(, - 1)
a) Iim- ; \. '/ . 1 -' " cosa.r -cosbx. a,beF*, afb;"' ,'i'l 1- 2cosr ; J o) iii ,'
e) Iim' t-+o

r) lim' r+o

!) lim
t --+T

J *l j,sb

,o€R;
cos(o,*r)-cos(a-z)

cos(ar) - cos(pr) .. 12-4
Ilfrl 

-:

rr, ll '- '' cos 4r
--"r sin2 e - sin2 a
Je)lim r n-.a€R,a*0;r-+d f" - d-

- "),' "]

, a,g €R,lol
sin2 r

sin r
J;
J.1__

2 arcsin r I ,r*-l(X
r-+t L \-

J"r
b)

"'*. ('.;) '

]ru(t + +t)i;

3r

73. a)

r)

{oy uo11r + r;i;

A) I'm^(l + 2r)*;

j3i(t + 5r)*;

Jgi(l+ar)*,abcl0;
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e) Iim(1+ (r - 1))o,l*) ti^ (t* l)", r) tm (t +r.-t -l ...-- \ 3r / r+m \

c\ 3'

:) :

n) r,- (r * 3);,
"-o \ 5r)

x) lim (, * 1) ","',-:;\- ,/

7a.fa\ r- r=)'.-) ,-m\2r_l) 
,

r) li,, f 
=) 

3'

r+x\(_f/

/3r_{\+
") ,rlll(3r-rl I

/ n-3+2r2+1 \3'rr) lim I i' . r ,

"** \2r3 + r'2 -r 2r. + I )

f2r+r1;==f#s,=Hl trmr_) :'r+1\ r+2 )
--1

75.J a) Iim (1 + ,21cr82t '

-l .r +0

,l
_ie) tim/t-tsr'\lil*r"';';b\1+sinr/

a) Iirq (sin 2e)ts 'z' '

,--+v

e) lim- (tg r)te :'r '.T

'-4
'-'t /, \'/7
{ ,) lim ( larctg r }_.J r+J@\7r - )

_^ L ,. 1n(1 + z)(o.4a) IIIII--i
-_., r+U fr

^x 1! -- ( - r-l e) lrm
)r-0f

ln(1 r kr)
JrO I

e) lim r(ln(r + o) - ln r). (a' .r-++m

^J . J

J:) lim ^ ;J r+0 '2r

j) ,gL (,. r:)'"-',
1

/ 1\;,r) liml1* "lr-+rc\ f- /

/n-)\t /- , D\ i:r
6) lim f j--') " e) ri- (**I)''r-m\r+a/ ';:; \r-9/

.. /+-r\i /r-r1\'2x+tr),qL (,_,) _:ib) ,rrjL(=) :

/12-2r+1\' /z2+r+1\'--'1*) ,gL\e-a,*r/ ''t,gL[z-"- r ) '7
) U -\,/'/'1:--D\

.l) ltml *l ir-+@\fr--r/

/ ,-\ mx

r) rim(r+1) .(k,m€R).
u+m\ f,/

Jrg 
(t + sin z r)"ts ^''

_1

,\3*tt *tg'zy/r)2,;

Jrg(.ot r)ctc2t '

Jg6(t + sin r)"osec ';

1ju)

a-'
-/

b)

x)

6)

r)

jn
> 0); ix)

fa

lim
z --+0

lim
z--+0

lim
u -)0

log,(1+c1 , - ^-7, (a)0. all):
a'-l

, , (a>0.afl):
ln(a*r) -lno a)0;
^2r 1-. ( - r

hm 

-:

r+0 3X

cx -eIim - -:
c--+7 r-7'
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f . .. e'" - cosir --1 .. eo* - eb'J:tt,q:;f, f ") J,{b-.(a,be R):

-1 (l+r)o-1 1 L \
.r+U _f x+m \ ,/

tirr', (1t.,
r+0 \J

1

Iim rlu;
., +o

2t

n)

t(. a)
'-1 3

J u) J* a2*tnr

1.5. JIEBA I4.IIECHA |PAHPIAIHA BPE,IIHOCT.
HEIIPEKI4.4HOCT

Bpoj a je neea ?paHu^tHa epednocm $ynriquje f (r) V raqxr4 tcg.

a : Iim ^/(z). axo 3a cBe € > 0 nocr:ojn d > 0 r:axo fiavg rrl - 6 1
J+xn-0

r l r11creAr{ lf @) - al { e .

Epoj b je decn"a zpaHut+a epednocm Synxquje f (*) V r&eKr{ rs,
b- Iim /(r) , aHo3acBe€>0noctojzd>0raxo !?,u3rs<r<

1-+,ro + U

ro * 6 creAr4 lf @) - bl < e.

Axo :a @vuxuz,iv / nocroje .lr*T_, f 
(r) 

^,J,ff_o lG) ^ axo c)-

oBe rpaHur{He BpeAHocrra uelyco6no je4llaxe (z je4lraxe 6po.jv a),
Ta.qa rocrojz lr rpauur{Ha Bpe.quocr $yuxquje y rar{Krz r0 u jeAHaHa
je o.

Aro je Syuxqrja f ae$uumcaua y rar{Ktl ro u uv.a rpaHur{Hy
Bpe4Hocr lim /(r). rpr4 qeMy je rpauuvna BpeAHocr Qyuxurje jea-

fr-+IO
rraxa BpeAHoctu gynxqrje (,1*. f (*) : /("0)), raAa je Syuxquja /
xenpercudua y rna\Ku rs. Axo Synxqzja ruje nenpexfiAHa y rar{Kr{ trg)
Kall{e ce 4a je rs ma\,tta npercuda fiynrcr4uje.

78. O.qpe4rarrr rreBy r4 AecHy rpaHr4rrHy BpeAHocr y rarlxlr ro : 0 :a cne4ehe
$yuxqzje 14 uc'rrt4Tarrr rizrxoBy He[peKuAHocr y rar{Kl,r ro : 0:

l+r
t-,
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( I *Jn
e) /(z)={ 1 lrLl' 

&rvt

[0. r:0.
( z', x1o,

79. Xara je$ynKr{r,rja11r; ={ f, 0(r(1. O4pe4rarlr rreByn AecHy

Ir-r.r)1
rpanzqHy BpeAHocr $yuxquje I T&uK&M& o1 : 0 r,r tz : I ri uctrvtrarvr
Herperr,rAHocr oBe QyHxrlzje.
80. Oape4zrr4 rreBy r,r Aecrry rpaHlrr{Hy BpeAHocr y rar{Krr [o : 0 sa c.rre4ehe

Syuxqraje:
l,-t

a) f(r) - ''';
( e', r)0,

s) f(r): {t I-2, r(0;
1il f@)::;a

] *r. Oynxqzja /(e) sa4ara je ira cne4ehra
_l

f ("):

81. O4pe4urr4 BpeAnocr pearrHor napaMerpa o raxo Aa Aara Syurr{zja 6y4e
HeIIpeKr4AHa:

( t*a, r(0, ( r2+4r, r(1,a)l@):{", 6)f(r) :{.
yo-r2r-x2, r)0; "t r\*t l2r+o, r)l;
1tr-;-- -. Jl(l,

e) f(.r)=1 rz+r+l
t1
l.;"*t2-r+a, r)l'

b) f@)-12+3t.
x)

6) f(r) =

r) /(r) :

HAI{I,IH

:ar<0,
:a0(n( 7,

sa1(r13,
zar)3.

r+lrl.
x)'

lcosc. r)0.
)

Ir'-1, r(o;

ila ru je ona Syuxquja uenpexugua?

83. narc cy Qynxuzje
( x-ll, sar."(.l,

a) f(r) = { .1.r-o22. sar>1;
( -2rinr, ,u * a -L,
I

6) f(r)={ osinr*b, ,"-;<*<[,
l7r
I cosr, sa x ) 

U.
OApe,qzrra KoHCTaHre a vt b raxo 4a Synxqzje 6yAy He[peKr4AHe 3a CBe 

".
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l S+. Hexa QyHrqwjay - f (r) ux,tarpexIaAy rar{Kr,r ro. na ilura1az Qyxrqzja
J A = f2@) uMa rpeKra.q f ra.unr ro?

85. I4cnmrarv HenpexrrAHocr crreAehux SyHxlruja y Hyrllr vr cKvt\upaarz,
Ir,r4xoBe rpa$uxe y oKoJrLlHr4 HyJre:

1 ' 
( lsin'rl

la)y:e*: 6)a={ l-l' '+o'
(0, r=0;

luty:{tlff' x+o' l"l y-{itru"'s!' r*0,

|.si. 7T ' 
1

-s)s/=( 
";'r+o' .]ul ,=lu':'*;' x+o'

-t [r. r:o; *t t_;, r=0.

J tu. lLcnu.anu HerperuAHocr Synrqr,rja:

a) f(r)-arcts *, 6) f(r):-*;
r+ln"-r

fi+r-3
a)f(r):s 12-4 

;

p.) f (*) - arcts .!'
L-L

e) /(r) : (1 + r)arctg *
.-.?

J 87. .[oxagatra aa cy Qyuxur.rje:
I'rI a) /(r) : 6, c € R;

s) /(r) : sinr;

1

r) /(r) = eL - z'-o

b) l@): (n - l)arcts ,L-,

6) f(r): a;

r) f(r): a3

HerpexvAne y caaxoj TaqKur ro € R.

88. a) Hexa je a : 12. KaAa r -+ 2, TaAa y -+ 4. O.qpeAuru 6 raxo Aa rur3

l" - 2l < d cneAra la - al ( e = 0.001.

-2 _ 't ,
6) Hera jea== KaAar-+2,a -+ |. Oanurutu6 raxo,qa uzlu-21<6

:L"+L .)t 3rcrreArzla-;l <0.1.
I Cr

a) .Iloxasarra .qa sin r -+ | KaAa fi -+ * ^oApeAI4rI,I 
d taxo ou r, l, - *l a O2 " | 2t

cnervr lsinr - 1l < 0.01.

1_
89. a) ,Ilara je Syuxquja a : 14 | KaAa r HeorpaHl,IqeEo pacre, ta4a je

I

lim -;j- = 0. Oapeaurvt M rar(o Aa nz lrl > M cnegvr lyl < e.r-eX'+L
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6) Axo u -+ oo, rara y : 
#-+ 1. Ogpe4 vrll M raxo Aa vrz lnl > M ctte;,w

ly - ll < e.

l rO. -I[oxa:aru aa je lim 12 : 4 nprrMeHorr ,,e-d'' ae@i,rxr4ur,rje il noryHr4rrr

-t c,'renenv Taorl,tuy

€ 0.1 0,01 0,001 0,0001

d

6) .noxa:aru aa ie lim- r+t (, - 1),
*oo a flofiyHrrru cne4ehy ta6,rzq1'

1.6. ACI4MIITOTE O)/HKUPIJA

Acu*tnmome:

1o flpana r : a ,ie ,,BeprurarrHa" acr4Mlrora rpaSuxa Syuxqzje
y : f (.t) axo je lim : @ r rlt4 Iim /(r) = oe.

{-o U r+a-]-U

2o llpaaa u : b je,)xoprr3oHTalHa" acrzMnrora rpa$raxa Syuxquje
A : "f lr) axo je lim f (r) : b ,n^ lim f lr) = b.

J + -rc J++rc

3" flpana a : ar * b je ),Koca(( acurMrrorca rpa$ura Synxqr,rje

y : f(r)axo je -rip I = a u,iim- (f@l - ar) :6.
z-+N .?i c+N'

OApeAr,rrr acvMrrore rpa$uxa cle4ehzx Syirxquja (sa4aqn 91 - 93):

--r 1
91. J a) lJ = ---;------'-l 

," 12_4;rlb,
2r-l-\ ,, -D) Y- rr+r-2

1
A) g: (r_1)r:

1-, 2ra +x3 +l
-+u) g: ------------;
-l

4r3 -l-\ ", -Lt Y- f-3r+2'
2r3 -lb) a: 
- 

ir'-4
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(
. T -U

^l 
.' 

- J-r'
1 -3, r -4) | .t 

-J) Y - o ,

-3 q-
., L -UlJ) A: L -..r"-tr-t

a) s: ilrJf(.r+t),

B)A=Vr"-r;
4 /--i------;. vr" - rt)g:-:-- b)y=r

e) a : lir=Tir+E?;
/*, rvl"+1

J) I - - o ,

.t -z
r-)

a) a: --, ;

er
2r+l - 7-r

B) U:---2arct,g 
- 

:12+1 - l+r
n-

t) g: (r:+l)arcsin no* ..fiz+I
94. flov,azaru Aa rpa$uqu Synitig,rja:

"1 .r
J u) /lr) :\/P+r+t-y@:i; 6) f(*):\/i,-i-IA--U

zrrajy xopt 3oHTaJrHe acuMlrore rr oApeArra\i rlx.

1.6. NO.ITATAK Y3 IIPBY TJIABY

95. O4peau:rz o6.rracr Ae6ilHucauocrr4 crreAehux {ynxqzja:
1u) /(") :L*r+x2 +13+...; 6) l@)=l*n*12 _ r3f ,..;

s) f(r):l+2r+4r2+8r3+...; ,) f(r)=(1+ r)+r*r*,' *..
L+t

96. troxasarr{ ,qa Ba)r(n:

] a) arccos * =I - arcsinz. lrl < 1;*, 2

6) arctg, = !- arcctg z. r e R:
2

e) arcsin(sin x)=r_ *,: <rS *,2- 2

r) arclg r : arcsin -=!---'. r € R:
lllr'

11
"-/ r r'*1 lr-I'

-2 -,>* - c
vLt U 

- z*1

92.

tE +tt)y= o _;

i,@TW-\/P-2n;
>x) lJ = ln(1 + e') ;

93.

, t@ +l
L-r

1 - inr:6)a: 
- 

i1+Inr
r

l) U = &tCSlIl:''tr -'"- \Ei'+4r+4'
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a) arcsinr = arctg -=1---, lrl < 1;\/r_r,
!) arccosz * arccos(-r) = n,lrl < t.

97. 1o ,4ara je $yHxrriaja "f , (-*,-i] - B, f (2r-1) : 4r2 -2r+1. a) Hahrz
f (r). 6) O4pe4ztrz cxyn B raxo Aa I 6yrc 6ujerqraja. n) Hahr,r aHarrr4rr qKH

Ir3pa3 :a Synxqrajy f -r , B -+ (-oo, -|].
2o Laraje Synxquja "f , (-oo, i) * 9, f (3r+l) :9r2 *3r* 1. a) Hahv /(r).
6) O.{peautrr cryr B iaxo ta f 6yae 6ujexquja. a) Hahrz aHarrr4rrrqx}r u3pa3
:a Syuxqrajy f -L : B -+ (--, *].

J 98. 3a cleAehe $yrixuuje oApeAr{Tt4 o6racr: ge$unr.rcanocrr4) r cnurartl
napHocT, oApeAr,rTlr HyJre r 3HaK:

a) f(r)-rogz 
12'5r+6. o) f (r)-roga 2r2 -n-70.

r :r-4 '

u) /(z) : ($ - 1)logro(22 - 4r-t3); r) /(r) - logz 

=99. nare penaquje Hanr4carr{ y eKc[rrrrurrruort o6ruxy:
a) 12 + y2 - r2 = o; 6) b2a2 + a'a' - a2b2 : o;

z) b2r2 -o2y2 -a2b2:0; r) 2r-1+2a =0;
t) Y2 -2rY*l:0; a) logr(r -Y) - r* 1:0;

..] 
roO. ,Iloxasaru ,qa creAehe Synxqzje Hr,rcy nepuoAr4r{He:

-J a) u: cosJ|; 6) a = cosr2;

s) g/:r*sinr; r) A:sin(t/2r) +cos(r/5r);

t) y: sine2; b) y=r-lr)*sinr.
] ,or. ,I[oxasatz Aa cy cne4ehe $ynrqr.rje nepr4o.qr4qHe r,r oApeAr4T]r ]b]rxoB

ocHoBHr,r nepuoA
34^r

a) a = sin ,t * 4sin ix +2cosri
6) y : a1 sin(cu1t * o1) + - . . * ansin(u.rrt + on), o)1,. . .,a, € Q, a)r,. . ., o, # 0.

102. O.qpe.qvrv f og n gof axo je

l '' '(*) 
+ sQr t1'):2*' 

'(t=) 
- sur+ 1) : r

., ,(;) -,'(+):,-2, r(;) .,(?) :er1

!ros. .Iloxasaru Aa, a*o Synxuuja /(r) sa.qonorbaBa perlalduiy f(;-,) -

,r(+):0, ra.qa je l@):0, o,rM, Mox{.qa, BpeAHocrL. {ynrqr,rje l@) v
Tar{KaMa x :0 u n: l.

104. Axo t" ,(#) * r. (#) : n, ua',u F(r).
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105. Onucarrr KoHcrpyxqajy rpa$uxa OyHKr{zje y = f(r) *c, axo je nosuar
rpa$r,rr $yuxurzje A : f @) u c € R. Koncr:pyiacarrl, 3arr4M, rpaSraxe Qynxqrja
a) A = 12 -2;6) y = 13 + 1; n) A:lrl- a.

106. Onucaru KoHcrpyxqrjy rpa$uxa $yuxqr,rje y = f (r-lc), c € R, axo je
ro3Har rpaQnx SyHxr{zje y = f (r). 3arr,ri'a cHi{Ul4parr4 rpa+are Syuxqnja

6)a=@-2)2; e) a : e"-3;

t) a: @ +t)z _2;

r 1r

") L, il*1.
Syuxqzje A : f@) ori.rcarra xoucrpyxqr.rjy
a I 0. IdoHcrpyncarr,r, 3arr4M, rpaSlrxe

a) y: lr+11;

r)y:'*("*f)'
b) y= 1*logr(r-1):

-)L07. Axo je no3Har rpaSux
-- rpaSzxa @yuxur,rje g = f(ar),

c.re4ehrax $ynnqilja.
a)u:J4;

rr)A:logzr;

a)'Y = 2sinr;

r) v : )bgrz*;

6) a-arcsir.2r; s) g:ur..i.f;

t) y = sin(-3r).

-{ 108. .{xo je ro3Har rpa@rax QyHxrrilje y = f (r). or}rcarrr xoncrpyxunjy
-'rpaQwxa Qynxqnje A: af (r), a*0, a+1. Cxzqzparz rpaSr.rre Synxqrzja

1o) y = -5cosri
lz

a) y = 132.

B) Y :2x2;

,fr +i#i - \/ras2"
-rtg 'i

109.

1
J
"-l

J

I4:pauyuaru rp aHr4qHe BpeAHocrrz :

tg r - sinra) liql?; 6) Iim

a) lim' r --+o

/ -\si,rir-11\ 6/4) Ilm =^-;
r+n /6 1/J

, - cosr

/ r-a 7r-\e) Irmlsin --ts J\.a10:'r+a\ 2 " 2a)' '

/I +sE; - /i -Cn;
J I LILI'"rO tgj.

i) lim Ji - Jarccosx' r+-l+o t/r + I
I4apauyuatz:

1-cos(1-cosr) 1 cosr - sinr
-+ r) lrm
-\ 

- ' ,-"-1a COs 2r

1 *, ,. sin(a * r) - sin(o - z)

-l 
-' i.otg (o*z) -tg (o-r)'

x) Iim ftr - rl,g 11l
r+rl 2 )'

1 - cos rt/cos2i
14) l]m 

---;-;

x --+U

, \nTTos'1iOi IIm 

-'

-' ,-i-fz+ J" - /ri

a€R;

;
1 10..l ,tl=iosri

-tal ilII --i_l x+U X:
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sin a

]n; rim fug):,
-J z+U\ f /
1^1
{ a) lim (cosJ t)17 ;

-l r+0

ln(1 + 3,)e) l]m :--:::-''' ,';J- ln(1 + Z.;'

ln cos r:) Irm o ;
J+0

111. tr4apauyHarr{ (rz, b > 0):

a) ]ip n({a - t);
n-+m

e) n^ (4! {\"
n )rc\ Z /

112. I4apauynarr4:

1 - cosf,.ra) lim- , :

J+U

\ r... sin21r2';
B) llm-' ;';1 In(cos(2r2.)) '

r) lin1(cos n -f asirbr)i , (a,b €

-1 1

Jb) .liry, 
(cos /r)i;

\ r. ln(l +3,).
x{) .IT- I(1+'2! i

--'l / .or, \ #
J ') j,,lbi.*rl

6),1g"'(W- "*d");

R);

I

I
b) hm

' r+o

r) lim
r-+0

2Ge' - cogv' r:
a1

^sin 2z ^sin.r( -c
tg :L

lf f S. ,I.oxasa':rn 4a je nzpraxrreoBa QyuxurajaJ

- ( l, axo .je J pal{I4oHarHo.
Dlr): 1

l. 0, axo .je / I4paIrIzoIIarIHo

iIeprroAlrr{Ha.



f.nasa II

PI3BOJT OYHI{UI4JE

2. 1. IPI4PAIIITAJ OyHKIII'IJE. IIOJAM UT 3B O.IIA O]THKUI4JE

II p up au,ma.i $y nrct4uj e

Hexa ie y : f (r) Herrpexr{AHa KpnBa y panau rOy,
npor,r3BorlHa Snxczpaua rar{Ida ua roj rpunoj m M(r,y)
TaqKa re KprrBe pa3firrql{Ta or, h[s.

fI prap aurtaj He3aBr{cHo np oMeHrbl'rBe j e 6poj

L[s(rs , y6)
jour je4ua

a npr4parrraj $yHxllilje / y tauxz zs je 6poj

A/(ro) = f(r) - f(*o) : f(ro+ Ar) * f("0)'

IIpeu ueeod

flpaz zano4 //(r) Synxuuje f y rarrrrl as je (ronauHa) rpaui'rvna

Bpe.[Hocr

f, (*o) :^,1T, * : Jlio 
!9tloj@

Dpsuna Kpemaha uamePujanne ma\,Ke

Bp:r,tra KperaHra r,rareprajanue rar{He xoja ce xpehe no npaeoj no

3aKoHy r: f (t) y tpeuy:rxy ls je

,. /(ro + At) - /(ro)
,o : ilTo -- Ar
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114. Hahu rpl4palxraj Q-rruxUzje A = 13 y raq6r4 frt = 2, a6o je rpaparrrraj
Ar neeasr4cHo npoMeHJrr4Be :

7 il 2; 6) -1; e) 0,5; r) -0,1.J
115. I4spavyHarr4 BpeAuocr Koru4qulrKa #l ="Syxxqnje:-1

:i u) y = 2xr - 12 +l 3a r :1, Ar = 0,11
1

6) A = I sa -r =2, L,r = 0,01;

e) A : ,/i ,u r : 4, L,r :0,4,
a 3arr4M oApe.q!{Ttr rpaur,rrlny BpeAuocr oBor KoJrLtqHfiHa KaA Az -+ 0.

,\,
,J 16.)Hahz A,r, , )a
!_-, - L;) KoJrI oAroBapaJy npoMeHrl apryMeHTa oA r Ao r -l Lr
ga Syuxquie:

a)A:arlb,a,b€R;

b) a =lnn.
r€Rje4uaxaAo

axo ,I caMo axo je f (r) = ar *b.
6) Ia nu noctoju Qyuxqrja viajz je npupaurraj 3a cBaxo r € R je4nax
KoHCTaHTTz c I 0?
a) na .nu noctojra Synxqrzja unjz je npzparuraj 3a cBa*o r € R.ieguax aL,rlc,
cl0,a€R?
118. Axo je f (r) - 12: a) oApeArrrr.r uo 4eSrauzqvju f'(b), f,(-2), f,(-Jl2),;
6) o4peaztr,r raqry y xojoj je f (r) : f'(r).
119. Hexa Synxqrja f (r) vtua r43BoA 3a r:0 a nexa je /(0) = 0. norasarn

t'Aa )e ^11* 
fld : .f'(o).

{ftrffli, o'-o r "

tt@/n" 4eQunzqujra oApeAr4rrr r43Bo4e cne4ehr,rx QyHxqlrja :

\j/---r j_ ./ 3 \.- +61-12 ;6) r1,) s\ i/#: r) t/i:'' 
,& 

';5" 
e) ar2 (a€ R,, Se 1a e R),

t)ar21.bx*c (a,b.c€R); I /'"----------'
e,7 -1' Q tr':':i-)

L21. nara je je4naur,rua npano.ur,ruzjcxor xpe:rarba TaqKe: s : 5l t 6.
OApe,qzrcz cpeArny 6pauny Hperaria: a) sa npnzx 6 ceryn4z; 6) sa npeiraencxz
r4HrepBarr og xpaja rpehe .qo xpaja uecre ceKyHAe.

L22, Teno, xoje c.lo6o4Ho raAa, xpehe ce ro 3axoHy s = gt2 f 2, r4e je g :
9,8mf secz - rpaBr4Taur,roHa KoHCTaHTa.

1o O4pe4zru cpe"qr6y 6pszny Kperarsa y r,rHTepBarry oAt: bsec 4o (t+Af)sec,
axo je Al: a) lsec; 6) 0,\sec; n) 0,05sec; r) 0,001sec.
2o O4pe4nrn 6pzurty rera y cno6o4uor,r ra,qy Ha xpajy: a) nere ceKyHAe;
6) aecere ceKyHAe.

30

t)Y=2';
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2.2. Waeop erreMeHTapHrrx $yHxqujat 31
'1
{ 3" O.qpe.aztra Sopuy.rry 3a 6p3rrny rerra y cro6o.qHoM ra.qy 3a 6nno xoju rpe-

Hy:rax l.

]tZZ. fllar je 3aKoH ryra npocror xapMoHHjcror ocUznoBarba rr.tatepzja.rrne
- raqxe s = ,f (t) = asinat. I4spauynaru 6pzuny Kperarla Te rarrxe.

I n+. Hexa je T : 7,512 rerr.rneparypa rerra xoja ce Merba y toxy npeueHa t.
- Izlspavyna:rra 6psuny 3arpeBarsa y rpenytny f : 2.

2.2. VI3BO,4I4 EJIEMEHTAPHPIX OYHKUT4JA

Ta6auqa rrr3BoAa eJreMenTapurax Syurqrrja

Oyirxqr.ia /(r) I4zso!, f '(r) Balnu sa

1.

2.
.1.

4.

5.

6.

7.
8.

9.

10

11

12

13

t4

C * KOHCTAHTA

fr'
o,'
e'

Iogo r

lnr

sin r
COS ,'

ta r

ctg r

arcsin r

AICCOS jr

arctg r

arcctg r

I
.1" "
I

0

ato-1
a'lna
e'

COS r
-sinr

cos2 ri
1

- --:--5-
sln" r

1

,/l - xz

1_:
t/l - *z

1

l+"'
1

-]-----=I*r'

1

r€R
r)0saa€R
a)0, a*1, r€R

o)0, afl,r)0

u€R
r€R

,*!+kr.keZ'2

rllur,keZ

(l"l < 1)

(lrl < t)

r€R

z€R

^\_

L'
t



I ,o Texcrosu 3aaaraxa - l"naea II

2.3. OCHOBHE TEOPEME O I43BOJIY

Irleeodu s6upa, npouseoda u Ko,nu\lHuva

Axo cy f u g 4ra$epeuquja6unse Synrqzje y rar{Krr r w c -KOHCTaHTa! TaAa Balr{A:

: f'(r) * g,(r);

= f'(r) - s'k);
: f'(r)s(r) + f lr)s'-(r);

_ f'(r)g(r) - f(r)g'(r)
s@)2

- LJ \L),

k@) * 0);

trf se o d clxo :nceHe fiynnu,u1 e

Axo je $yHxiluja y : f(r) 4ra$epenquja6wntra y raqKr{ r, a

$ynxunja z : g(A) .qnsepeuqzj a6umta y rar{nr4 y : f (r), r:a4a je
crroli{eHa Syuxqraja z = Sff@)) = b.f)(r) 4z$epeuquj a6uma y rar{Hrr
r v Baixl4i

G.f)'("): g'(y).f'(*) = s'U@D.f'(*), rj. z',: z'0.u,.

14 ee od u?7eep s]te fiyxrcquje
Hera cy gynxqraje f : A-+ B n f -r : B -+ A (A,B C R) ysajarnro

rrHBep3He r{ HenpeKrzAHe y Tar{Hr.r rs e A, o.qHocHo ys = f(ns) € B.
Axo je Synxquja / 4raQepeuqvja6utua y ro vr f'("0) * 0, ra4a.je z
$ynKllraja /-1 4z$epenqzja6unna y ra\rKz Ao n Ba.>Kvr

$ + s)'@)

$ - s)'@)

ffs)'(.r)

(I)',,t
\e./
(cl)'@)

Jf o eap um a,tvt crcu us e o d

Axo je Qynxquja A : f @) ro3r,rrzBua r,r 4r,r$epenqzja6ranua y
Tar{Krl rl Tag.a je rl c"rroxena Synrquja z =ln/(r) gz$epenqzja6rzaHa
y 'roj ravxrz r. fipvl uenrv .ie

(/-')(yo) = i^)

[n/(z)]' : #



lil I] 2 .3 . O c h o b h g  TeopeMe o H3BO,ny 35

O  H 3 B O H y

x  h c - KOHCTaHTa, 'ra â

■fc.

^  (ff(x) f  0);

x, a <j>yHKipija z =  g{y) 

■mean «ii\-HKnHja z =  g(f (x)) =

(x). xj. 4  =  4 -  y'x-

J C  R )  v3ajaMH0 nHBep3He h 
Ako je (JivHKuaja /  ;im- 

H EH H ja / _ 1  jH ftie p c H U H ja6KT.iin a

-iHa y Tâ ocH x, Ta^a je 
v Toj Tâ iKH x, npn yeMy

-  ■ eaaBHCHO rrp o M eH JtH Be , a, b, c, i

= 3x4 — -5x3 + 6a;2 — 9x + 8;

4
= x® +  3x* + x -9 + —z ;

r) y =  x3 +  px + q

e) y — v^ + v^;

3) y 

j )  y =

A  y

m )  y

h>) y

X

( u  -  C y / u ) 2 '

5 , 0  4§fi

3 3

7r x 3 — 2 x  +  7r2 ;

_6_ 

5/:

1 1 1
— I— 7 = +  “ i / = -

126. a) y ■

b) y ■

f l )  V 

e) y 

3) V 

j )  V :

ji) y

m) y

(3x — 7)x2; 

(5 — 3x)-y/x;

=  (V 5 +  1 ) (
1

\fx
- 1

t + 1 
t - l ’ 

y/x +  1

ax +  bx2 
am  +  bm2 ’ 

x 2 +  1 ■
x2 + 4 !

1 +
1 — x\fx

. x a x2 „
\ ) )  y  =  — 1— 1 , 4— 2 ;

a x b x2

* )  V =  4

5
H ) y  =  5 a :  +  ^ ;

k) y = (c 1 Q(« -  1);

2 5
•*) v =  ou3 +  7 b “  2v/«;;

hj y =  3x4 -  4x3 + -  4-^x;

6) y =  (x2 — 3x +  3)(x2 + 2x — 1); 

r) y =  (x +  l)(^/x +  2);

t y y =  (^t+2t)(l  +  \/¥ +  3t);

k ) y  =

h )y  =

X

*)y =

x — 4 ’ 

u

1 + u2 ’ 

p

j l ) y =

■ t2 + t  +  l ’ 

4 -  x3
x2 + 2 ’

127. a) y =  sinx + cosx; 

tg u
r ) y  =  — ;

u

e) y

y =  tgx + ctgx; b  ) y  =
t

1 — cos t
1

a)y  =  cos2x; 5) y = -  tg21 - btgt +  ct;

1 + tg x ’

) y  =  Y Z smx

128. a) y =  x2log3x;

mk) y =  secx; 

j ) y =  y/xsinx; 

6 )y  =  ln21;

3) y =  cosecx;

, 1 — cos x
k  )y  =

1 + cos X 

b) y =  sinxlnx;
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r ) y =
1 — lll t
1 +  ln t '

e )  y =  x2 lnac;

129. a.) y =  2X + 3 X + 5 X

r  ) y  =  xex ; 

ex

TeKCTOBH :-ia;i/iTaKa — TjiaBa II 

l n t
^  V _  1 +  t2 ’ 

ln a ;
®) y =

m

6)y =

z ) y  =

2® +  3 * ’
x3 +  2x

w » ”  w

3) y =  \fxh\x .

e) y =  .sma;
w) y =  xex{cosx +  sinx); 

k) y =  x2ex;

s) y =  ax +  xa ;

j i ) y =  xaax

130. Cjieflehe (})yHKiiHje Ha3HBajy ce xnnep6ojiHMKHM (J)yHKUHjaMa:

sha; =

cthx = X _  p — X '

ex +  e~x 

X G R \ { 0 } .

x e  R ;

O ^ p e A H T n  H3BOji;e x n n e p 6 o j i h ^ k h x  (j)yH K iiH ja. 

131. H3pa^yHaTH H3B0Ae CJie,qehHX (f)yHKiiHja:

a) y =  x a r c s i n x ;

B) y =  ( 1  +  x2) a r c t g a ; ;

6) y

r) y

a r c s m  x 
a r c c o s  x ’ 

1

1 +  X ‘
— a r c t g x ;

e )  y =  x w ctgx ;

arcsm x 

% ) y =  \f% arctgx;

x 2 +  1
hc ) y =

5) y =  ex cosx;

3) y =  {x2 - 2 x  +  3)ex;

j)H  =  2»+ 1 + 2 * * * l ;

jb) y =  ex sina:.

y  c b c ik o m  n p H M e p y , H 0 c e 6 H 0 , O A peflH TH  o 6 j i a c T  ^e^H H H caH O C T H  (|)yH K 5H je.

132. IIpH M eH O M  n p a B H J ia  3a ,HH<J)epeHiiHpaH>e c jio ) « e H e  (j)yH K u n je  H 3paM yH aT H  H3BO fle 

C J ie f le h n x  (j)yHKD,nja:

1
i ) y =  ( l - x ) 20; 

x + l
r) y =  tg

e) y =  cos2

2

1 -  J x

6) y — ( t3 .̂3 +  3 ; B ) y  =
1

1 — x 2 ’ 

5) y =  sin(sina;);

m) y =  \ f l + \ n ~ t ;  s) y =  lnsinx;
\fx

j i )  y =  x2e

h) y =  arcsin(sinx); b>)

141. y =  sin(sin(sinx)). 

143. y =  sin2(cos 3x).

149. y =  eax(a sin x — cosa;),a€R -

153. y , ... y .
V 1 +  sm x

154. y =  ln(a; +  \ /x 2 +  l)

J t



2.3. OcHoeHe reopeMe o r43BoAy

H) s: arcsin(sinr); *) a: (#)', o)

9g: ilF-+*, @=sinat,ae R; c)

@t: Inz3' tl a =tn(3r2 +2).

I4spauynarrl z3BoAe c.ne4ehrax $yHxlruja y raqraMa y
(:a4arrr.r 133 - 156):

35

Y : r/TT7;

o, 
- 

osin z,
:t-w , -

rojnua oun nocroje

- 
-.?133. e:lt+{r)".

1
135. y -

l+r

:):

Va'- r'

{iT{"
Tt-r137.u=Trl-." V 1*r, 138.3r-{#

----...:136.E:{r+t/"+rt

slnr - frcosr
" cosr]-rsinr

A : (2 - 12) cos r * 2rsinr.
.fr

I : Srn ; Sln 2U.
z

139. y:
Jr -,

141. Y : sin(sin(sinr)).

143. y : sin2 (cos 3r).

1145.u=:
t/t * sin2 r

l-e,'
147. y: tB ,---.--;.l+e'
149. Y:e"u(asin iD-cos r),4 € R.

1 12-I
157. u = -ln" 4 r2+l

/il si" r
153. Y:lnr/;---.--.-.v r+slnf
t54. E: ln(r + {F + t) - #
155. y=ln(r +\/?+1) ry

212
156. a) 9: arcsin ;A,lrl < t; a)

l57. L4zpauynaru f'(0), /'(1), aro je:

a) /(r):(r2tr+1)(r2 -z*1); 6)

u) /(r) = (1 + ,')(b- :), ] ")
158. Izlapavyraavr'.

142.

144.

L40.

L46. Y:rorr/l+irn\.

L48. y =sin2r'sinz2.

150. g =lg3(r2).

t52. y :rnts 
f,.

7-12
U = rarccos 

-;
L+r"

f(r): (r - t)(n - 2)(r - 3);

f (*) : (t + {i)r.



36 Ter<crogra 3a,aalaxa lnaaa II.

a) f'(2) - f'(-2), axo je f(r) = 12
1

2r2'

6) 0,01'/'(0,01), axo.je f lr):6/i - l)" 
;

T

u) /'(0) + f '(2) + f '(-2), axo je flr) = =:--'2r-l
159. troxasa:ra:

a) /'(1) + /'(-1) :'4f (0), axo je f (r) : 15 + 13 - 2x - 3;

6) f'(r) -2rf (r)+ ]ftol - /'(0) : 1, axo j" f (r) =3e,';

s) f'(r) + f (,)n /f 1) - 
1 

- 0, axo je /(r) :lnri" \n) r
rt 2r'(r* 1) r'(,-;) : f,(0)- r(r,-r;) axo je.r(z) :cosr' " \ 3)"

160. Peruutn Heje4uavnuy f '(r) > g'(r), axo je:

lu) /(") : n3 t * - r/2, g(r) : Zrz + r + r/2;

A) f@) =2rB - 12 + {5, g(r) = *' -*' -ln2:
s) /(r) : r + ln(r - 5), g(r) :ln(z - 1);

1

r) ,f (r) - 152t-t . S@): 5' + 4rln 5.

161. OapeturLr rr3Bo1e clegehux Syurquja:
au) a = r';

r) Y : r(ln r)1-"o" '

6) y: (sinr)co"; s) ll:r'";
nt) y: (tg r).ts i;

e) y=

x)y=rt
2_

F ;fz)Y=(r* i zv) A : (arctg r)'

2.4. NP]/TUT I/|3BON,. I/,,3BOilId BI4IIIET PE.ITA

f"(*): U')'(");

f(*+1)@): 17(")1'1r1 @ e N).

-1 *, lr ilr-t {;;2
*1.,,, V im iE;1 4/--E---:-------- \

\/:l:" +.l'- /

1)
r/

t4
"jg

t)'(,
r*7

(r"
Ta



2.4. Ilpym z:eoa. I4ssoal4 Brruer peaa DA
JI

162. Hahu Apyrl4 I,I3BoA Sl,nxqllje:
a) y : sin2 r; 6) a : -3r -lln2; a) a = tg r;

r) !) = '/1 + ?: q) !.t = e-": b) a = a..si., f ;

e) g: e'cosr: lr) y: a''xt3, o € R; z) y: 12 sinr'
163. Izl:pauyHarrz Ap),rllr3Bo.q cne4ehux Qynxquja:

a) y=re"; 6) g=a+=,
LTE

s) I : (1 + e2)arctg r; r) gr : '/A - *', o. € R;

t) y:ln(r* {TTA); b) y:"rt;
1L ^-D- .-.t",--/t -2^--,'t:) !/ - -----st a € R; x) E = ,,/T-7 arcsrnn;

a + \/x
z) y = arcsin(o sin r), n, € R; u) Y : r';
I A : In tl + 12; x) E : (arcsin z)2;

r) Y: \/l - x.-,,r'* 4T,
T

.n) y : rarctg Y - 9ln(r2 + a21, a I o.'a 2

, 1-rrr , 1 1
Nr) y- I i H)g=r+lr ,i

16) y: jF +h+6; o) y: \166-rf .

164. Ioxa:arr{ Aa:
a) Oyuxqrlja U : e'sin r :a4onomaea je4nauuuT, y" - 2y' + 2A : 0;

6) $ynxqnja E = ^/2'n -? 3a,q,oBorlaBa je4nauuuy y3y" + I = 0;

e) $ygxqaia A : e4' * 2e*' 3aAoBorr,aBa je4navuiry A"' - 73y' - 12g : g'

r') Qyuxutrja A = ert i e-Ji 3a.qoBorlaBa je4riauuny *Y" + !,A' - l, :,'

a) gyir*qzja y : (r+JF +t)" ,uoouo*";;;"o"r; r, 1*'"irr"1"*r' - n2!J:
0;

!) $yuxqrzja y : e-2,(cosr * 4sin r) + 12 - 8e * 7 :a4ononaea je4naur,rny

a" + 4y' * 5y :5r2 - 32r + 5.

I rOr. OApeAr,rrr,r Apyrz, tpehrl il r{erBprr.{ I43BoA $ynxqzje:J a)y=12- 3r+2; 6)y=!-x2-ra; n)E:(r+10)6;

f) y:16-4r3+4: A)y:=, b)a:r3lnr;
e) g: coszr; x) y: "2t-t' z) a: sina'r*cosbr, a,b€R'

166. 1' Hahrz /(0), /'(0), .f"(0), f "'(0), axo je

a) f (r'): e'sinr;
I of frrt :24e" - 24n - L2r2 - 4r3 - ra - 2o;f

e) /(r) :e'-*-* 26



Texcrosz 3aaaraxa - f.nasa II

2o Hahu 
"f 

(1), "f'(1), f"(l), f "'(t), aro je
a) f(r) : $arctg $; 6) f(*): 6 lnz - 2r3 + 9r2 - l8n.

167. Hexa je p(") rorrlrHoM qerBpror crereua. Ar<o je p(2) = -7, pt(2): Q,

p"(2):2, p"'(2): -72 L, prv(2) =24, uzpa,tyHarr,r p(-l), p'(0) vr p"(7).
168. O,qpeavrru n-Tu ri3BoA Synrquja:

a) a = r"; 6) a: e'; e) g: sinz; r) g: cosr;
1da:;; b)v:lnn; e)a:re";

xc) g: e"' (o e R); z) a: a* (a> 0); v) a: ro (o e R).

2.5. TAHIEHTE I4 HOPMAJIE KPI4BE- y = f (r)

Jednav,uxa maqzeHTrle

Jegnavuna raureHre KpL.rBe l, xoja je rpaSrax $ynKqraje a = l@)
y raqxn (rs,gs) € / je

U-Uo: ft(rs)(r-rs).

Jednay,una ?topA4arle

Je4naulrua Hoprvrarre Kpr.rBe l, xoja je rpaSrax Syrxqzje y: f (r)
y rar{Kr.r (rs,Es) e I je

a-uo=_,fi1@-*d.

Itur. o4peararu jegnauzHy raHreure HplrBe a : sinr y ravxra (0,0).

l lZO. OApeAr,mz je4navzuy raHrexTe KprrBe A : 12 y rar{Kr.t M(2,4).

ffi ,. b ooe rurvt j egnavzne raHrerrril rp a$raxa Syuxquj a
\-= a) a : x2 - 2r y raarKaMa npeceKa ca r-ocoM;

-_J
6) Y : -tr2 -1 Y tavxrl r :2;
s) g : 4r - 12 y rarrKaMa lrpecera ca z-ocoM;

r) g : 12 -2r * 5 y tavxz npeceKa ca g/-ocoM;

1,
^. il y = )(e'/2 + e-'/2) y raqKLr r : 2ln2;

b) a = 2*t - 2-2t Y TaqKil r = 2;

e) a = 3x a3*2t y rar{Kz r : \;

38



2.5. Tarrerr*e L HopMarle KpvBe A : f @) 39

lrt) E : -r2 -2 napanemra npaaoi a : 4r + 1.

L72. y xojzu ralrraMa Kpr4Be U :2 + r - 12 je rrena raureHTa:

a) napanerua Ox-ocvr; 6) napanerua npasoj U : r?
4
I 173. flo4 xojulr yrrroM rpa$nn $ynnqr,rje U = Inn ceqe r-ocy?

174. OApeAztIa ailcquce r aaqana Kpr'IBI,Ix U : n2 u A = z3 y rojulura cy
r5lrxoBe TaHreHTe napaJreJrHe.

ffi. Oape.qvrvl yrao no4 xojrart ce cexy KprIBe a: r u U: li, r > 0.

(fu2g. O we rilTt^ j e4Havr.rne raHreuTe 14 HopMarle
\-/--1 1 1

-f a) xr,rnep6ore y : ; y rar{Klr ro: ;;
6) napa6o"rre y = 1/i y raqKl4 :xo = 4.

(\ t1ff. Oapegr.rrra jegnavlrre raHreHTe v HopMarle KpI4Be:
\>-/ {d o: x2 - 4t: * 3 y rauxrz ,4(1,0);

8o3
6) y= 4F*? yrar{KI,I ro=2a,0€R,a*0;

{tt)la :2 +lnr y rar{Kl4 M(L,2);\-7"
r) y'' +9r *2y- 6 : 0 ea y - 3:

i1 2r*l
l9 y :, +l y rar{Kr,r npeceKa KphBe ca y-ocoM;

b) A =ur.ri., f y rar{Kl4 rlpeceKa ca r-ocoM;

e) a = "7-r2 , TaqKaMa npeceKa ca npaBoM a: l.

f 178. Hahz je4uaunny oge raHreuTe Kpr,rBe U = 13 l5r2 - 3 roja je nopuanua
--Jxl

Ha rpaBy A: - S+ 4.
179. a) flpana A=2r-4 gogupyjenapa6onY A:ar2*bry rar{Kl4 M2.0\.'-1

-1
OApe.qr.rrra j e4nauuuy napa6one.

6) flpaaa 3r -f 8y * 25 = 0 .qoaupyje erlrlncy

O4pegr,rrz j e4navuny eJllrnce.
n) Hahra jegnavrany uapa6one A = 12 * br *c, xoja 4o.qupyje rpaBy r : A y

-, rauxra (1,1).

--f tso. Hahz yrao roA xojulra ce cery npl4Be U : 12 n a2 : n.

181. .Iloxasatu Aa aaHrenTa Kpyx(Hklue 12 + A2 : 7 y rar{KI,I (rs,yg) LrMa
jegxavrny nto +yAo:1.
182. norasaavl Aa ce cre4ehe KprrBe ceKy rIoA npaBI,IM yrrloM:

a) 12 - U2 : a il rY -b, a,b € R;

6) y' : 4a(a - r) u a2 : 4b(b * r), a,b e R;

e) y2 =2(a+b)("";) ua2 =2(a+c) (,.;) , a,b,c€r.l

Lg

- + "; = 1 y ta.rxn A(-3,y0).
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r) y2 : 2m(r - a) u A : "*, a,b,m €F*.

J rSa. O4peAz:ria yrao roA Kojrrr{ ce cexy rrapa6orra Ar = t/i u xnnep6ona*.l 1
9z:-'

J.

J fAa. OApeaz:rn raqxe y rojur"ra je raurenra uapa6ore A : 12:

a) napanenna npaaoj y = 4r - 5;

6) noplra;rna Ha npaBy 2r - 6y + 5 = 0;

a) o6pasyje ca rpaBoM 3r - y * 1 : 0 yrao o4 45o.

185. Hallz yrao noA xojuu Kpr4Ba:

a) y :Inr; 6) tl : e'
ceqeripaByy:-r+1.
186_.- Oapealrrfi yrao no4 xojzlr ce ceKy flapa6orre

.;fa) U = (r -2)'^A - -4+6r_ l.2;

6)A:12uy:y3.
187. Oapelr4Tr{ yrao uo4 xojr,rur ce cexy KprrBe

a)A=sinrzA:cosr; 6)y=tgrnA:ctgu.
] faS. Iara je Qyirxr{uja.f(r) = J;t- Hexa cy P(1,0) nQ@o,yg) raqxe Ha
--,f rpaQzxy one Qyuxqr,rje. .floxasarn ,qa upaBa PQ rcxrpyje rpaSzx Synxqrje

axo u caMo axo je rf; - 2rg - 1 : 0.

] taS. flpu xojoj BpeAHocrr4 rapar\,rerpa o napa6o.ra A : ar2 4o4rapyje KpLtByt 
!/ :ln,?

I 190. .Iloxasarrr Aa ce KpuBe At - 4r2 * 2r - 8 ^ y, : n3 - r * 10 AoAr4pyjy y
-taqxu (3,34) . .D,a nw Lrcro Ba;{fi r.{ 3a rar{(y (-2,4)?

2.6. JIOIII4TAJIOBA TEOPEMA

Teope,v,a 1. Hexa cy $ynxuraje /(r)
r4nrepBalry (o,bl, )*l@) : 0, 

]r15 
g(r) :

uoctoje KoHaqHu ttzBo4rr f'(r) . g'(r), npw
uajsa4, nocrojrz (xonavan ranu xe) Jrvrv'ec t4

tlm ll'J = tim ll!'1.
t+a 9\r) t+a g \rl

Teopeua 2. Hexa cy Syuxrrzje /(r)
hHrepBarry (r,b], J,jl f(r) = +oo, Iimg(r)
(o,b] uocroje xonaunr,r vzBoAu f'(r) u g'(r),
r,r, naj:a4, nocroju (ronavHn r,r"rrz He) flr,rMec

,. f(r) ,. f't.x\llm 
-: 

lllTl *.
1'Ss 9\r ) ala g'lr )

v S@) geSznucaue y
0, y znrepna;ry (a, b]

veny je 9'@) I 0 u,
,. /'r,)jg 76 : ff' r&'4& Je

u S@) geSt*rlrcane y
: {oo, y r4HTepBaJry

npr4 qeMy je g'(r) I 0

]'g *# = k' 'ra'ua je

Teopeue I m 2 sail<e r4 KaAa je a = *oo u;rw o : -oo.
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fI plruenorur JTonrtarone reopeMe 14 3p ar{yHarl{ rp aHI,IqHe BpeAHocrr4
(sa4aqra 191 - 197):

. r.2 -l191. a) lim *; Jr-+rI"-L _J

lim
13-12*z*1

i-ira-n3-r+L'
f/r-t

A) llnl *;r--+L yX, - L

Le2. a) ]ry, Y,

12+r-6
O) Irm 

-i

r'+2tr"-U-O
\/r _ L

rlum *ir+I X,'- L

'fr+2-i-r/-rihl llrn--';;o ,fr+i.-\fr-x
1 - cosr6) lim . i' r-+l

llr) Iim elnr:
-' ' r+o

Px
D) tlm -;" r-+e' il:

-1 5z
-+ ifi) llm -=.J ' r-++6 rz

ln(l-n)+*

-

"';;b (l+r)" -1+12'
et-e-*-2x

i-i ltm =------.-i'r-+0 u -stnJ
tg,r-r

D)llm . iz+0 7 - Slnl

6) lim -----:-----:-'"' ;;'o In(e - r) + r - 1'

a)

]'l
1o)

e)

193. a)

a)

nfr-3 or-3
Iim' I=' ,:
r-+3 arctg (r2 - 9)'

Iim(r - 2)cts (r - 2):
r+2'

.. inrIlm "!r-++@ fo

r-srnr 1
o r ---t

ro -J

tge*cos3r-1

Iim
u --+0

limc-r0 er - e-r

Ja) li-(1 - ,1 ),
-J r--+O' tr Sln itr 

'

\ r. x-arctgr
e) Ilm -----' r-+0 Ir

194. a) lim
si., f, + cos,

JIi- t + sin2 r + cosr

a) Iim
a+l

.q) Iim' z --+O

e) Iim' r+o

-3
1e5. a) lim {1, .l' r-++m e,Jr ' -l

J,l lim 1!*, * , o,
-/ t-+*a trItL

a) lim(ctg '* - \),r+U .f"

A;-7 - W.
t-{F }

(7+r)r/'-".
rt

r(2+cosr) -3sinr
ra sin e

re2' + re* - 2e2' +2e'
(eu - t)e

e' sinr - r(1 + z)

,J

r) lim
'z-+o

b) lim" r+O

-1 .77

I 6) Iim u (* - arctg r);.-, r-++@ z

r) lir4 (r- Inz), m > 0;
z +U+

11
b) lim(:- :- -)''' r--+O'1, er - L
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,rTfi 
1

re6. a) ],+,(2-r)'* T, J 6) j,11 *G,J
a) Iim (tg r)tcz'' r) lim f 

stnr 
) '-"""",*-; z--+0\ t /

o),lif- ([-u,,ts,)*, b) ]Ti (YgEa)'/"',

") JTo 
r'; *) ,\T* tr*'-7;

:) liq(cos z * sin r)* .

2.7. TIPp{iVI.EHE I43BOJ[A. VTCITYITTABAISE TOKA OYHKUI4JE

Mosorosocr $yuquje.
Hera je f , (a,b) -+ R .qu$epeHqzja6wtna $ynquja y (a,b).

iDynxqnja f (") V ranrepBarry (o,6) je pacnyha (oua.qajyha) axo z cauo
axo je l'@) > 0 (f'(") < 0) ea cee r e (a,h).

Excrpeuue Bperryocrr{ {yrxrylje
Heonrodan ycnoe sa nocmojame ,norcarl,ltoz evcrnpei4a.

I4zaop $yHxrlzje f y rawxw c, y rojoj je {yHrrluja / 4ra$epeHrlr,r-
ja6u.rrna, je4nax je nynrz.

noeonan ycrloe 3a nocmojane t,ona,nvo? evcnxpeJv,a.
1o Hexa Syuxqzja f uva y rar{K}t r0 rpBrr u3BoA xoju je je4lrar

leyrrvt u HeKa y toj ravxu r4Ma Apyrn r43BoA f,,(ro). Ta4a, axo
ie l"(ro) < 0 (1"@o) > 0), syHxqraja f utta y n0 ra\rxy crporor
JroKaJrHor eKcrpeMa MaKCr,rMyMa ( urannrr,ryrraa) .

2o Hexa je f(r) HerpeKrr,qHa Synxquja, 4ra$epeuqzja6ranna y
nexoj orO;u4Hrr Tar{Ke frs, ocktM, MO}rrAa, y u0. ArO /,(zs) raeEa
3HaK Ka.qa r upoJra3!.r K, l0 TaAa je zs ravxa cTporor JroKaJrHor
eKcrpeMyMa. Axo je f"-, < 0 sa r I rs u f,,(r)) 0 sa fr ) fis, aa1a
je rs ravra rroKarrHor Mr,ruraMyMa, a axo je l,@) ) 0 sa fr z-frs, a"

f'(r) < 0 sa r ) u6, T&.{& je z6 ravxa rroxarrHor MaKCzMyMa.

Kossexcsocr vr xouxaBEocr
Hexa Syuryuja f (x) : (a,b) -l R una y caaxoj rar{Krr r e (a,b)

Apyru r,r3Bo,q. @ynnqzja / je xouaercua (xonxanna) na (a,6) axo ra

caMo aro je l"@) >0 (1"@) < 0) sa cne r € (o,b).



@

2.7. flpr.ruene r43BoAa. l4cfiurnsa*e roxa Syuxlquje

flpeaojre raqrce

Hexa je Synxquja / 4ra$epenqvja6vnaa y Hexoj oKorllrnrr rar{Ke
fro u vrlla Apyru Ll3BoA y roj oxorvtEvr, ocvlM1, Mo)fiAa, y ra:'itKu ro.
Axo f"(r) Mersa 3HaK npra npoJla3y apryMeHTa Kpo3 TarIKy ca, oH,{&
je (ro, f @o)) npeoojna raqxa KpI4Be y : f (r).

43

197. O.qpeaprrr4 ,.ruTepBarre pacrerla I4

J+Dr:-n(r-2)2;)
a) g:i*'-r'-4r+5;
t) a:L2'-t)(2* -2)2;
' // 4;O-\

e) E<G=P-I
t) A : (x2 - 2r -t 1)e";

i)a:r-2s\nr;
r) g = '/F:1?;
ru) U : urrrf (r- 1)

" \ r)
198. OApeArarer rar{Ke MaKCraMyMa r4

gynxqr.rje:

a)a:2n3-6u2-18r*7;
e)y:ra-4r3-8r2+3;

onaAarba Syunqzje:
6)a:2r3+3r2-2;
r)y:3r4-8r3+612+7;

b)a:13-gr2*3oz*1;
.frx)u= "-.ir'- l

v) a:2r2 -lnr;
r) y: rt/T- r;
*,)A:r0rr)01

Mr,rHrrMyMa u tlHTepB

6)y=ra+4r3-8r2+3;
r)y:4r4-2r2+3;

D)a=
(x-2)(8-r)

&
\ a->K)A=x:e "*i

7,)y:\/(,--2y+{G+rP
199. a) OApeArarn aubraxo 4a$yuxqnja f (") = alnr+brz+truMaeKCrpeMHe
Bpe.qHocrr,r y rar{KaMa x = | vr r:2 u sa go6ujene BpeAuocrr,I oApeArrr}r
rpilpoAy rl4x eHCTpeMHr4x BpeAHocTr{.

6) Oapear,rrrr rn raro 4a $yuxqzj a l@) : msinr+ ]rirr3r nvra eKCrpeMHy
J

Bpe.quocr y raqxr4 u = T vt za go6wjeuy BpeAHocr
J

eHCTpeMHe Bpe.qHocTt4.

200. nonaearr,r Aa Syuxqraje

,E+l a -' I 4t O)UY- o 'r1*+L

uuajy craJrHr,r MtrHlrMyM.

] ZOf . OApeAr.rrra xajeehy r.r najnarry BpeAHocr $ynxquje:
__l

ucfiuTaTil npr4poAy Te

Ql(l fs-","L zo
rt-(.-',\2.
)-r-r . itL -- 6i J

aj
."iF - J

- t- -'d '-sr^' J.t'
{'-sx z-(,. .y'.lt'!,,

II

q'- 3nt-6.i/ ' '- .-:--:a-
!J, 2- uL r3x a

,'-" r*Ajr z-6-r -*
3.rl t-r-i;c

r\s:=*! r

*.f c '.9
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'-1 4^
C "l O = J*" - 4r sa znrepaa.ny [0,2];

6) y: -r3 +3r2 +5 na [0,3];
e) y : 13 - 4r2 * 4u *3 ua [-1,3];
r) y = 12(2r - 3) - 12(3r - 2) ua [-3,6];
t) y:lr7 -3r2 +51 Ha [0,3]; b) y:14 -Br2

,r -L ,-rx) y: "- 
,*-

- 9 na [0, 3];

ua [-1,2];e) v:
z) y = 2 .33' - 4.32* + 2.B sa [-r, r];
u) y :3 sin r * cos2r na [0, zr] ;

j) A : (5 + sinr) cosu * 3r na [0,rl2].
202. 3a xoje npe4nocTr4 napaMerpa a Synxqzja pacre Ea cse r?

n2 -"1:l u) /(r) : ?r, + (o - r)r2 +2r * t;
6) f(r) :2e' - ae-' t (2a + 1)r - 3;

u) l@): sinu - asin 2. - isin3r * 2ar.

203. a) Hahz 6poj xojz ca6pan ca ceojun KBaAparoM 4aje najrrar*,, ,orp. l6) Hahz no3,rruBaH 6poj xojn ca6pan ca caojon pequrpor{Hou epe4noruhy
4aje uajrr,rarru a6up.

7 rO!. Bpoj 64 pacraBr4rrr Ha qr,r'r4orde ra*o ,qa a6up rrnxoa{x fiBaApara 6y4e.-, HaJMarbu.

205. flpeacraBfiTt4 6poj 48 y o6.nr,rxy z6upa ABa ro3r4Tr,rana 6poja, TaKo Aaje :6r,rp xy6a je,qHor oA rbrzx r4 KBaApaTa Apyror najlrarru.

4 206' Meby cezu jegriaKo*paK,rM TpoyrnoBrzMa uujr,r cy Kparriz Ay)i{}rHe a.-r oApeArzrrr,r rpoyrao najaehe floBprrrr,rue.

207. Je4ua crpaur4rla rpoyrrra je 36cm, a a6up Apyrr4x 4nejy je crarraH r,r
je4uax je 60cm. Horrxa riaopa 6nru Aylr(fiHa cBaxe oA rbr4x Aa 6z uonyupevnr,rx
Kpylr(Hllrle ynprcaHe y rpoyrao 6no najnehra?

; 208. .4,ata je raqKa M(*o,ye) y npnorur KBaApaHry. flog xojun yrrroM ca
J r-ocou tpe6a KoucTpyr4carr4 flpaBy Kpo3 Taqxy M raxo Aa Ay]Kr,rHa rbeHor

oACeqHa rasrr,rely KoopAr.rHarulrx oca 6y,qe Haj\aaE a?

] ZOO. .Ilaro je n 6pojena: aj., a2t ... , an. OApeAr,rrz r raxo ga s6zp l@) :*l (, - or)' * (, - oz)'+ ...+ (* - on), 6y.ue uranrar,aaran.

al 2rc. .Ilonaaarr, Aa oA cBr.rx npaBoyraoH]rxa yrwrcarrilx y Kpyf florry[pequ]rKa
-' -R najnehy roBptrrrzuy LrMa KBaApar.

211. Oapeaarrr4 Aytr<vt*e crpaur{rda npaBoyraoHzra najneher o6ulta y[]rcaHor
y fiorryrpyr nonynpevnzxa .B.



2.7. flpltverre r43BoAa. Vlcr,:zrnsawe roxa Syaxquje

212, Onpelurlr Ay)(r4He crpaHfiua npaBoyraoHfiKa EajBehe noBprulrHe ynrca-
,u

:t' 1t'
Hor y erII4rrV b * b = 1. (Ctpauuue rpaBoyraour{Ka raparlerlHe cy ocaMa

e.rrunce).

213. Oxo rpaBoyraoHuna ca crpaur4rlaMa AylK?rHe n1 fi n onr4caHa je e"rrranca

uajlrarse noBprur4He. tr4:pavyna:ru fioBprrrvrHy re erl]rnce. ( flonpuzna errr4rrce

ca ocaMa a u b je abtr).

)zt+. Y xojoj raqr(il errrrnce + -*= 1 rpe6a KoHCrpyI,ICarr,r raHreHry ra*o
J 4a noaprur'rHa rpoyrJra xojz rpaAr,r ra raureHTa ca KoopAr,rHarHr,rM ocaua 6yAe

ua.juar+a?

215. Ho,q je4ranoxparor rpare3a Ay)fia ocHoBrrqa je gyxyne l, a yrao xog
Te ocHoBrarre je a. llujaronare rpane3a cy HopMarrHe Ha Kpaxe rparre3a.
OApeAurra a raro Aa roBprur4Ha rpare3a 6y4e Hajneha z nahu ry najaehy
noBprui4Hy.

216. Ha eiltncvt2rz +A2:18 Aare cy rar{Ke A(1,4) u B{3,0) . Oapeauril Ha
eruncil Taqry C raxo Aa noBprrrtrua rpoyrrra ABC 6yxe uajeeha.

217. Cnwxa Br4cr{He l,4w r:z'cw. Ha BeprurKarruoM 3t4,qy raxo .qa je rreu 4omz
xpaj 1,81r zaua4 paBHu ovrajy [ocMarpar{a. Ha xou o4ctojarcy oA 3r{Aa rpe6a
.qa 6yge nocMarpar{ aa 6w naj6o.ne Br,r.qeo cntixy? (Tj. ,qu 6u yrao nog xojurra
rocMarpa 6uo najuehra).

-l 218. I4:pavynarlr AylrcnHy rorryrpearHr4ra ocuoBe npaBe Kpyxme xyne uaj-
l-l prame 3anpeM,.rHe onlrcaHe oKo BaJbra ca [oJryriper{Hl,IKoM ocHoBe r. (Paanz

ocHoBHe BaJbKa lr Kyne ce noxnanajy).

2L9. Hahra r.vrcr4ry fipaBe Kpy]nue Kyre HajMal*'e 3a[peMI4He orlrrcaHe oxo
rorryrrorrre rrorrynperrHr4r<a "R. (Ileurap ocHoBe Kyrre 14 IIeHTap rrorrre ce
uoxnauajy).

220. Hahu Bvrcvrry fipaBe Kyne KoHCTaHTHe rloBpllrurte re2, xoja nua Hajeehy
3arrpeMvHy.

221. O4pegurz r.vtcwry npaBe Kyre, KoHCTaHTHe I43BoAHrrqe s, vlrja je
3anpeMLrHa MaKCr4MaJrHa.

4222. Hahra Bucvrry Barr,Ka najnehe 3anpeMr4ue rojn ce Moxte ynlacatra y c$epy
-J nonynpe.+ruxa R.

1223. Oxo c$epe rorryrpearur{Ka r onrdcaHa je ryua. Hahu lbeHy BI,ICI4Hy raKo
-' 4a sanpeMfiHa Kyne 6yAe r,annr,rlraana.

:7224. 04 carax BaJraKa ca KorrcraHTHoM 3anpeMznon naj*ta*y roBprrruHy r4Ma

J onaj KoA Kora je nucr.rna je4uaxa npeqHr'Iry ocHoBe. .Il,oxagatu.

:)225. OA cer.rx Barsaxa yrlrcanilx y csepy noJlyrperrHlzra B najnehy IroBprulrHy
-i ouora.ra r,rrr,ra onaj uraja je Bvrcvrla Rrt. iloxazaru.

)226. IrIs xea4para crpaHr,rqe 2a uceqeua cy r{err4pr4 je4naxonpaxa rpoyrrra,
-'uuje cy ocHoBr4qe crpaur,rqe ,qaror r{BaApara ra uzje cy Bkt cr{He je4uaxe

r. flpeoctaau .qeo KBa,qpara ilpeACTaBJra Mpe)fiy ripaBl4rlue r-IeTBopocrpaHe

45
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nr4paMfiAe. oApe.qzrra r raKo Aa 3aflpeMrr[av Te nrrpaMr4.qe 6y4e uaxcrauar-
Ea.

227. Meta*rr npcTeH, o6.nr,rxa myrrJ'er BaJEKa, Kojr,r uMa KoHCTaHTHy
3anpeMr4H-y v u xoscraHTHy [oBprrrr.rHy ocHor rpeceKa 2a2 , rpe6a o6norxrrz
cnojeu rJreMeHrzror Merara 4e6.rr,une d. OAlpeaurra 4r,ruen:uje ilpcreHa raro
Aa ce o6.uaral5e u3Bpruu ca najrraau,e lrarepuja.rra
228, l4cnurarvt KoHBeHCHocr r,r KorrKaBHocr rz oApeAvrrur npeeojne ra\.r(e
rpaSr,rxa cle4ehux $ynxqr,rj a:

a) f(r):n4 -612+4; 6) f(r):r6i e) /(r) =f,,
t3r) /(r) :*+n; t)f(r):{u+7; Df@):(1+r2)e,;

e) f(r):ln(1 **'); *<) l@) =r-sinr; e) f(r) -arctg r-r.
229. noxazaTr4 Aa cy rpa$r,rqra cre4ehr,rx synxqraja cByAa KoHBeKCHr,r:

a)a=rarctg,r; 6)a:1-ln(r2-1);
e) A : a2nx:2n * a2n-2tr2n-2 + . -, I a2r2 -f ar * b,

A2, A4, ... , a2n ) 0, O,b g R;
r) lt : xlnr; x)g:ar,a)0,a11;
b) a=@+7)4+e".

230. a) Ogpe4r,mn rn raxo .qa KplrBa A = mr3 - 6r'2 v*ta npeaojny rarrKy 3a
t:7.
6) O4peaurv a w b raKo,qa Hpr,rBa A = a:x4 + br3 + 2r2 + r* 1 raua upeeojne
Taqrezafr=lur=2-
231. noxagaru Aa npeaojue rar{Ke KprrBe:'1 a+l

Ja)/(r) =:.-J *, + t rPuIIaAaJY JeAHoJ nPaBoJ;

6) f (r) = r sin r nprana4ajy xpranoj y2 (4 + z,2) : 4n2 i

sin ra) l@) =; npuuasajy xpr'rnoi a2(4+ rn):4.

4232,.Ilera.lsno 
vcrrvtrarurox r.r cxurlr4parz rpa@nx Synxunje f (r) : #*

I4cnuranu Synxquje r4 c*trqrrparrr rilrxoBe rpaSuxe (aa4aqu 2JJ-2BS):

I zss. a) y = !*, - +*; 6)y=13-3r+2;
s) g: 13 -4r2 -3r*12; r) g: x3 *gr+l;
, 12, 1 " t3_5x2_grt) y =, - t*'- 5r', b) y: ff;
. r3-4re)a: 4 ; x)a=@2+r)(r-Z);



-*§

3 ) y  =
x 4 -  2x2

TeKCTOBH 3a«»TaKa -  TjiaBa II

H ) y = [ x -  l ) 2(x -  2)3;

2 1 0 . a) f ( x )  =

b) f ( x )  =

x 2 — 1

—x 2 +  3x — 1

a) m  =  ^

3x -  1
3) f ( x )

3) f ( x )  =

j)  /(•'■)

Ji) ,/'(:r) =

(x +  l ) 2

X
1 +  X2 ’ 

X3
j; - 1

X3
3 ^ ;
2

0  v  r- (x +  l ) 2 ’

4

, y  =
x  +  x  -

x  — 4

2 1 1 . HoKa3a™ a<> (J)yHKu,Hje

j) y =  ^ (3 a ;5 -  25x3 +  60x + 16); K )y  =  l + a :  ^

ji) y  =  x 3 +  3a: +  2;

209 . a) f ( x )  =  \x2 -  4x  +  3| +  2x; 

b) / ( s )  =  2|a’| — x 2.

Jb) y  =  x 4 -  6 a r .

6) f ( x )  =  x 2 - 4 | x |  +  3;

6) f ( x )
3x

1 +  x 3 ’ 

X3 *
r) / ( * )  =

5) / ( * )  =

3K) / ( . f )  =

h ) f ( x )  

k) f ( x )  =  

jl)  f ( x )  =  

\ x h ) y  =

o ) y  =

Qx — x 2 — 9
x  - 2  ’

x 3 — 1

2x

x 2 — 1

1 — X2 ’

4x  -  x 2 

(x  +  l ) 2

p ) y  =  x  +  - ;

T^ = x - ^ ;

y
V x  +  1

fx + 1
a > 0

HMajy CTajiHH mhhhm^ m .

2.7. II[)HMeee aarao

212 . Oflpe^HTH HajBetiy h  H ajiiaa j

, 4 ,  ,
а) y  =  —x -  4x  Ha HHTepBaJ

3

б) y  =  - x 3 +  3x2 +  5 Ha 0 .-* 

B) y  =  x 3 -  4x2 +  4x +  3 m  

v) y  =  x 2 (2x — 3) — 12(3x  — 

p) y =  \x3 -  3x2 +  5| Ha :0.3

Ha
H =e ) v =  V t o - l

3) y =  2 - 33" - 4 - 32i + 2 -3  

h) y  =  3 sin  x  +  cos 2x Ha |0- 

j) y  =  (5 +  s in x) c o sx +  3x  i

213 . 3 a  Koje Bpe;iHOCTH napavieip 

a 2 — 1
- x 3 +  (a  -  1a) f ( x )  =  ^

6) f ( x )  = 2 e x - a e ' x + ( 2 a

b) f ( x )  =  s in x  — a s i n 2 r  —

214 . HaTa j e  Ta*ma M (x 0.ya) I
r p e 6 a  K O H C T p y n c a T H  n p a B v  K p o a  i  

K 0 0 p A H H a T H H X  o c a  6 y f l e  H a j \ i a & a ?

215 . HoKa3aTH fla o^ cbhx npasojfi

I
n o B p m H H y  H M a  K B a / i p a T .

216 . Oflpe^HTH ŷ>KHHe cTpaHmia 
K p y r  n o j i y n p e q H H K a  R .

217 . Oape^HTH ^yjKHHe CTpaam 
x 2 y 2

ejiHncy —= +  -r? =  1. (CTpaHHne 
az oz

218 . Oko npaBoyraoHHKa ca r rp a  
noBpmHHe. W:-!i)aflyHa.TH noBpniHff 
abn).

219 . y  Kojoj TaqKH ejmnce — - 
noBpmHHa Tpoyrjia Kojn rpaiM n



2 .7 . .  I lp M M e H e  H 3 B o .u a . H c n H T H B a & e  T O K a (J)yH K i(n je 49

212. Oflpe^HTH HajBehy h HajMaay Bpe^HOCT (j)yHKijHje:
4

a) V =  — Ha HHTepBaJiy [0,2];

6) y  = — x3 + 3x2 + 5 Ha [0,3];
b) y = x3 — 4x2 + Ax + 3 Ha [— 1,3]; 
r) y =  x 2(2x  — 3) — 12(3x — 2) Ha [—3,6];
zi;) y = \x3 — 3x2 + 5| Ha [0,3]; 5) V ~  %4 — 8x2 — 9 Ha [0,3];

2X +  2~
e) y =

3 /  X 2 f 3  oli /----- Ha —, 2V 2x- 1 4’ *) y = ln 2 Ha [-1,2];

3) i/ = 2 • 33x - 4 • 32x + 2 • 3* Ha [-1,1];
h ) y =  3 sin x + cos 2x H a  [0,7r];
j) y = (5 + sinx) cosz + 3x Ha [0,7r/2].

213. 3a Koje BpeAHOcra napaMeTpa a c|)yHKHHja pacTe 3a CBe x?

-x3 + (a — l)x2 + 2x +  1;a) f ( x )  =  -  ^

6) /(x) =  2ex -  a e ~x + (2a  + l ) x  - 3;

b) / ( x )  =  s in x  — a s in 2 x  — -  s in 3 x  +  2ax.

2 1 4 . HaTa je  Ta*oca M ( x 0, yo ) y npBOM KBa^paHTy. IIo a  KojnM yrjioM ca x-ocom 
TpeSa KOHCTpyncaTH npaBy Kpo3 Ta^iKy M  TaKO m  flyacHHa aeHor o^ceMKa H3Me5y 
K00p^HHaTHHx oca 6y/i;e HajMaaa?

2 1 5 . HoKa3aTH ,a,a o j  cbhx npaBoyraoHHKa ynncaHHx y Kpyr noJiynpeyHHKa R  HajBetiy 
noBpniHHy HMa KBa^paT.

2 1 6 . OApe^HTH fly3KHHe cTpaHHH;a npaBoyraoHHKa HajBeher o6HMa ynHcaHor y nojiy- 
Kpyr noJiynpeHHHKa R .

2 1 7 . Oflpe^HTH ^yacHHe cTpaHHna npaBoyraoHHKa Ha^Betie noBpinHHe ynncaHor y
riP ‘

ejinncy —=- +  ^ -  =  1. (CTpaHHHe npaBoyraoHHKa napaJiejiHe cy ocaMa ejinnce). 
a2 b1

2 1 8 . Oko npaBoyraoHHKa c a  cT p a H H H ,a M a  ^y»HHe m  h  n  o n n c a H a  je  e j i n n c a  HajMaae 
H O B pinH H e. M3pa^yHaTH noBpmHHy T e  e j i n n c e .  (IIoBpmHHa ejinnce c a  o c a M a  a  h  b je  
abn).

9 2X V
2 1 9 . y  Kojoj Ta^iKH ejinnce —  +  —  =  1 Tpe6 a KOHCTpyncaTH TaHreHTy TaKO ^a 
noBpniHHa TpoyrJia KojH rpa^H Ta TaHreHTa ca KOop/iHHaTHHM ocaMa 6y^e HajMaita?



TeKCTOBH 3aA&TaKa TjiaBa II

MspaM'jHaTM n3Boae cfivHKUnja v  l a i

233. M3pa'tyHaTn rpaHn*we BpeJB

te  —
a) lim (2 — x) ' 2 ;

2 .8 . H O H A T A K  Y 3  i l P Y r y  r J I A B Y

’(l.O ) M Q{xo ,yo)  'J'aMKe Ha 
>yje rpacjjMK (})yHKaHje atco h

e) lira xx-,
' X-  .0

3) lim (cos x + sin x
ax2 ^0Anpyje kphbv y

234 . ilaTo je n BpojeBa: aj. < 
( l  -  «1 )2 +  (x — a?)2 +  ■ ■ - "T (x  ~

x :i -  x  +10 Ao«*pyjy y 'raMKH



2.8. -Ilo.qarar Y3 APYrY rrIaBY

r) liryzalnz:0, (6>g).
z +U+.

2.S. JlO.trATAK Y3 JIPYTY TJIABY

tr4spauynatr4 !r3Bo.qe Syrirqzja y Tar{KaMa y KojIaMa oHIa IIoCToje (zaAa\u 242

- 248):

,Dr+3242.a)A= , i

E-r -\ ') 

-
s)y: il=; 11 y:i@3-'/(*' -1)3-r);

A) a = Grt+ {i -s){TTW; b) y :}tZG;;lf - }tZm;T'
e)a:Qr-\J@Tff.

243, a) y:2atcsinli;

s) g=rarcsinr +t/T=E; r) A: sin2(r3).

1 / 1\
244. a) a = ;'h -e * (, - i) ",rri" 16'

6) y:*- - *' s) a ='r"ri- ***';,J COS" T COSU

r) y : ,r"rs (z.s |).
245. a) g: sin2(cos3r); 6) a:zeJi(\/7-l);

e) y: (ln(lnr- l))lnz; r) Y = *.h#
,

246. a) A = iln(r2 - 4r -t 5) + 4arctg (r -2);
11

6) A =ln (z + r+ t/rz + r +l);

a) U : r/TT7arctg r - In(r + t/tT7,);
Jt-7+t $-7r) y:In x2 - .^

247. a) a : lrl;1 J ul , '- tlrl;

]s) E: { - '. ; r) A: lnlrl, n +0.-J l-r", rupaquoHaJlHo

49

6) a: J6-ry;

6) y =2rt -Zrtarctg l;;

f zaa. a) g : (sin r)' . ,sin z '
/ 1\'6)v:(r.;,) +16;



50 Terc.rosr4 3aaaraxa - l.naea II.

e) A : ro" + ar" t ao",a € R+.
.-1 ( arctgx, lrl < 1

424s. Axo je l@)= ll "^_^_ , x-l , , - , oApe,qr,rru l'@).( TsSnz 
* --4 , lzl > r,

-j 250. Hexa je f (r) = 
7 !," 

." 
r'= 0. 

O4pesnrz f,(O) ".f,,(0).( 2'

HEI{E IIPPIMEHE POJIOBE I4 JIATPAH}I{OBE TEOPEME

rrarrorvresa. ca4pxaj roju ce o,qHocr,r Ha reopeMe Pona u Jlarpanxra (eagaqz
251 - 260) Hr4cy y uporpaMy peAoBHe HacraBe.

Po.nona reopeMa
Axo je $yuxr{uja I ,lo,b] -+ R HeupeKprAra ua [o,b], 4zsepenqnja-
6rarna y (a,b) u f(a): l(b), ra,qa y r,rHrepBarry (o,b) uocrojra ravxa
( taro na je /'(O : g.

JlarpauxcoBa reopeMa
Axo je SyHKrIuja f ,la,b] -+ R Henpexr4AHa ua [a,b] , 4r,rSepeuquja-
6vnna y (a,b), raga nocrojr4 rarrKa € e (o,b) ralco.qa je

rt,r\ f(u)-l@)
.r \S.r : D-O,

251. Ytrp.qr,rrrr ycrroBe :a rraoryhnocr [pHMeHe Ponose reopeMe r,r y cayuajy
4a je npraueuJbraBa o4pe4nrra (.

f u) /(") : 14 - 2r2 ua lo,{2); 6) f (r) = n4 - 2r2 sa l-JT,{rl,
a) /(r) : t - ilF na [-1,1]; r) /(r) = 1 - lcl na [-1,1];
t) f (r) = x -lr1ua [0,1]; il l@): (r*2)(r, -4) ual-2,2);

I r Ie) f (r) : l:;-l wa l-2,2); x) /(r) : W -T ua [0, 4].
lr- + rl

IZSZ, Je4navr,ilra e.' = r -l 1 r,rrrra peuerbe or = 0. flpurrrenorr,r Porose reopeMe
AOKa3aTLr Aa OBa Je.(Har{rrHa HeMa ,qpyrux peruerba.

253. r4cnurarn uoryhuocr npuMeHe /IarpanxtoBe reopeMe ra y cnyvajy npu-
MeHJrr4Bocrut oApe4vtrvr ravxy (.

I u) /(") : 12 Ha [a,b); 6) l@) : ,/i ua lt,4);



2.8. Jloaarax y3 apyry FnaBy 51

A
s) /(r) : i ," l-L,21; ") /(r) 

: L - i/7 ua [-1,1];
p,) f (") - arctg r ua [0,1]; b) l@): arcsinr ua [0,1];
e) /(r) = lnr na [1,2]; x) /(r) = lcosol na [O, f].

254. Ha 4aroj rpuaoj oApeAr4Tr,r rar{Ky y nojoj je ranrenra riaparrerrHa cer{r4rlkl
xoja npo.rra3ri Hpo3 Aare rar{Ke:

1il o:13, A(-1,-1), B(2,8); 6) a =n-n3, A(-2,6), B(1,0);
a) g:4-12, A(-2,0), B(1,3); r) y: 12, A11,1), B(3,9).

)zss. na nv Syuxquja
_t

Ha r,ruTepBa"rry [0,2] 3a,qoBorbaBa ycrroBe Jlarpanxoae reopelte? Axo aa4ono-
rbaBa, o4pegzrn (.

) 2rc. flpurr,renotr Jlarpanxone reopeMe ,qoKa3aru:

a) .:- < ln(1 *z) < r, za x ) O;'l]_r
6)e'>en.3ar)1.

-Ilora:atn neje4naroctra (:agaqu 257 - 258):

257. a) #( tgo -ts g r#, o < B 5". f' I
6) nb"-L(a- b) < an - bn < nan-l(a- b), 0 1b I a, n > l;
n) lsinr - sinyl < l, - yl;

r) lcosr-cosgrl <lr-Uh
,q) larctg z - arctg y < lr - Al;

-. a-b a a-bD) o.,rr.--;-,0(acb.
2b8.a) In(l+")>ffi,rr0,1 6)h(l+r) >.-+, r)0;

e) tnr , ?('- 1) 13, *TI-, z)1; r) sinrrr- 6, r)0;

4) cosr rr-+, r)0; b) r-t' <u..ts n <n-+.+
259. .Ilorasaru Aa cy cleAehe Qynxqzje KoHCTaHTHe 14 oApeA]rrrr rbrrxoBe
BpeAHOCTT4:

a) f (r) - 2arctgr * arcsin 

-- 

3!-, r ) l1I+r'

t(.):{7 0,1'.1"
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6) f(r): cos2 r + cos2(; .r) - cosr,."r(; *r;,

,) f(r):arccos 
acost*b 

-2arctg (rl$rri\,0<b< a, r)0.a+Ocosr \va+o z/
260. noxasarra 4a.je:.4r

j a) arctg r: arcsrn 
ffi, 

3a cBe r;

6) arcsinr - arctg -2, sa -1 ( r ( 1;
Vr-r"

.1 2ra) 
,arctg T_A: arctg r+C, r4e je: 3a:x e (-1.1) je C1 : g,

3a r e (-*,1) je C2: Lr, u ru r e (1,*oo) je Cr: -Lz

) zet. OApeAr.rru yrao zsuely rreBe r4 Aecue raureHTe y rarrxr4 fir :|Ha KpuByJ2r
U : afCSIn .-." l*r'2

] ZAZ. nar je cxyn Qynxquja f (x) :J
reorr,rerpzj cKo MecTo TatIaKa:

a) noxa"rrnrx MaKcr4MyMa;

6) ;roraxnrax r{}rH}rMyMa oBr4x $yuxqraja.

-l 263. IzlspavyHa:ru s6npoae (n € N):
a) 51 : L *2r +3x2 + "'+nrn-7;
6) .92 : 12 + 22n * 3212 + "' + n2rn-r'
n) 

^93 
: cosr * 2cos2r + ".+ ncosnn;

lxlrlrr) Sa : itr i * a,, 4+- .* irt ; (0. r <-r).

JZt+. .Iloxasarr{ Jlaj6nuqony $oprr,ryny 3a n-au r,r3BoA rrpor{3Bo,qa Synxqrja
_t

265. flpnuenour JI aj 6nur{oBe $opuy.rre Li3parryuaru :

5 3r * p, p * o. O4pe4ratrz

@g(,): I (;) u(i),(n-i)

a) E(a) , axo je a : ncosn;

n) g(ro), axo je A = t;r
] n) g("1, axo je U : fi3e*, n) 31

I b) ,t"', axo je I = rsh r (sh r:
266. Oapesutz 7(")10;, axo je:

! a) /(r) : r2e2*;
-)

.11 o; ytrol, aro je y : n2e2,;

J r) g("), axo je A = sin2 r;

€* -€ 
*t

2 ).

6) f(") - x2 .2';
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u) /(z) : --, za n ) 2; r) /(r) : :a-'T 1/l + x

IZAZ. Axo je f (r) : arctg r oApeALIrI4 /('1?)(O).

] ZOS. Axo je A = r +ln*, ra11^ !.*l dy

269. Axo je 12 +y2:l,AoKa3artl Aaiea'- -? ra" = -!.a " a3'

27O. a) Axo je r : A *lng, loxaaa ru Aa :u * : 
#1,

6) Axo ie r: a * ea,AoKa3arl.t xu:" fi= #a'
s) Axo je y:r + arctg a, AoKa3arvr t^:u ffi : -V+2,
r) Axo je a :e * ln a1 Ao*a3arvt ou i" ry = #rF

271. O,(peAzru je4navr,rHy raHreHTe Kpr4Be:

A il 2y :1+ ryz y raqKrr M(\,L);
1 o) 

"u 
+ g5 - 2ry - 0 y rarrKr.r M(l,l);

u) ya = 4ra + 619 y raqrln l[(1,2);
r) g : (r - l)(r - 2)(, - 3) v raqxaMa rpeceKa ca arcqrlcHoM ocoM;

1t) *'+y'+2r-72:0 y ra.rxlr ca opAl4Harorr.t g - 3;

b) ,'/, +A'/u - a2/z (, > 0) y raarKaMa rrpecexa Kpr,rBe ca rpaBoM y: r;
e) a2 + a2 + 4r - 4y -t3 = 0 y raqxaMa npecera Kpr'IBe ca u-ocoM.

I ZZZ. I/rcn:,;rtaru 4z$epenquja6rannoct Synxqraje A = f @) u :r,ainu Ll3BoA y
J ,raqxaua y xojurua on nocroju:

a) l@) : i/@=Tf@ +D; 6) f(r) : W-D;t @ +1);
s) /(r) =\/1-e:;'; r) f(")=lnz -r2lsin2r;
t) f @): arcsin(cosu); b) /(") = arccos(sinr).

273. O.qpe.qzru raHreHTe KprrBe:

3 u) g : cos2 /7 y tavxra (0,1); 6) y : cosl/r y tavru (0,1).

274. HaLtw y" axo je (a,b,r € R):
a) *2 - a2 : a2; 6) (" - a)2 + (Y -b)' :r';
n) arctg y:r+A; r) 12 +ry+yz - a2.

I zZs. IAcnvTarv KoHBeHCT{oct rpa$zra $yuxqzje:--' 
d t@):(*+1),,(,*1), o r@)=(,-3),"(,-l)\*'2)-'-\- r/' \ .,./ \ *)

) ZZA. Vlcnvranvt Synxqujy ,r cxurrrrparla rpa$zx $ynnqraje ogpelene za r > 0

J pe.'rauzjov f (r): ar.
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-1

I ZZZ. l/,cruranu tox Synrqraja u cKr4qlrparil r6r4xoBe rpa$r,rxe:
2r+l ^ !-r 2ra) f(r)='ffi*2arctg U;, 6) f(*) =arcsin t*.r,

s) /(r) : arcsin -*; r) f (r):arcsin--J-,2t/ra 2,2 + z' Ait + 4n + 4'

.q) /(r) - arctg 4 ,, il l@): arccos 

=
- xz-L' t*r2'



I.nana III
AIIP OKC I{MAUI{JE OYHKIII4JA

3.I.. .4I,IOEPEHUPIJAJI. IPPIMEHA KO'II JIPTHEAPHMX AfIPO.
KCPTMAUPIJA

,[[u$epent4uja.n $ynrct4uje. Hera je Synrquja A = f @) 4ra$epenqn-
ja6ranna y raqxu z. nr,rSepeHqI,rjan Qynrqzje / y tavxn r 3a rpl4palu-
raj apryuenra Ar je 6poj:

df (x) : t'@)L,n: ft(r)dr.

II p u,m en a d u$ ep eru,uj a,n a n o d,nuH e apvufi anp o rc c u.w, au,uj a :

f (r + L,r) p /(r) + f'(r)A,r.

a zZA. Hahra 4zQepeuqzjar Syuxquje f(r) : rt y raqKlr tr : 2, axo je
upr,rpamtaj Ar : 0, 1.

:l 279. Hexa je P(r) uoapurlrHa Kpyra rrorryrrpeqHrKa r ) a I/(r) aanperral4ua rrolrre
J ,oryrper{Hrrxa r. O4pe4lrtu flplapallrraj n 4useperquja.r ornx Syuxqr,rja.

: 280. Hexa je Qyurqr,rja / .qr,rQepeHq uja6urrua..Iloxaaatz 4i " A/(r)
_l 

KqI,rJa J AI,IQepeHrII,rJaOI,IrIHa. AoHa3arrl Au J" olSo df (*) 
:

1.

! zaf. Oapegnrra upuparuraj z gnQepenqrjan Synxquja:
'-r a)A=rzi 6)g=sinr.

282. Vlsu\a KoIIKe je 5m t 0,0lcm. Ogpegztu arlcorlyrHy il perlaruBHy
rperrrKy rrplr t43paqyHaBarby 3a[peMrrHe KorIKe.

1283. .Iloxasaru .qa je (c * Ar)o = *'(t. ry), o € R L,I rprrMeHoM re
--) \ t /

Soprrryre npn6rnxno r43paqyHartl:



Texctoeu 3aAa'raxa - lnaea III.

a) {fr,S; 6) ,/T52.

I zaa. Hoprauherreu $opuy;re L,y x d,y npulnuxcHo r{3par{yHarl4:

-r a) arctg 1,02; 6) sin61o; a) sin31o.

285. Iorasar:z Aa aa;r<e npu6ruxne jegnarocrlt:

] a) In(1* Ar) = Ar (Az -+ 0);

4al ,rclm*o+ffi (Ar-+o), o>o;

") ea' = 1 * Ar (Ar -+ o);

r) tg r = Ar (Ar -+ 0).

3.2. YIHTEPIIO JIALTPIJA

286. nara je ra6nuqa:

56

-1 zl0l1l2l5aa)m
O 4pegrtrz JI arp anxos uHTeproJIaqwoHI,I
naqzje o4pelenn ra6rizqolr.

Hera cy Aare rar{He (ro, yo), (rr,yr), . . . ,(rn,An).
Jlazpau,tcoe u?tmepno,rlau;unn1t norTultotw uujvt rpa$zx ca,qp)*(u ,qare

TarrKe .je c"rre4ehu rroJrlrHoM:

'L*(r) =
(r-rt)@-12)...(*-*")

(xs - x1)@s - *z)"' (ro - r")
ao*

ffio'*
*... _ 

(r - r9)_(r - rt) "'(t: - r"_r) 
", ."' A"'

Hera rpaSr,rx Synxquje y : /(r) caapxvr Aare rar{Ke. Iperuna
a[porcr4Marlraje SyHxqzje y = f (r) Jlarpanxoal4M I4HTeprrorIaqI4oHr'IM

rorruuoMoM Lr(r) ua raHrepBarry lro,*n) je 6poj

|fi,(,)l = l/(,) - L,(r)l t #?;rtfr - rs)(r -,,)...(, - *,)1,

r4e je Mn+t: ryaI l/(n+t)(r)1.xolzlxn

113 4

312
qBopoBu t4HTeprro-
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7 ZSZ. Ovuxqu.jl, f @) = 2-' anpoxclrMr{parv JlarpaHrxoar{M IrorILlHoMox,L L2(r),
J npta vevr- je ro: -1. -c1 : 0 vr t2:1, a 3arI4M nahr,r npn6ril)r(Hy BpeAHocr

10 /;
OpO.l &a: Vt.

f zSS. OApeAr.mu JTarpanxon r{HrepnorlallrroHrl rorllaHolu 3a QyHxIIriiy f (r) =
*J 1T 1T 1T

cos fr, rrpv ueuy je ,o : 
O 

, fit: n ^ *r: ;, u [oTo\'1 oApeAIarI4 npu6lurxuy

BpeAHocr 6poja cos ].
J

1 289. O4pe4urr,r Jlarpan;xoe rorll4HoM Apyror c:cerena sa Syuxqujy f ("): ^/i'] 
ano cy qBopoB1r lzHTepnoJlauzje y tauxaMs 2'6 = 100, 11 = 121, xz = 144. a

3arr{M npra6.nurxuo ra:pauyna:ru /115.

290. Hahu Jlarpanrxoe trr{Tepfloflaqr ouu trolrtruoM, axo cy qBopoBI4 r{HTep-

nonaquje qatra ra6eriol,n:

6)

a)

a 3arr4\'r o4pegz:rn g(0).

3. 3. fIP pIB JII4X{H O P EIIIAB A}t, E JEAHAT'II4HA

Axo cy rlcrryrreH]r ycJIoBI4:

(i) cpyuxquje f (r), f'(r) ^ f"(*) cy HerpeKIzAHe na [o,b];
(ii) /(o) /(b) < 0;

(iii) /'(e) u f"(r) ue r'ren,ajy 3HaK Ha ran:repeary [a,b],

ra4a je4nauuna f (r) = 0 rarta jegrxctaeuo perueme Ha IaHTepBarIy

[o, b].

3a o4pelznane upu6null{Hor peluersa je4uauraHe f (*) :0, arco c1,

r4cilylbeulr ycroBr4 (i), (ii) ra (iii), KopI,ICTI4Mo pexypenTue $oplltyne:
(1) Koa urcmode ce\ut+e:

r ._, _(b-r")l(r,) --1oa&n_t _ _,, _ 
I\b) _ f(*)., 

_ t.L.d:..

r4e je /0 = o. oueua rper,Ke: R, sVP. m -,minr/'(r).

a)
r l-2 0t1t2
y 124 -21t2125u l25 l-8

' l-zl o i +
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(2) Koa lilernode n1av,?eHn'te (ILymnoee rilemode)i

rn:nn-r- f,!:!.!, n:r,2,2,....
J'\x"-r)

Orlena rperuxe: Bn+r ( #O',, M: pp.ol"@), m: 
ominul,(x).

(3) Koa rco,nr6uy,oeane uemode:

f(rz"-z) rzn-zf(rzn-t) - rzn-tf(xzn-z)
Lzn - &2n-2- 

f'(-r"-)t 
L2n'17 - @'

n = 7,2,3,. . ., r4e je l@) - af(b) - bl@)xo:a-mtix1= /O--GI
Axo jegnauvt*a fr = g@) uvaje4uncrseuo peruerre Ha raHTepBarry

[4, b], npn veri,ry je gfa,b] -+ [a, b] .un$eReuqrja6nrna Synxquja ua [o, b]

u nocrojra 6poj M ( 1 raras Aa je l9'@)l S U 3a o < r 1 b, .raga
ce peuerse je.qnavzne Mo)fie o,qpeAuru r,pu6nnxHo [ptrMeHoM MeroAe
r.rrep aquj e, xopr,rcrehrz pexypeu"Hy Soprr.ryly

rr: g(rn-t), n=L,2,..., rg € [a,b].

Oqena rperuxe: R" < (b - a)M".

I ZSt. lpaSuvxn oApe,qr4Tr4 npn6rzx*re BpeAHocrr.r peruerra jegnauune:-1--' a) 12 : coszrr,r ) 01 6) (" * l)2 = e-*, r ) 0;

z) 1/r+1- 1 :0, o ) 0; r.) 2'- 12 =0.r
4 292. .Iloxaaaru ga je4navr,rna:
+r a) 13 -Sr2 +6r - 1:0; 6) re, =2;

prMa rar{Ho je4an KopeH y lrHTepBaJry (0, 1) n Hahn raj xopeH ca ravnoruhy
og 0, 1 xopracrehra ce MeroAoM paa4aajarra KopeHa.

l 293. .I[oxagar!.r 4a jegnavusa 14 +3r2 -r-2 - 0 urrra raquo ABa KopeHa,
-J xojra nprana4ajy, pe.qoM, r,rHTepBarrrrMa (-1,0) u (0, 1) ra o4pe4urr4 Te Kopeue

ca ra.+roruhy oA 0,1 xopncrehu ce MeroAou paagaajarla KopeHa.

294. Pasglr,ojur:,r. Kopene cnegehrax je4navnna.

1 ") *n - 2r3 - 5r2 +2r* 0,9 = 0 na unrepaa.uy [-3,4];
6) *'-2r4 -5r3 -l!9x2 -77r* 1:0 na r{HrepBarry [-+,a];
s) 14 - 613 + 12 - 1 : 0 Ha lru?epBa"rry [-1,6];

") 13 - 6r+2:0 na cxyny R.
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J r^rl; H1h, ca ra.rHoruhy Ao 0,01 ropen je4navrane rs +Jr- 1 : 0 Ha o.qceqKy
" [0, 1]: a) uerogonr rer]rBe; 6) ruero4ou raHreuTe.

]ZSO. Hahra npn6"rrr,rxny Bpe,qHocr pearrHe ny.ue Qyuxquje f (r): rs l2r-l y
-'t4HTepBaJry (0,4;0,5) uerogoM cequqe Ha rplr rar{He Aer{r,rMarre.

]zsz. o4pe4urr.r pe,,,e*e je4navrne 13 -2r2 - 4r -T = 0 y znrepaany [3,4]--'ca ra.rnoruhy 4o 0,01 npnlrerryjyhra MeroAy raHreuTe.

4 298. MetoAou raHre,Te pernwru npu6aur*ro jegnavzny re-lrr : o. 3a
- ' [OrIeTHy Tar{Ky y3eTiz ro = 0,49.

299' ca tavnonrhy Ao Ha rpr{ AerlrrMarre oApeAr4Tr4 peme*e jeAnavuna:
a) rl8 - 1515 + 24r - b: 0 ua raHrepaany [0, 1];

6) *t - r - 14,g76: 0 Ha ,rurepBany [2,5];
e) z - sinz : 0,25 na znrepaa"ry [1,2] ;

r) e' - 3z :0 Ha r4HrepBary ll,2);

t) , tr.,(i + +) :0 na u*repaany [-1,0];\ r'/
b) "' t e-3, -4 = 0 na unrepnaly [1,2].

; 300. 3uajyhr,r Aa jeAna.rula x - sinr : f, w,ta Kopeu y rrHrepBarry lr,2l,-J oApeAr,rtn npn6tuxro raj HopeH Mero,qoM nrepaquje. yseru o0 : 1, n :6 i
orleHl,rTil rperuHy.

I 1or. Je.qna'runa lnr : 30-1 nua ra.*ro jegan nopeH y uHrepBarry [3,4]. rlpu-
- orlll>rtHo oApeAr,rrr,r raj ropen, ysuiraajyhz fro : 4, n : 5 u orleHr,rru rperrrKy.

1302. flpu6"rrraxno oApeAr,rrr4 peruene jeguavnne 18 -rbr' i.24s - 5 : 0 yJ nntepoany 10,+J . Yseru o0 = 0, B u n:4, a aaruu oilegrrrr,r rperu6y.

J ,9:. Meroson urepaqraje nahu npr.r6nronHo cBa peme*a jegnauune (x - r)2 =< e - pa3Jrrar{r4Ta oA HyJre.



I.nana IV

I4HTETPAJI

4.1. HEO.IPEBEHI4 I4HTETPAJI

Ta6nraqa neo.qre Se 6ur/tx rrrrrerpaJra

t -a+llr"rl,r:" +CJ a+l

[!ar:lnlrl +CJr

Io'd,":{ ag
J lna

Ir'd,r:e'+c
.t

/ .i.r, d.r : -cos r + C
,l

/.orrdz:sinr+C
,l

tj+:tsr+c
J COS'r

t:+:-crsr+cJ sln'r

t -!-: arcsinr * cI t/t-rz
tdrI " 

= =arctsr+CJ l+x'z
I )-

I -: =inlr +J"r+tl+cJ ,/r2 +t

I d' .: 1r,, rl t'r * c.l l-r, 2 'l-r'

(a€R\i-1),r>0)

2.

.). (r>0, a*l)

4.

5.

6.

7. "*;*ktr,k€Z

rllur,keZ

l"l <1

8.

9.

10.

11. lrl >i

n+l12.
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H e o d p e I enu ultlrlezq aJL.

llplrraztr,rrna $yuxquja $ynxqzje /(r) .qe$uul4caHe y I4HrepBaJry

(a,b) je cBara 4rasepenquja6wmta $ynxuzja F(r) sa xojy je f (") =
F'(r) aa cne r € (a,b).

Heo.qpeleHt4 I4Hrenpar $ynxquje f (r) wa l4HrepBarly (o,b) je cxyn

cBr,rx npvMIzrI4BHI4x $yirxqrzja r:e Synnqr'rje' O:na'raeaMo ra ca

lf@)ar:F(t)+c.
J

Ocnoexe meopet4e o uwmezqan'Y.

1. d( [f(rrdr) : f e)drt\/" )
r2. ldf(r)=f(r)*C:

Jrr
3. I af Q)dr: a I l(r)dr. (o € R, o l0):J' J

^ l(/(,) + s@)) dx : I til o, * | s@) dr'

oApe.qztra uHTerpa,le fipr'rMegoM ocgoBHr4x TeopeMa o L{HTelpaily I{ IpI'IMSHOM

'la6nuqe neo4pelenzx IaHrerparla (:a4aur'r 304 - 311):

l r* -2r2 +2r -

4.1. HeoapebeHll ITHTeFPaTI

* an-|fr

ol I z,-3a,,V

nl# v 
I

nl lo, -2)dx: W

*i 
1 ,r* - tr-t 4)d,r; ':li

a)

e)

:)

i)

w,'

305. a) I Q" 
*1) 0,, t/

dl
* o,n) dr

6)l

?-1),,,
r !x")

e R).

\
I Q-,*!)a*;
| @or" + alrn-t *

(zt'- 5r+6+

(cto, at, ... , an

(r - a\2
R;

so4\/ rr2dr; \Y/
,) | 1r*z a*, Ut

il I G-uo) 0,, a*o; 
LL, 

,l lr+n4)dr, 
o € R; bU
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ot lt-a,; \tJ . t " lv#d,, ,r,/
"t le!frJto., l/i *1"1'it:2,^ o, /

t'_ ,,/
306. a) J Gar; 1f

r_
6) I f/"" dr, m,n e N;

ry I G-*) 0",a) f +,J \/r

tl I z*Vt d.x; = 7"; 
I id:

, I G*- #), l;,,.*t
t lr;'-1fr,-V * 3

:\ [(*-1)(r2-3) ar,\g''t) J Jr'z

/t E#*,
*tlfro.,

so7. a) | ,'"' a,r: lp'
. f r+r2e'a) l+d';ldJr

rL

d/-*t'-T-,,
-'--;---=--al ls n,r,]];r-V

,, lLYd.r;',tJ/
o) l@'+b')d,r, a,b>0, a,bf.t..; fl lA,.b-,)d,r, a,b>o, af b;

") | o, (,. #)d,r, a ) o,,Yr' r, *i 
1 " (, - #) *, .,t-

,t lffax;(l-i / ,lY#o,g/
sor. ,l/ #ffi,i.,t V a) f ctg2ra*; L*' L--

^) I ##**, WJ lu, /*r, v'\-'
q [\*a., V *r/(,*f,-"o,i)' o,J stn'r
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3oe.a) l#;V/
t/ 3 2

"t J Y-+rz

1', 1*a'"'v
ot 1fia.,,?

"tlfio,, ., 1*, lffa*, Lv /
=tl#o,,yv/ tffi*\! lt
., / (1 +2n2)dr
r) J r,OTr\: K' lg+g*' 'C/

f rad,r 1 r' r\E+rZ+JT:}il1ffi' L-' R{'ffi-ar1i'
no. ^l lsinrd(sinr); ul | ,rrzrd'(cts *);

,, 1""'d(sinc); r, lW' S:, "U\*r)
-\ ta(rtTa1 ) n .:_ i- iur\
tt 1-6' -.. 

*-n.t- &.
311. (a, b,c,d e. R, a I 0). I

u I*, J rl##d'r,cto; il I#a,
" I c.#T6,a*b; \' -{o' l..o"ard'x;

b) l,in'ardr; 1, lA#A,alo,bt'o.
312. Oapepr F(r), axo je:

a) F'(r) = 4r t I u F(-l) = 2;

6) F'(r) = 3r2 - 4r u F(0): l;
a) F,'(r) : 7r2 - 2r -13 n F(1) = $;

, r) f'.(r) =,1* r *cos2r n P(0) = 1;

) 1.:J'r -gfF'(b) :.sin2c * 3x2 u F(o) -- 2;

b)F,(r):#""(f) =0,

".(t) :oe) F'(r) : 2 sin 5r + 3 cos I
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4.2. METO,ITA CMEHE IIPOMEHJbPIBE

Hahu (o, b € R, n e N) (:a.qaqr{ 313 -

>r<) | cos3r dr;

'f dr
l4l l:l' .l cos2 3r

IdrK) I _.' I 2r-1

Jsra.

(, 7---?---.-
\r/ 12 -1r+9' qXi#Du,

f-*-d"s---'r) | ,--u u.a)0:z'" J Ya'-r'

,.uif}-r*1
f - dtr *---/

>x) I 

-:

J l2r-12

Italo*: lr@Q))de(t): f rt ttl)r'alor
:r : g(t), 47 : 9t (t)dt.

B){- \.

6)_J9* - 6)5 dr;

t_t) f t/sr*6dr;

D) | e 3'dr;

-\ 
-1 A\
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3)

316.

J"r

.l "r

.q)

Id*,:.
J ,/z-(r-t)2

|1or+b)"dr.a*0,nI-1;
.l

l' r" dr
I x"+t + l'
t' d,nI _.

/ t+ri,rr'
/' (arcsin z)2I :_-:_:_ dr:

J t/l-12

fdr
--\l:'I Jl+2r-12

I uf [ ,orqo, * b) dr, a I o:-t .l

1 ") [ 
ffio',

J',.l n

f 1n2r dr
b) .f ,1"*;

. f e2'dx
x<) l:'.

I t/e'*l

q-

- 

dTl
r'2 +1
o^2 o
r)J -a ,
---;----- ^ d'rirr -'2r
ctg r dr;

sin2r

-Cl,Xi

sin-r*1
dr

e)

. / sin3rdr
)1 , 

-

jl t 

-

,r vcos "r

13L7. OApeAuru:--' I f'Q)dr
"' J rt*l '

o1 lfOll'1x;ctx. o€R. o+_1.

O,qpeAztrz (:aqaqz 318-322) :

I4urerpa.rru o6.nnxa I f '(t) dr
.l r r,t

] rt.. a) [ -]- ar,' .l 1+22
| 2r-3

e) I 

-dl:

' .1 t' -3r*5
t

a) .f 
ts r dr;

e) [ "n' dr,' .l 1+cosz
fdr:) L ;J rlnr
. )n

i) I -* .a,;J e""_r
. f dt

,T,) ./ cos r

ql
nl
,)T
*)l
'4[ ,/T -7 ' arcsin r '

fdrx)1. ;.l srnx)

?Inrerpa.nr,r o6nraxa I ##, - r,

sle.a) I#, 6)f#,
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. f #dr
") J 1a**sY;

fdrz) | ;6;'

Texcrosrl 3a-nataxa - l.naea IV.

. I sinr dr
') J "o"u;

llurerpaura o6rruxa I f'@)f"tr) dx, a I -1

-lr-j szo. il I 154",-radr; 6) I ,frTTffi,cosrd,rl

s) [ @rcte xY dr: r) /sir,3 rcosxdr.l+rz ) J'-'
a) [ @rcsinr)2 o*. h) fffi o*,'J t/l-xz " I n '

' r 
' tn lt'| ar; x) / si,a xsin2xdr;e)Jr-*z 1r-rl ,J

, f 2r-\6rcsiil f dr3, J ,p ar; ,, J 6*trr_t;
. f f xdril J 

.sin(l - r21dx; ,f J ffi
321. a) I G% (cueua t/i +1: z);

J u, Iffi (cr,,re'a r=zo);

. f e2'dr
") Jffi (o',reuae'+l=za);

1n [* (crraeuar:sin2z);
-, J V:t-r

J ol I ffi (crnreua re'= z)i

I u, / tl *4, # (cr,'re,a tlr = z);

r_
e) 

J r{r - Idx (crnteua 1/i=1= 11;

*1 [ r2e" d,* (o',rexa 13 =t)..J

822. a\ [ -!r]-a*, 6) [ -@o' r dx
'lat/r-2 Jrlx+t); z)J;l.l-7;
. f Lntexdr f dr f dxt) / ri";""r"; r) J .rffi; ri J Affi;
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lfdxJe) l-.
=_l J x2J4-12

67

4.3. METOJIA IIAPUI,IJAJIHE IIIHTEIPAUI4JE

324.

Hexa cy u(r) u u(r) araSepeuqnja6naue SyHxqnje. Taga je:

l"ar:'r,'t)- lra".

323. O4peszru:

lrlrsin2rdr; 6)lcosrdxl {lre-'dr;
r) | re. d,r; n) f a2e* dx; b) lm*a*;
d I t rnrd,r, o € R, a* -r; x) f rarctgrdr;

i I arctgxd,r; 4 lm@'-tt)d,r; i) f arcsinrar;

") 1".S'd,r; d f *cco"ra*; d I.sinccosrdrl
*, l, cosrd,r; O I #; d l@'rbr* G)cos2rd,r.

a lJt-",a.,i q lJ4-r,dn;
il I J,, +ra*, ,l I J., *,a,.
Hahu:325.

l
i

a) 11- f e'sinrd,x; 6)

e) .I3: lcos(Inr)dr. r)

,, : 
Isin(ln 

r) dr;

,^: I e' cosrdx.

n€N.j szo. nat je Hu3 HHrerp ana In = f rne* d,r,

a) O.qpegrrra Be3y rasr',rely In u In-1;
6) xahu .I5; n) nahn ,I,.

-1
-1 327. O.qpeauru perypeHTHe Soprrayre 3a r,rnTerpate (m,n € N):



68 Tencroez 3aAaraxa - l,rasa IV

a) f cos" r dr; Q ,f 
s\n" r dr;

,) 
.[ 
m"rar, 

^) l#T
328. troxa:anu (.m,rr. € ly'):

tr
a) Axo je 1, - / r'cos rdr wJ,= lr'sinrdr. on4a je I^ -rnsinr-nJn-r.J,I
Jn: -r'n cose * nln-t.

r ,o+1(1n r)-6) 1^ - / .r"(In r)- d.r: 
------------:- 

- 4-t--r. o € R. a * -1.I o*1 o+r

z) 
lsin^rcosnrd,r;

329. Ogpeguru:

l rr ["fia,,t't'
,]

. I r2arctg, n,t J-ff-d*
330. Hahz:

-..t I xeatcrgrdJ.--l a) I 

-'

-t *' 
I (t - 7'z7t1z 

'

t^r) 
.f ts"rdr:

f in(ln r')e) | Ldr:
.l r

--'r r'l 6) I sin ilr dr;

a , I arctg,rdr
^lA) J fil+n\r
-l -, I arctg e' dr-l t:)t I 

-'

--r ' .l er

l't) .f cts"rdt;

]*r /(r...i., r\2 d,
--l ' J '

6)

J"l

-1 f arcsinr dr
-J ") / \rery1

f rdxD)l-..l stn'r

'1 f re'dt
--lD\ I 

-,

--1"'J (r+r;:'
E\ [ arcsint/r ,-.,,,J 

,ry
l:\ I 

-

-+') I r

-,Jx'

l4rrer p aqr,rj a p aqrrouarrHr4x p a3 Jr_-oy Jr, e E?rx Synxqzj a

331. O4pe4ruz:

-l a\l_--'
-l-' .l 12 +2r!_b'

Id*
J 2t, - b,t+T'

.f dr
i' , 

-'

-'.1 3#-r+r'
333. Hahz:.1 f "r-l

-la) I 

-dt:

-r J r, _r_1
-1 l" rdt
_-.1 n\ l_.
-l 

-' .l ra - 4r'2 + 3'

-)334. Oapeazru cre.qehe rrHTerpaJre:
^_l

3r2 + 2r-:'$-r-..------;-du..r
TO_:L )

-.-- - ----/dr
O 

^ 
, ltr'+zr+o

cosr dr
;mqsi,,,+12;

'5) [=o* , \< , ez L')r I'J L | 4tu /
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.t dx
a) J rrln )l

ot | -t- a';
. f 13+1e) I 

-dr;
J r"-r'

| 2r2+2r*13-\ I -* -* -- rl,r:
".1 G-2)@2+1)2

. t 2r2+4lr-91
a) J o- 1,1r-31q,*tyd*'

f 4r2+4r-11 [ drb)J@*'e) J#_ t'
tdr*).1 *n+t;

. f radrz) lrtt;
f rdr t d"c

:l / u_11;;1y: It) J a1.';1y' (r-t)2lx-2)'

835. Idopuc:rehu cueuy t:tgr (sinz *: *, cos2u = #, dn = fi|,
riahz:

fdr
J a) I ___- 

,_-l J 1+sin'r
-l / sin2 .r cos -r-{ e) I . 

-dr;
t I sinr*cosr

7, l***'
tdtr) I ^ i.l cos* r

fdr
-\ I _.
al , .1' .l 1+3sin"r

f d.r / sin2 u cos r
h) / ,, "" ,. I e) I 

-dl

"' J rir'r+3sinrcos-r-cos2r / sinJ+cosr
r / 2t L-t2

- ts 2 lstnr : 1+p cosr = 1+f

dl
'r!

dr
k -r,*, *

dr

336.

dr:

=J

IlpzuemyjYhu crrtenY I

2df \l- uahra:1+t, )
.\ [ d'*'.1 t+sinrrcos/
-\[d,
" .l 5-4sinr*3cosr'
.f dr

"'./ g-4sinr*7cosr'
.f dr

" / sinr-2cosr-F3'
O4pe4utra:

a) I sin2 rcosa x dt:;
J

I sins xdr.
/ -;;;-;'

/ .in , cos 3r sin 4r de';
I

/'* (' + f,) "o" a'

f d.r f dr
6) I -. ; B) I ;'J slnr J cosr

l dr I cos"cdt
n\t-'h) ,--'u' J 3*5cosr' '" J 1+cosr'

I1-sinz+cosr
Al , -:_--=:-u&,' .l l-r.slnr-cosr

fdr
--\ I _"' J (2 + cos r) sin r'

o) 
lsin'zxcossrd,r;

") / si., 5r cos2r d,r;

b) | ,or8r cos3r d,r;

1

e)

a)

e)

dJJ.

.f
_)

,

-
11
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Izlrrerpaqnja Eexux upaqrroEanuux +yurcquja

338. Hahn:

1., /#:ffi, iu, l
1', / affi=*, 1,, 1

. f r3dr
al I 

-.

"t 1 ur, -j'
.f dr

") J 12-;6;

-1 f rilT+x 1_. f d.rJo// r+@*dt; )D J .(rt|@'

i, l6*ulyo", 1*r lrl-,,.

{@ -\@ a zY'

")l#o', ,l#,
al-*a''
. f xsdrwtJffi.

(crrlena: r = asint);

(crraena r-l:2sint);

(crr,rena x :2tg t);

(cuenau+1:tgt);

(cr'.rena 2r - 4 - sint);

(cuena r = 2sin2t).

drm;
da

339. Hahu r,rHrerparre:

r_
") I t/",-12dx, a)0

J

a) I t/z + 2x - x2 d,x,
J

ill
rl

dr
t/@ + tz)t'

dr
(r + t)zt/Fa zr a z'

n\[ d'
^,J l_4pffi'
olffia.,



4.4. Oapeferud HHTerpa,

4.4. O.trPEEEHI4 ?IHTEIPAJI

Ibymn- JI aj6nultt o a a fi op *r,yn a

Hera je f : fa,b) -+ R nenpexr,t4na Synxquja u F I$eHa rpolr3Borb-
Ha npuMr4Tr/rena $yuxquja. Ta4a je

"b
I lA 4s = F(b) - F(") : F(r)]b".

Jo

II ap u,uj aa,n a unmeep au, uj a x o d o d p e fi eH, o ? uH,rne?p a.n a

Hexa $ynrqvje u(r) u u(a) uuajy HenperuAHe u3Bo.qe Ha cerMeu-
ty [a,b]. Ta4a je

1b rb
I "@) 

d,u(r) = (u(r)u(r))lt" - I u(r) du(a).
Jo - Ja

C *tena np o *,, eN,hua e ro d o dp efi erto? uHme?p a,/La

Hexa je Qyurqr,rja f , lo,b] -l R HerIpeKI4AHa, a Synxqr,rja g :

lcro,\ol -r [a, b] r,rMa HerpeKnrar vl3r,o4. Axo je a € loo,0ol, 0 e

[oo, 0o), a = g(a), b = p(0), raAa Ba;Kv je4nar<oct

fu f@a*= fu f(eft\e'Q)dt'
Jo Jo

71.

1fb-' 
-j S+0. flo 4e$ranzqraju r,rapauyHarlr I e*dx. Izlnrepua.rr [o,b] nogennrr,r
-J JO

TAI{KAMA KOJC qI,IHC API4TMCTUqKVT :fIVI3.

' --1 1b
j 341. flo geSzurqzju il3par{yHarrr I r'dr, (b> o } 0), AererreM rdHrepBarra

J"
ta,b] ravravra xoje qilHe reoMerpujcxu rras,

] 342. Kopnmhe*eu r.ruTerparra u3paqyuarrr:
.J- a)Js(#.#+ +#)'

6),rsL (#-3. .+),
") ,qL (* * a+T+ + 

"+")
.
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3 43. ii praraenoM lb yru-,II aj 6rir,rqoee 0 opN,ryJle !r3p arryH arlr :

l rnn.

] sar.

rl

a) | e'dx;
Jo

,._l
.l' dr

'' J_, (11+5u)3'

r" /4
b) / .tg 22rd.r;

J"1a

rr

Jo

IzI:pavyuatu:
-ut"

a) I ,.Vt-rdr;
Jt
ro

e) I r''{oz-12dr.o)0;
Jo

- \ [''' 't'All 

-

Jz ,/5 + 4r - r''i b)

72

o) 
Jo 

12 du il 1"" 
sinrd,r;

f"dr
A) I ^lJo cos, (r)

") l,' (r'-'* (*)"-'; ,,'

,,T: d,r

(2-r)1/T-a'
. [1 e* r]rr)l-:'lo l+e2*'

fn/z 1+tg2r
I 

-dlt'.

J,tq (1 + tg r)'z
e) ["' o'
' J" rln;;

346. I4zpauyHaru:
arl

Jur I ,/r+*ar,
--r Jo

-1 "9I "; I }=j=ao,
Jq t/u+ t

171-t a) I k' - t)a e' dt;
Jo

. I rar,o\ l....."'-"...-----_'-, l, (r2 + 1)2.
-ql" rdr

a\ I _.rl I 

-:

Jt \/l+j:
347. l4zpauyHarv:

A "t/2-* al I r.osrdr:Jlo
"1Ie) | rarctg,tdr;

Jo
rt / t

A) I Q-1)cosrdr;
Jo

['u dv

Jo @-@'
"r /4

I cosT r dr:
Jo

fn ,/ia, .

Jn {i -t'
f' rt d,,

J, t+*

7

1

1 u, [" ' ,n1, + t) dr;__t Jo

fe,) 
J, 

* Inrdr. n € iV:

"r /2
b) I' t*-1)sinzdr:

Jo

6)

r)

b)

x)

u)

3d,
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] rnr.

I ,n,.

r, /4

") J, rtg 2 r d,r;

re*1

, l, r:rr'(t - t) d'x;

t2

il J, 
,los, r clr.

lzl:pavynaru izHrerparre: 11 - [" 6rirr)2 dr, 4: [" gcosr)2 dr.Jo Jo

r,a:r je u*rerpar ,* = [' '7.!?'.r=' d,t. vrzpauynarn:lo Oz +1)^
a) 1r; 6) Iz; s) Iz/2.

350. Oapeauru 6ez r{3paqyraBama rojra je o4 gatrx znterpa.rra eehz:
7l 17

! "l r, : Jo 
t/t+*z a, uru 12 : 

fo 
rd,*;

d) 11 : 
lo' 

,'rrn'rdr r,txr.r ,, = 
Iot 

t:sinz rdxi

u) 11 : 
Ir' "-' dx unw I, = lr' ,- d,r.

] sn.

r, /2
rx) I *' cos r d,r;

Jo

. f"/3 rd,xu) L";
Jr/4 sln- f

noxa:arz ga je

"1
Jn = lo-

Jo
1 352. .Iloxa:aru 4a je niaa vHrerpaJra
-J

ouagajyhz.

X., .I
,2 1n/2 de uonotono

(2n + 1)1" :

nzwe\y In,

]srs. Axoje h: 
lr"ln*rd,r,AoKa3arr4 

sa jeJ*=e-lrrJn-1 (me N).

f ss+. Hexa je ,*: 
Io" 

tgnrd,r, n€ N,0 ( a < [. no*urutla 4a je zan] 2:

(n - 7)(1" -f In-z) = tg n-la.

] sss. Aro je ,,: 
l'r(t-r\'dr,n=0,t,2,...,,qoKa3arra4a 

je

2nln-y, TL:1,2,....

{ ,ru. rllar je Hr.r3 r.rHrerp ana In = lo"'n #, n ) t. Hahz neay

In-z u xopracrehra 4o6zjenu pe3yrrraT o.qpeArarv Is.

J ssz. oApeAraru: a) urannnryr,,r Syurquje f (r) : lr' U - t)(t - 2)2 dtr 6) rauxe

excrpeuyr'ra eyux 
/* sin t

ulzle f (r): J, ;or, (:a z > 0).
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358. Kopracrehu EejeAHaKocr 1< ln r <:, Koja Ba^)fitr 3a r, > e.qo*a3arr4 Aa
.4

ieO,92< I 9<t.Js "Vlnx
-l --- [1 dt f1/" dtJ 3se. .rloxasaru ou j" J, ;p: J, TiF, (, > 0).

360. ?Ispavylarv r.rHTerparre I(a), a3arlrM nahrz rlim 1(a):
ra dra) 1(a) : /

J, l + x:2'

a) 1(a) : [" d'
J_o*2+4r+g'

t) I(a) - ['u'ctg'd'.Jo I+x:2
fa

e) I1a1 : I e-, sinr d.x.
Jo

361. Izlspauyraali:
-1 la 2tht
_7 a) r(r) = J, ffiat,

a 3arrrM rr3paqyHarr4 .IT-r(").

6) r@) = l,'",t*,rr;u,0,,

4.5. IIPPIMEHA OAPEDEHOT KIHTETPAJIA

Ifoepu.t"uua paeH,e fiuzyp e

f (r) dr.

3anp euuxa o1pmuoe me,n,a

Hexa je y paBHrr rOy gar xpzeorznrajcxu rpane3 -F, orpanzueu
Herpe*tr.q'oM rr ro3r4TlrB,orrt SyHrqrajou /(r), a I r 1b u Hexa je :re.ro
o nacraje o6prarrerr,r Qzrype tr'oxo oce or. Ta4a je :aupeMuHa rerra
6:

pb

V(o)=r I f26)ar.
la

Hexa je /(z) nenpexr4Aua rr HeHerarr{ana Synxquja na la,b).flonpruzna Qiarype .F y paenrz rOy, orpawaqeHe oa.ururo* io,bj,EpaBaMa fr : o, vr .t : D u 4e.rrorra rpa{raxa Syuxquje y = f(r) zar e [a,b], je



flparrena ogpefenor r,r

Ayctcuua ,xaKa Kpuee

Hexa rpuna I y paeur.r rOy npegcraBJba rpa$prx $yrxrrzje /(r),
r € [a,b] . Axo je f '(r) HenpenrrAua Syuxqraja ira [a, b], raAa Aeo KpIzBe

I orpanr,ruex rar{KaMa (", f (")) u (b, f (b)) I,rMa Ay}Kr{Hy

f t2(n) tu.

-1

/tl
/

$
Y

HTerpaJI

lru,. [4ap avvnarv rroB prrrr,rHy Sr,rrype orp aHrlqeue :

'a) napa6onotrl ! : 12 u npanov A + r : 2i

i6) napa6orroN{ y :2n-12 unpaeowrly :Q' 
.,,)'

A) rPznrarr,l U:\nr . Y :ln2 x;

f) napa6onoM g: { ^norn*nr1o'r12 *a2:8i
e)napa6orroMtr2:L2(y_1)raxpyxrrr,rqolrr2la2:l6;

, 1 12 
",-J. \*.xr) KptzB\.tM y : t+* u ! : 

2

363. I4:pavyHarut noBpruraHy Surype orpaHI4qeHe:

a) sateopenor,t ;rrznrajolr A2 : (l -,2)3;
6) :atnopeuou .nznzjon a2 : 12 - 14;

t >:2
a) sateopenou nzuujou (o - I) : 16-12." \" 4)

364. IzlspauyHarr{ rroBplrrprHv $zrvpe orpaHl4alege lunuj ar.aa:

7") y=2t:-12,a=o;J
a)g:1*12,a:2i

l)a:7x-2r2,r+y=!,

e) y :0, A : 4(r -2); y = (r- 1)2; *) y : 12, y : t+Xxz;

:) E: 12 -2r+2, y:2+4r-12; u) fiu:2, r-f 2y -5:0;
j) y: -t2,a:2e', n=0, r:l; x) y=13,y=1/i;
n) a:fr,U:-tr vrratterrroM HprrBe y:\/F= y raalxr.t M(3,2);

I

6)y=3r*18-12,a:0;
'I

r) A : ir'' - 2r + 4, A = l0 - r;
12b)A:r-r*2,a=r,r=0i

lffr,n)a--srn-,a:t':
z

vr) g :,fr. u - !/T-Ai. a : 0i
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365. tr{spavyHarti roBptrrr4Hy r}urype orpaH}rr{eHe:
-1 1

J a) xpraeov y = )r2 -2r-l2 ra tanrenraMa KprrBe y raqxaMa A(1,+) u B(4,2);

6) xprarou y2 : -r - 16 u raHreHTaMa [apa6orre KogcTpyr.rcatrtM vr3 KoopAr{-
HatrHof iloqeTKa;
e) nunzjaudA -2r2, A:0 w raHreHToM KpI{Be g:2r2 y rarr6r.r A(2,yo);
r) .;rranrajal,ta tr: -1, y =0, A = 12 *r*lu raHreHToM Kpr{Be U: tr2 *r-f 7

y rar{Ktr A(l,yo);
a) xpuaort A:frZ *r-l 2Lr raHreHToM KpuBe g:lnr-l 3 y Tar{KI4 A(1,Ao);
!) nzuujarura g: sinu (0 < r ( rf2), A =0, A:l u raHreHToM Kpr4Be A:\F,r
y raqxr4 A(\,yo).
366. Ill:pavyHaru rroBprrrlrHy $r,rrype y paBHra rOy oape\ene pe;raqnjou:

s)a:cosr,y:1+4,*:1,
'rr' * 2t

o)a:2-12_ *l,a:1;
lnl

'l_
a) lyl + ,<r/r-l*l;
e) lz2+y'-21<2(r+y);
A) *' + a2 S 2(l"l + lsl);

, 14- *'l*)y:-,v=7-lrl;
n)y:3-13- rl,A:-j-'

lz + 1l'

1,6)lill +-<e-trt',,"' 2_
") lyl + 2l"l < rz + 7;

D 4S12 +y2 Az(l"l+ lsl)

JrcZ. Tlapauyuatr4 ,qyx(r{Hy I xpyrxuor nyxa uujtr je qeurpa.rrHh yrao o. aI [oryuper{H}rK Kpyra Je r.'1
{ 368. I4:pavynarv gyE<r:Hy'.

a) napa6on 
" , = # 

Ha r.rHrepBany [0, a];

6) xpnue y2 = 13 o.q raalKe (0,0) go tauxe (4,8) ;

e) xPraae I = lncosr 3a 0 ( z ( " aL,

r) xpr'rae a = In= Ha r.rHrepBa tty la,b), a < b;
ex -l

4) xPzee g : In(1 - x2) za O < * <);

!) xpraee I : In r za ",/5 < r I 18;

e) xPzee U = ain -!- , sa 0 ( r <b 1a.
--1 a" - fr"

"f 369. I4:pauynar:r, Ay.a<vr:ay KpurBe:

a) a: In2sinr,0( a1r1rf2;
6) a: ln2cosr, i,rsntefy r- vr a-ocei
a) r :lnsecg, sa 0 ( A < T13.

--1

J 370. I4spavynarr.r Aylr(r,ruy KputBe:

a) y : {;7 f arcsin /7; 6) A = arcsinz + ,,fr -A.



4. 5. Ilpulreua o,qpefeaor I,rnTerparla

1
1 37 l. Izlspauyuatr,r Ay)nr4Hy :

a) KpvBe r =ly2- 1r" y, za I 1 y I e;4" 2 "',

6) :rena KptrBe u':25t*- 1)3 ynyrap KpvIBe o':;.
1'_l zZz, Izl:pavynar:r4 ,qy)nrrHy KpnBe t/i + ,/a = t.

] szs. Izl:pauyHau4 3arpeMzny rerra xoje uacraje poraqujolr oKo r-oce Qurype
_-l

orpaHI,Ir{eHe:

a) xpueou a2 : (r + 4)3 vr upaBoM u:0\
6) xPuaolt r?J :4 rr rPaBoM fi: l, t :4, A :0;

e) rpzeottl U2 : 13 il [paBaN'Ia y:0, r:l;
r) xpuearra lJ:x2 vu:rt'.
4) rPznort I = cosr ,r ilPaBaMd Y :0, r :0.

) lZ+. Y ra.rxu P(3.2) napa6o.re a2 : 2lr - 1) xoncrpyvrcaHa je raHrenr:a.
trll:pavynarl.r 3anpeMrrHy rerra xoje ractaje potaqujoM oro e-oce Sr,rrype
orpaHuqeHe oBoM TaHreHToM, fiapa6onont i4 r-ocoM.

t'J eZr. flpaea 4o4iapyje napa6ory !)2 = l2r y rar{Kl4 P(6,6\/r). l/..zpauyuaru
3a[peMuHy rera xoje nacraje por:aqr,rjou oro r-oce $urype orpaHr{r{eHe oBoM

npaBoM] napa6ororr,r h u-ocoM.

4 SZe. Izlepauyuarr4 3arpeMr4Hy rerra xoje ce 4o6rzja potaqlIjolr oKo z-oce
J 6r.vpe orpaHr,rqe,e:

a) napa6oroMa-2r-12u rpaBoM a:0;
6) xpunolr A : e-' I{ rorlyfipaBoM E - 0 aa r ) 0;

e) napa6onoM E - o -" u EpaBoM r ly = a, a) 0.
a

JIZZ. Hahra 3arpeMuHy tera go6IajeHor poralrrljou ne:rme KpI4Be 9y2 = n(3-r)2
-J oxo ,r-oce.

378. Izlapar{yHarr,r 3anpeM}rHy rena 4o6r,rjeHor poraqujoM oKo y-oce Srzrype
orp aHr{qeHe nr,trzj au a :

77

12 u2 '--1

") b h =' va:l'b' a'bfo; :Jo) a'

e) y : n1/4 u r : -4 vt A =0', 1 il O : o

t) $ +#:r, b) y =tr3, tr:0, a:8i

:(r-14)3 ur=O;

tr2
- uf-lY:araf0;

a

e) y : cosr, 0 I r I r12 il Koop,qvHarnr'rM ocaMa.

) SZS. I4:pauynatr4 3arrpeMl4uy rerla rlacrarlor potaqzjorr,t nyxa xprane /(z)
-l r?11 - 2lnr) oxo r-oce :a 0 ( r ! 1/V.
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4.6. IOJAM .4UTOEPEHUPIJAJIHE JENHAqI4HE

Je4navzna o6.nzxa

F(r,a,a',... ,a@)) - o,

r,qe je y : f (r) Hero3rara $ynxqnja, Ha3r.rBa ce dufiepenrryja"nua
jednauuxa peda n. Ceaxa Synrquja A = g@) xoja sa4oeoJbaBa oBy
je4uavuny, Ha3LlBa ce pemerieM je4navltre, a rpa$zx :re Synxqnje,
rzHTerpaJrHa Kpr,rBa.

380. sopnrraparu gzsepenqr.rja,rne je4navune crreAehrax nopoAr4r{a Hpr{Br4x:
a)12+A2:12,r€R;
6) ("-c)2+y2:1; c€R;
s)Y:cr,cq- F.;
r) y: c1 cosr*czsinr,cyrc2€P.;
l) y : crez + cze-r + Sfr , c1,c2 e R;

b) @' + a2)2 : a2 (rz - g2), a e R;
e) asr2 * 2aery I azzA2 * 2a3r -l 2zzU -l o33 - 0,

At7,Qt2,CI22,AtgtO23, O33 € R;
ix) a(1 - e-'/"): g, a € R.

381. Hahu onrrrre peruerre .qz$epeHrlrajalne je4uavune:

3 u) y - ry' :0; 6) y'os :2y;
a) y'1/P a@ = y, a e R; ,) (r, * r)y, = 2a * l;
,q) (1+ r2)y'+l+y2 =g; b) rra,*y=0;
e) 2st2 ds - (l + t2) dt;

x) p2 dr * (r - a) dp= 0, o € R;
s) r* rA+y'(y-fny):9.

}d @a - r) d.r + (ry * n - y - 7) dy : s.

382. Hahlr oflrxre peue]Le .qu$epearyrja,rure je4Haur,rHe, a 3aruM rraprr.rxyrap-
Ho peuerbe xoje sagoaoJbaBa Aarrr ycJroB:

4 ^) ,' 
: -a2, t ()) ='t 6) 2a't/i:a, u:1 ga r:4;

z) A' = Qy + l)ctg x:, A = f, ,u * = [,
,) *2A' * A2 :0, U :1 :a r : -1.
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383. Hahu onrrrre perrreme Ar,r$epeur{ujarHl,rx je4uavltra, a 3arr,rM ouo
uapqujanuo peuerbe, uzjra rpa$raK ca,qpxu rar{Ky (-2,4):

a) rA'* 9 :0; 6) Aa'+ r = 0; e) A' : y.

] ss+. Cxnqraparz r.rHTerparrHe KplrBe c.ne4ehux je4navuua:
) a) a'(r'-4):2ry; 6) y'+ytgr:g.

385. O,qpeaurr4 KoHCTaHty k raxo ga jegno raprrrKyrrapHo peurerbe je4navz-
HC:

1 il @' -t ,)v' + v2 + (7 - 2r)v - 2r :0 6v.qe o6rraxa at = k;

6) y'+a2 -sytgr,+tg2r-l =0 6yAe o6nuxa w=ktgr;
s) 2ry' *2y - y2 + 12:0 6yAe o6rzxa at: kr 12;

1o 1 - - kr) g' : ,A' + 2r, oYAe oorllrxa at = i.
] SSO. Ta.rxa r ce xpehe no npaaoj ca hoHcTarrrruru y6paar+en a. Hahu 3ar(oH

" xpetama rar{He.

387. O4pe4rarz je4nauNny KprrBe :a xojy je xoeSraqrzjeuT npaBrra raHreuTe
je4nax KBa,q,pary aficrrr{ce raqKe AoAt4pa,

:] SSA. Hahu .iegnavr.rny Kpr^Be roja npona3r.r Kpo3 raqxy (0, -2) raxo 4a je-1
-/ KoeQuqilJeHT flpaBrla raHreHTe Ha Hpr4By y cBar(oJ Tar{KrI Je,q,HaK opAr,rHarrr re

TaqKe KpLtBe yaehanoj :a 3.

] SAS. OApeaurz cBe Kpr{Be xoje uuajy ceojcrao ra y cBaKoj ravxra norroBe
-l o4ce.r*e raHreHTe u:lrely KoopAlrHarrrrrx oca.

a 390. Peururu 4rasepenqr.rjanny je4nauury y' = f (ar-fby*c), a,b,c e R, b I 0
-' cneuou ar + bA I c: t.

391. Hahu onrure pemerce jegnavuna, a 3arr4M oHo pememe roje :a4oao.maaa
IOAIETHC YCJIOBC:

4 u) a" : trer.9(0) = 1, y'(0) : Q;-'uru,,= 
1 .,,(l\ _rn2.,,,(L\=t,

cos2r't\+)- 2 ''\4)-''
u) a"' : coso f sinr, y(0) = 1, g'(0) : -1, g"(0) = -1;
,) a" : z * sin r, a(0) = yr([) : 0;

A) a" :lnr, y(l):0, g'(1) : -1.

4.7. NOAATAK Y3 TIETBPTY IJIABY

392. 1' ,Iloxaearu Aa 3a xrnep6oru.rxe Syuxqr,rje

. e'-e-' e'+e-* shr chzshu: 2 , cbt= 2 , thr=-;-, cthr:shT

aaxe penaqraje:
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a) ch2r - sh 2r : 1;

n) sh 2r = l1.n 2r - t);'2
a) sh 2z = 2sh ech z.

.af- z' oap"Alrrr4 ilHrerparre

a) .f ch2rdr;

6) ch 2r : ch2u * sh 2r;
,1

r) ch 2r = i(ch 2r * I):

Q f chsrd,n; il |
e'dr

che*she
,) [ +. o) o (cvenou x= acht):J VI'-a"

tdrA) I ---, a ) 0 (cr,renorra e: ash l):J \/r'+ az b) [p-J snT
1r-
-t 3e3. Hahu r : J t/rr-t rd,r.

{ so+. I4:pauynar, 
l"t rylr-1116-rd,r (a<b).

] aos. Hexa je ,,: | #, n = 1,2,...

a) O4pe4rarrr Be3y ra:lrefy In u In_1 ; 6) Hahu 16, 11, 12.

] soo. Hahra [ ,-A a*.-t J

1 ,nr. Hahu I nto,--, J"
]- ssa. o4pe4r.rrw I ma*(t,r2)d,r.

J

f l3S lloleyraurL r.rurepBarr fa,bl ua n-je4uaxux AerroBa, no 4eQunuqzjn-' a3paqyHaru (a < b):

rb fba) J, sinrd'r: O J" 
f ar.

] aoo. floxasarz Aa cy r4Hrerparr!.r

L : [, sin2 Tdr' Jo J;-e L, h: [' 
cos2 T dt

Jo t/x - 12

je4naxz u xopzcrehz ce ToM r{r4rbeHrrqoM ra3par{yuarrr r,rx.

4 no!. Izl:pavynaru paA A norpe6an Aa ce Terro T ntace m ca noBprulrHe 3eMJbe
-'t vBoarfi4 Beprr,rKaJrHo ta ancvay h. Horuxz je paa uorpe6an 4a rero 6yge

6ecxona.rno yga.neno?

1 [n/2 dx1 4O2. Izl:pauvnath raHrerpar I -+- cMeHoM:--! , 
J,1e sin3 e ""'"^''.'..

a) u: coszl 6) f:1g fr

,



4,7. IToaarax y3 r{erBpry r"'raBy

1.^^ fb Q_r2)dxJ aos. Iar je uHrerparr l(a,b) = l. q, * Affi
a) noxaeatra 4a je I(a,b) : I(-b,-a);

81

6) axo cy a n b ucror 3HaKa, Aoxasatla Aa je

404. I4zpauyHarr4 F'(*), axo je:

I(a,b):r(:,;)

f'L-t+*
a) -E(z)= / :---j;dt:Jo l+t+t2

-1 12'

-] s) F(z) = / J**at;--, Jz
4

-l EOS. Hahu najuarcl' u najeehy
_)

Ha ?rHrepnany [-1,1] .

f5
6)F(r)= | t/7+t2dt;

J"
ne'

1r)F(r)= I t/t+t+at.
-l Jr

BpeA,ocr $ynxquje f (r\ : [. ^"!' ^0,\*/ Jo t2_2t+2

] +OO. Hexa je /(r) nenpexrr,qua, repl4oAt4r{Ha Syuxqnja ca nepr,ro4orr,t 7.
J rr+T

nonazaru ta J. f (t)d,t se 3ar,uctT oA x.

a +or. Axo je /(l) neuperugna Synrqraja na I4HrepBarly [0, 1] ,4oxaaatra 4a je

-,1

lo rf lsinr) dr = i fr" turrx) d,r : n 
lo"'' f lsinr) d.r.

] aoa. Hexa je /(e) ranrerp a6ullra gyurquja na [4., b] raxo .qa ie f (a* b - r) =
't f(*). .IloxaEatu,qa .ie

I
l

1",
rf(r) dx = f (r) dr.

a+b fb2 J"

409. ,Il.oxasaru Aa ju 1 . [''' -L , i. n ) l.z. Jo JT=an = 6. '" - -,

ft
410. Iat je nr,ra LrHrerparla I": 

Jo 
rn sin(a.r) dr, n) l.

a) ,[oxasatu ga je (1r) rutonotono onagajyhu nyla nraa.

6) Onpeautrr Be3y uauely In u Iny2

] nt. nar je Hrr3 r,rHrerp ana In = f o' 
*n"G d,*, n = 0,1,2,. . .

a) Hahn Ie;

6) noxasatu aa je (1r) uonotono ona4ajyhz nyra nus'

e) O4pe.autl4 Be3y rlauIely In w In-1.

412. Hexa je Jn - [' T \, n ) o.
Jo t/l + *'' -

a) -[orasatvr ga je (.Ir) rraouotoHo onagajyhu nyna nna.
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'1
J O; Oap"Arlrr4 Be3y rcMeby J, u J,_2.

a) Tlapavyuaru J2.
, al , an_L an

J413. Axo je 
"o+; +'..+:!1 +#:0,4oxa:arr.r Aa jeAHaarn'a a6*

a1:L *...* an:xn : 0 ulra 6ap je.qau peaJraH KopeH r0 y rrHTepBa.rry (0, 1).
) +t+. Hexa je / nenperz4na $ynxqzja aa xojy aaxtz:J

fr' 
ralrlr:o t4 /,',rord,n:o

_ ,IloxaEa:rn aa f u:v,a 6ap 4ae rryrre Ha zutepaa.rry [0, 1] .

1 St, I..*a3aau4a He nocrojr,r HeHerar!.rB,a, Henpe*r4gna eynxquja, / : 10, 1] -+-' tt, KOJa HkrJe r.rAeHTr,rvxn je4naxa HyJrtr raKo Aa 3a cBe z € [0, 1] na^rxra:

f(t)d,tzf@).
4
4 416. Izlspavynaru noBprxr4uy Szrype orpauuqeHe:

a) xpzaaua g = arcsin x A A -arccosZ v! x)-oco6i
6; npruoo, x : y2(y- 1), g-ocoM;

a) rcpzaaua A= (n*7)2 w n:sinr1 (0 <y < 1) , rpaBoM a:0.
7 nlr.*Aata je nopo,qaua Synnqraja f (r): tre-o,', a ) 0.

a) ao*a3arLr Aa eKCTpeMHe raqKe cB,ux oBrx synxquja upuna4ajy npanoj
Y = ---F.

\/e
6) I'I:pavynarlr noBprxuuy p(A) .qerra paBHr,r orpaHfir{eHor rryKoM Aerra rpa-
{zra {vnrqvje f (n), r-ocoM ,r rpaBoM r: A (-4 > 0), u rurrl ,fi* f1all

] ars. Hexa je /(r) uenpexra4na gynxquja w f (r) ) 0 sa r ) 0. -Iloxa:a11a 4a
je QyHxur.rja e(z) fi t7g1at:ffiPacrYha:ar)o'

f -s. Hahz orrxre pe,,,er.e je4navune: * [- o dr = (r + r) [ ry d,z.Jo Jo

4 n?2_ nara je .qr,r{epeHqujanna je4uavvna (t * *r)A, - _2ry.
-" a) tlahil o[rrrTe peIIIeI:I)e jegnavrzne.

6) O4pe4zrn perueme xoje npona3r, Kpo3 rauxy (0, 1).
a) I4spavynarlr 3a,'peMfiHy rerra xoje uacraje poraqrajorr,r $rarype orpaHr4qeHe
TOM Kpr4BOM U 1L_OCOM, OKO U_OCe.

t;



I.rraea V

KOMEI{HATOPUII{A

5.1. yBo.tr

Hexa cy At, Az,...,An He[pa3Hrr KoHar{Hr4 cxyrroBrr. Osua.{ulao
ca lAl 6poj e.renrenata cxyna A.

Ifpaeuno e6upa

Ar<o je 3a cBe i.* j, i,j € {1,2,... ,n}, AinAi:0, raAa je

lAtu A2u... u A"l = lALl + lArl+ ... + lA"l.

Ifpaeu.no npouaeoda

Epoj enevreuara neraproBor npousao4a je

lA1 x A2 x ..' x A"l = 1A11. 1Azl...lA"l.

4 lZt. a) Konr,rxo ce rpoqIa$penzx 6pojena 3aBprrraBa qr,r$pol,r 3?

6) Ho.nuxo uua rpoqr$peHux 6pojera 4e.mnazx ca 5?

422. Kotuxo ilMa veraopoqu{peHr,rx 6pojena, xog xojnx je a6zp qra$apa 10,
a qu$pa Aecerrlrla jegnaxa 5?

a 4n. Ha npanoj p Aaro je uer pa3rrv.uvrrr/rx rar{axa A, B, C, D tt E. Koazxo
-'r uua z xoje cy ro Ay)i(u uwju cy npajenr,r 4are ravxe?

424. 36rap 6poja crpaur4ua r,r 6poja gnjaronana KoHBeKCHoT vruoroyrna je
153. Ko"rrraxo CTpaHrrrla uua raj nrnoroyrao?

425. Hexa je ,4 : {a,b,c} u B : {1,2}. Hoauro r,rMa pa3rrrr{r4rtlx
npecrrr,rxaBalba cryra A y cxyn B?
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I +ZA. nat je cxylr rarraKa Meby xojurr,ra Hhxoje rpn rar{Ke rrvrcy :rorttleapHe.
J Honzxo raqaKa ca.(plxlr raj cxyr aKo je 6poj upanzx o4pelenr,rx rLrM TaarxaMa

ABa nyra aehz o4 6poja rarraxa?

a 427, Koni.rxo IrMa,qeceroqra$penux 6pojeaa .qerruBlrx ca 25, no4 xojux ce
J un$pe ue uonanrsajy, He noqrrrby qraSpolr 0, a qrSpa crorlrHa rau je: a) 0

wnu 5; 6) 2 vtru 3?

428. l4s rpaAa A y rpa4 B eo4z 6 nyteaa, a Ir3 rpaAa B y rpa4 II rpra nyra.
LI: rpa4a A rraoxe ce cruTtv y II jeA}rno aKo ce nporra3r,r xpoa B. Ha xorlrxo
pa3rrr,rqr,rrltx Har{r4ua Mox(e Aa ce ny:ryje ,r3 rpa,qa A y rpaa U?

1 429. X.a 6u ce crrmro oA Mecra A go uecta "L[ lroxe ce npohz Kpo3 Mecro
]f B r,rnrz Kpo3 Mecro II. Oa Mecra A ao B BoAe rpr{ Ar.{peKTHa ny:ra. o4 A go

U - verrapu, oA B Ao U - Tpr4, oA B no,[ - ABa noA U,Ao .II - :rpu AupeKTHa
nyta. Ko.rraro lrMa rroryhr,rx flyreBa o,q A .qo n?

] aaO. O4 rpra A go r:pra B eoAe ABe je.qHocMepue yrrlrue npeceveue ca 7

-J 4nocltepHr{x yJIvIIa. Ha xornxo Har{uHa Bo3ar{ rraorxe cruhpr ca rpra A na tpr
B xpehvhra ce rlrM y.rruqarraa?

] +Zt. Hexa cxyn Au,.v,a n erreMeHara, a cxyrr B m enetteua,ra (m, n € N)
J Koruxo erreMeHara Mory r4Marlr cxyroBr4 AU B, An B, A \ B, B \ ,4, A x B?

432. nata je r:a6rurqa:
TPOYfAO
POyTAO
oyrAoyfAo
fAo
AO
o

Ha xonlrxo pa3nr{x Haqr{Ha ce Mo}Ke [poqr,rrarr4 pev "rpoyrao" axo ce Lrvra
uo jeano cJroBo cJreBa Ha Aecuo r,rJn4 oAo3ro Ha AoJre?

-J 433. Konnxo pa3rrr rr?r"r4x Aerrr{raqa zua 6poj
a) 2400,
6) n=pf'pr'...p* (pr, pr,... ,pm - rraelyco6no pa3rrrlrrrrrr,r flpocrLr 6pojenu,
kt,kz,...,k*€N)?

| +Z+. Ha xoruxo Haqlrua ce Ha rrraxoBcxy ra6rry Molr{e rocraer,r:ru 8 pa3rrrz-
J qurzx ronoBa raKo Aa ce HlrKoja 4aa nelyco6no ne ryxy (arnoja ABa ce He

Harra3e y zcroj Bpcrr4 tarru vtcroj ro,ronra)?

: 435. Axo cxyn A r,nra zz erreMeHara (n e N). xo,rraxo nua 6r,trapnzx onepaur.rja
J ror cKyfla?

I 436. Ha xpyry je 4aro n pa3fivt\-tttrr,rx rar{axa. Koruxo raMa pa3Jr}rLrvrrux
-J HesarsopeHr4x H3JroMJreHlrx nuuvrja 6ea cauonpeceKa, cacraBJbenrrx og n - 7

4yrxz uuja cy reMena pa3Jrr4qfiTe Tar{He r43 Aaror cKy[a ra.raxa?

4437. Ha renzcxoM TypHr,rpy yvecrnyje 2n raxwwqapa. Typnup ce urpa no
- xyn cr4creMy, rj. y napegno Korro ce flJracupa uo6e.qr[K y Meqy, a nopa^ir{euu
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r4cuaAa r43 .qaJber TaHMlIqelLa. Ceaxfi Meq Ce l4rpa AO TpI4 AO6I4jeHa CeTa,

oAHocHo) no6efyje oHaj l4rpaq KojL{ npBr'I .qo6l4je rpu cera. floanato je ga
je na qe.rrolr rypHt4py oAr.rpaHo yxyruo 2n+t + 4n2 + 184 ceroBa. OApeaz:rr'r

6poj taxr'aualapa Ha rypHllpy.
438. y je4nou Hacerby cBaxa yruqa ceqe cBaxy ,Apyry yrII4Iry I4 He Eocroje
rpr4 yJrlrue Koje ce ceKy y tlcroj pacKpcHl4ur{. Bpoj pacrpcHrlqa ie 2L.
a) Honnro r{Ma yrIIzIIa y roM HaceJry?
6) Ho.rrraxo I,IMa craM6eHl4x rIerBprI'I orpaHilr{eHi,rx ca cBI4x crpaHa yfiul{aMa?

439. Honuro rrMa Irerllrx 6pojeea rasuefy 100 ra 10000 xog xojux cy raa{Ho

rpz qu$pe jeAnare?
' 44O. Ha Qyg6ancxoM :rypHlrpy raKMl,iqerbe ce ognuja y m rpyila (- > 1)

ca ro 2k eKI,Ina (k > 1) y cnaroj rpynu' Y rpyuaua eKI4rIe rarpajy cBaKa

ca cBaKoM r4 rrpBe .q,Be eKlrre r'I3 cBaKe rpyne yrla3e y srznanny rpyily. y

$r,rnannoj rpynu eK1are urpajy CBaKa Ca CBaKoM, c TI{M IIIT9 eKl{ne xoje cy
ce cacrajane y rpeATaKMilr{e*,y ne urpajy lrelyco6no HoBy yraxMuqy. Aro
je na rypru4py oAlmpaHo yKyrHo Marbe o,q 115 ytaxrr'rr'rqa I4 aro je taj 6poj
yraKMr,rqa Henapau) oApeAI'ITrr rn vt k.

5.2. IEPMYTAIII4JE I4 IIEPMYTAUI4JE C IIOHABJbATbEM

Hera je n € N. flporaaaog I'2'3 ' ' '?1 o3HaqaBa ce ca n! u 'q:zra
"n Salcropr,rjer". Iloce6no ce Ae+uHulue 0! :1.

Ilepuymau,ujo (6ea roHaBrrarba) cxyua A, xoju ul,r,a n erleMeuara'
je cnaxra Hr.r3 y KoMe ce raqHo no jegariryt nojanmyjy cBlr eJreMeHTz

cKyra A. Bpoj nepuytaqraja n-ror{rlauor cxyna je P(n) = nl.

Hexa je Aar cKyr A = {at, a2,..,'am}. Caaxn Hir3 Ay}KI4He

h * kz + "' + km = n y KoMe ce erIeMeHT al rojaBrbyje &1 nyta,
erreMeHT o,2 nojaBJbyje rh2 nyta, ... , eJIeMeHT a?z nojaBrbyie k* rlyta
(kt, k2,... ,k* ) 0) uaaxna ce nepu4yrrlau,ujou ca noH,aelbabelvt cryna
A xvma (kr, kz, . . . ,k*). Bpoj onzcaulrx nepMyraqlzja je4uar je

P1x1,k2,...,k^) (\) = fJffq

441.

442.

443.

I4zpauyuawr nl.

I4spavynatu:

a) ?r (g + 
4!)

Peruztz je4nav
-'' (#-#) 6)8 (#-#) -'(#-#)
raue (e e N):
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. :xl
e ) 

- 

- 
O.*' (r- 1)! -"'

. (r +2\ln) .------ -120;'(r-1)!
444. Peruuru nejegnauiaHe (r € N) :

(2x + 1\la) -=-: <-72;' (2r* 1)! -
445. P eutwt4 Hej eAHar{r4He :

. (n+2\l : .ial' ' 14:'3nt\
nl(n - 2\

B) 0<--r---:-+<3;
(n + 2)l

u)f=#:1r2;

-. (3r - 1)! 1-' (3, + 1)! - 90'

. (n+f)!
6) z+(r-t)r 's;
r) (n+r)l-41<70.

446. a) O6paaoaarv cBe nepMyraqzje peuu,,Kpyl,,z nope!aTurlx v lexcz_ -l
xorpa$cxor,r iloperry. 1
6) o6paaonarrz cBe ueplryraqraje peqil "ITIHOJIA" r.r nopelaru hx y rrexcr.r-
x2p,'a$cxor,r noperxy.

lnU a) oapeazt:r- 7841. neprnryraqrajy oA erreMerlara a,b,c,d.,e. t,s 1
i] - 6) o4pe4zru reAecery neplryraqzjy erreMeHara L,3,b,7,g;

. - e) o4pegzru 389. nepuytaqzjy oA erreMeuara 7,2,2,4,5,6. ,

$!1 ltoja je 500. nepuyraquja cxyra {a,b,c,d,e, f}?
449. Ha xo"rrzxo HaqilHa Mory ceAaM oco6a pa3Jrltqvre crapocrt4 cra:ru y
Bpcry roA ycrroBou 4a riajcraprajz uopa 6uru y cpeAvrtru?

] 450. Bo:a.r je sa ceoj ayrorr.ro6z;r Kyrruo arerzprr cnorbarurLe w rrer]rpr4
^l yHyrpaulse ryMe. Ha xonzxo Har{r,rHa Mory re ryMe Aa ce cnape?

J 451. Ko"rrrzxo r,rMa ocMor{r.rspeurax 6pojena o4 qr.r{apa 0,1,2,J,4,b aKo ce y
J caaxorv{ 6pojy uuspa 1 jaa.na rpu ryra) a ocrarre ur4$pe no je4Holr, aro ce

ocrroqzSpenrlr
a) crraarpajy u oaw 6pojeara xoju nouzrly HyrroM;
6) ue cua:rpajy onrz 6pojenu roju novnrsy HyrroM.

452. Ko:l:,zxo [epMyrarluja o,q eJreMeHara a, b, c, d, e, f , g, h nouv*e ca:
a) a; 6) abc; s) hfdc?

453. y KoJrr,rKo ce pa3ru,tqATr,rx flepMyraqzja e.nerr,reHaTa a,b,c,d,,e eJreMeHT a
HaJra3il Ha IpBOM, a eJreMeHT e Ha nocJleAll,err.r ruecry?

454. 1o Y xo.nz*o [epMyraquja o4 eJreMeHara \,2,J,4,5,6,7,g ce 2,4,b,6
Harra3e JeAaH ropeA /qpyror:

J") y HeKoM 3aAaroM roperxy;
2" Y xotrtrxo [epMyrauraja o.q n erreMeHara crojz rn erreMe'ara (m <n) ie4an
rope/q .4pyror:

a) y nenou 3aAaToM floperxy;

6) y nporaanorrHoM noperiry?

6) y nporaaaorruoM uoperxy?
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455. Ha Korrr,rxo Har{r4Ha ce y Hu3 Mory ropebarl4 Ilt4+pe 0,1,2,3,...,9 taxo
Aa ce Ha rpButx ner Mecra Eaby rapHe III4spe?

'JasO. 
Kollrxo ilMa nepMyraqraja cxyua {0,1,2,... ,9} xo4 xojrzx:

.-,1

a) cy erreMeuTu 0 vr L cyceAHI.,I, rpu rreMy je 0 ucnpe4 1;

6) ce raartely 0 u 1 laalra3vr raqHo jegan etelrextl
e) ce nyna Haira3rr r,rcnpeA jegr,trraqe (ne o6aoeauo ueuocpe4uo)?

)lSZ. Honuxo lrMa nepMyraqraja 6pojeza 7,2,3,4,5,6,7,8,9 TaKBr4x ga jegznzqa
J ur,rje Ha [pBoM Mecry, 4nojxa ruje na je4nou oA npBa ABa Mecra, a tpojxa,

rinje na jegnou oA rpBa rpz uecta? \
-] +rs. Ha xo;ruxo Har{r4na ce Ha [orItIqI,I Mory paclopeAuru 30 xrri,ra raxo Aa
-' Au" o4pelene Krbr{re ue 6y4y jeAna .qo 4pyre?

a 459. Ha norlauz ce Harra3r,r 12 pazwruurl4x Klrr'Ira o4 rojux cy 5 vz
J rareonurvxe, 4 uz fiwzvxe w 3 uz xerraraje. Ha xoluxo pa3Jllrqt4Trrx Har{fiHa

Ce MOly paC[OpeArITI4 KIsI,Ire Ha IIOJII4qil, aKO Ce 3Ha Aa CBe KI6\7le L73 vt0Te

o6racrz vropajy 6n:ra yrex je4iia 4o 4pyre?

7 460. tr4nraiao rpr4 pa3rrrrrr4Ta npor43ao4a Sa6pzxe A, qerr4pl,I pa3rII4arI,ITa

- npouseo4a $a6puxe B pr ner pa3rrr4r{r4T}rx upozt3BoAa Sa6pvxe II. Ha KorlrrKo
pa3Jrr4qr4Tlrx HaquHa ce Mory uopelatu y HI43 Tu npoz3Bo A?t y3 cne4ehe
ycrroBe: nporr3BoAr.I $a6puxe B cy jegan rope.q Apyror, rpol,l3BoAtt Sa6puxe
II cy jegau rropeA Apyror u nzxoja ABa rpou3Bo4a Sa6plrre A rurcy je4au
uope.q 4pyror?

-j +0f . Ha xonrxo Haquua ce Mory pacnopeAr'ITz qra$pe 6poja N taxo 4a ulrxoje
-- Ase .jegnaxe qu&pe ne 6y4y je,qna Ao Apyfe, axo je:

a) ,Arr : 72345254; 6) ,^[ = 72341234?

a 462. Honuro r4Ma repMyrauraja o.q n erleMeHara y KojuMa:
-J a) 4na Aara erreMe*Ta a vt b ue ctoje jegan 4o ,qpyror;

6) rprz Aara erreMerTa a) b v c ne croje je4an go ,qpyror (y 6uao xov
noper:rv)?

463. Cnpari,rril pa3rroMxe:
(n+2)t-(n+1)!
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,)'!,6)-' (n + 1)! - n!'
, (r*2)!+(n+1)!; ui (n+2)l -(n+1I'(n + 2)l

| +A+. Tlspavyuaru z6vp S, : 1 .ll + 2.2l + ' '' I n'nl
a465. Hahz 6poj nepuyaqr'Ija o4 erleMeHara aL,az,az,a4,ab KoA nojr'Ix a1 xI,rje

-) r* ,rpuo* Mecry) a a2 :a:zje Ha ApyroM Mecry.

466. a) O6pasonar?r cBe repMytaqrje pevra MAMA.
6) O6pa:oaarl,I cBe uepuytaqr'rje pequ IIPABA.

a 467. a) Olpeaurpr 1099. ueprr,rytaqujy oA erleMeuara o, a, a, b, c, d, d, d.
J o) xoju;e ,ro pe4y*.repuyraqr,rja ABAJIA oA nor{erHe neplr,rytaquje AAAJIB

(y nexcuxorpaScxolr a6erreAnou nopetxy)?
468. a) Oapeguru 1100. uepuyraqrajy (y rexcuxorpa$cxon noperxy) o4
erreMeHara aaabcddd.
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6) o4peg,urn 55. uepnryrarir4jy (y nercuxorpa$c*oM nopetxy) oA erreMeHara
aaabcc.

+469. I(oja je no peAy (y .rexcuxorpa$cxorra noperry) nepuyraqraja:-'a) MATEMATI,IKA oA rorrerHe nepuyraqzje AAAEI4KMMTT;
6 ) Ko MB I4HATOP I,IHA os uovet,e repMyraqraj e AABIzII4HHMHO op r ?

]+zo. JeAan ayroMar 3a l{vrapere ca.qp}r{rr 4 npc:re ur4rapera u oA cBa*e BpcTe
- no 20 xyrzja. Ha xo;rraro Harrr,rra ce Moxte zcnpa3Hr4Tu aytolrar?

] +zt. Ha xo.nuxo HaqrzHa ce Mory Ha rpBoM peAy rrraxoBcxe r:a6le pacnope-
aurn 2 rona, 2 xor*,a, 2 .rroaqa, KpaJE r{ .qaura?

! +fZ. a) Ko.rrzrio rrMa ceAMorruspeuiax 6pojeaa vraje cy qrQpe B,Z,B,S,S,T,7?
6) Ko"uraxo r4Ma rxecrorlz$penr,rx 6pojeaa vraje cy quspe 1,1,2,2,2,J?

]+rs. Y noc.rracrr4qapHuul4 ce npo4ajy qerr4pr4 Bpcre Korraqa: KpeMnrrre.
J uaMnorie3rr. HanoJreoHtr u er(Jreprz. Ha xonraxo Har{ilHa ie uoryhe Kyilvrru

7 xona.ra?

7 474. getr,pz Kyrrrr4rle y6arlyiy ce y rpr,r xyruje, raKo Aa Hexa xyruja rraoxe
J 6vttu u [pa3ua. Konnxo r,rMa pa3Jrrrqr.rrr,rx pacfiopega?

] +zs. Peayrr:aru $y46ancrrx yraKMr.rqa ce zanucyjy ca: 0-uepeureuo, 1--- no6e4a gonrahuna, 2-no6e4a rocra. Ha rrzcrnhy cnoprlxe rrporHo3e Harra3r4
ce 13 uapoea y o4peleHoM nope:rxy. Ko.rruxo ,rMa pa3rrutqtrrr x KorroHa! a6o
ce 3Ha Aa je y je4uou xory 6uro 6 no6e4a 4oiiaahzna, 5 uepeureurax r4rapa ,r
gae no6ege rocr:rajy?

| +za. Ha xolzxo HaquHa ce 45 x*uraMolr(e rroAeJrvtrt4Harplr uoJrzue ra6o Aa'-' na csaxoj no"rruqz 6y4e uo 15 xrsura?

) +zz. ocau avropa rpe6a Aa Harr{me Kr6r4ry o.q 16 norJraBr6a. Ha xonzno'1
-' HaqvHa oHrr Moty Aa pac[ope4e uarepr,rjaJr, aKo ABa ayropa nr4ruy IIo rprr

[orJraBJr,a, r{erzpl,r rro ABa) a ABa no jegno nornao*,e?

5.3. BAPLIJAUI{JE

Bapujar4uja 6ee nouaemama k-re Krrace cxyrra A, xoju uv.a n
erreMeuara (" > k), je caaxz r.uz k uelyco6no pa3rrr4rrr.rrrrx erreM-
eHara. Bpoj aapujaqrja 6es nouaBrBarsa k-re x.rrace cxyra oA n
erreMenara (n > k) je4aax je

= n(n - 1)(" - 2)...(" - ,t + 1)V:
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5.3. Bapzjaurrje

3a n : k eapzjaqzje 6es noHasJlalra cKyna A cy neprvrytaquje
TOr CKyII4.

Bapujar4uja k-re xrace cxyna A, xoju ilMa n erleMeHara je cnaxu
Hrr3 oA k e.nelrenara cKyna ,4, npu qeMy ce eJIeMeHTr.r Mory LI

noHaBJ6arr,r. t{ecro ce oBaKBI,I HI,t3oBvI Ha3lrBajy n "eapr,Ijaqiaje ca
roHaBr6ar6eM". Bpoj napzjaqzja k-te Krlace cxyra o.q n-erleMeHara

-kL.le.(Har{ Je vn-n^

478. Bpoj napr,rjaqr,rja 6ee noHasrbana,qpyre Krrace o.q n eJleMeuara je 380.
Hahu n. L i ', 

.,

) +ZS. Konuxo r,rlra 4aoqra$peHrrx, a KorruKo rpoqu$peuzx 6pojena o.q quSapa
-,, 1.2,3, ... .9 uraje cy cBe r{fi@pe pa3rrr{arr4Te.?

I 480. Honuxo rarvra T e;re$oHcKr4x 6pojena ca ruecr qu$apa KoA Hojlzx cy cBe '.,
J qzspe paanr,rurate?

1 481. Korr,rxo ce netoqu$peHr4x 6pojeaa uroixe o6pa3oBarl4 og qzsapa

-t 0,L,2,5,7,9 raxo Aa ce HyJra He HaJIa3I4 Hr,I Ha npBoM H?I Ha [ocJ]eAIbeN{ Mecry
11 Aa ce nrajegna r{v$pa He roHaBrr,a?

! +az. Kojra 6poj je aehu rr KoJrr.rKo ryra V! u". Vf-l (n,k > 2)?

I +as. Peiuu:ru .le^ 
(r + 3)l

J HarrrrH)' fffi = 720

)484, JeAau 0ya6ancxra rlrM cacraBri,a ce oA l4rpaqa xojr,r uory rzrparr
J ria oapebeHr4M Mecrr{Ma. Konuxo uocrojn napujantu cacTaBa rr,rua o4 13

r4rpalra, aKo: a) ceaxu oA ulrpaqa Molr(e urpaau Ha cBaKoM Mecry; 6) ana
rarpaqa uory 6utra car,ro ronrranz?

J +SS. Kaxo uacn 10411. naprajaquja 6es nonasbarra 6. Hrlace o.u c,'roaa xoje
-' ca4p>xr,r peu "peny6nvxa"?

] +SO. Hornxo nna rpoquspeH?rx 6pojeaa xojra ce uory o6pasoBarlr og qu$apa
--'1,3,5,7,9?

1 487. Ko.nuro rpe6a roryuraTlr HorIoHa na cnopqxoj rporHo3rr Aa 6v noroAax
-l 6^o cr,rrypan, ar(o ce Ha r?rxery HaJIa3L 13 uapoaa (tpu:uaxa - 0,1,2)?

: 488. JeEux nreuena ABBA cactojr.r ce !I3 caMo AFa cJIoBa. Ho.nnxo peqil oA-.*

-J ce4arrr cJroBa r,rMa y oeonr jear,rxy?

f 489. )Iderzrr,ro 4a re;reQonl4paMo uplrjar:e;ry urzjlr cllo 6poj tene$oira ea6opa-

-l swru, a cehauo ce aa je ruec:roqz$peu I,I He rroall4lie HyJIoIvI.

a) Ko.ilzxo BpeMeHa o.(y3r,rMa zcnpo6aearr,e cBrrx raoryhnoctu axo uart je aa

.ie4au no:ue norpe6no 5 cexyn4z?
6) 3a KorrrrKo ce BpeMe cxpahyje axo 3HaMo 4a ce rrlefy quQpaua Hafia3ra

TaqHo jegna qerBopna Ha ApyroM: znu tpeheu uecry?

f- aOO. Ko.nurco Nlopaeonux 3HaKoBa ce Moxte Qoprrti'Ipatz oA ocHoBHr'Ix 3HaKoBa
--'t . h - , axo ce 3Ha Aa ce jeaan snax cacroji,r ognajnlture qerl4pl{ ocHoBHa ruaxal
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I1rl , 
Ho.rruxo r4Ma rerorrrz$peuux 6pojena, xoju ce Mory Harr4carrr oA qusapa

-/ 0,2,4,6,8, aKo ce

a) ner:oquSpeulrM ulratpajy vr orru 6pojeau xojr,r uovun y HyrroM;
6) ueroquspeHllM ue crr,rarpajy oura 6pojenz, xojr,r novrarry HyrroM utrtr11ynavta?

)+ez. Ha xo-nzxo Har{uHa uoxe 6zrn oqerieH je^an yveuzx na xpajy rrr*orrc*e
rolr/THe ,r3 I'2 flpe,qMeTa afio:
a) ua car,rx [peAMera rrorxe 4o6z:114 oueHy o4 1 go 5?
6) Lrs ABa rpeAMeTa He MoE(e Ao6wru orle'y Br.r,,,y oA 3, auz rplr npeAMera
uw:xy o4 4?

tr 493. Y jeanoj 
..qpl*aBr{ ne noctoje ABa cra,oBHr4Ka ca je4naxzur 6pojeu ra

-r pacropegorr,r :y6a. Korznra je uaxcrzrrraran 6poj craHoBHuKa re 4pxane?

7 494. noxasaru Aa y Mecry ca xlrrEaAy cra*oBHr4*a xune 6ap 4ae oco6e caJ TICTI,IM LIHI,IUIIJ aJrhMa.

] aos. flosHaro je 4a xporo Avrrr v^a uajnra,re 6g :y6a. noxasaru 4a uefy 1617
KpoxoAr'rrra ue uopajy 4a noctoje ABa ca vtcTvr:v- pacnope40ur ay6a.

-l aoo. lpagoeu A n B noBe3aur,t cy ca rpr.r pa3ru4r{ATa nyra.
a) Ha KoJrr4Ho Haqr4rra ce Mory rpaAoBrr A u B cnojtttu KpylKHrrM nyrelr?
6) Konzxo TaKBr4x flyreBa r4Ma, aKo npu roBparxy ne 6zpaMo nyr xojuu cuo
AOtunrz?

| +sz, Ko;rrtxo peAoBa rpe6a Aa uMara6.rrr,rqa ?tcrr4*wrocrr4 y r4cKa3,,oM par{yHy
3a r,rcra3rry $opuyny ca n palnnqurux croga?

498. I{onraxo fiMa pa3rrr,tqr4Tr4x veraopoqra$pe,r4x 6pojeea AeJ'raBrrx ca 4 oAqu$apa L,2,3,4,5 axo

a) rizje4an 6poj He caApi(rz je4naxe qu+pe;

6) quQpe ce Mor-y u roHaBJraTur.

499. r(o.nuxo raMa pa3rrraqr,rrlrx vetoopoquspeHr4x 6pojena ge.nuerax ca 5
3anrrcaHrax nouohy qzSapa 0, l, 2,8, 4, 5 axo:

a) uujegan 6poj ne caAplrr4 jegnare r{r46pe;

6) qraspe ce Mory w no:aaer.aru?

500. locr y xorerry 3a ,qopyr{a* rr,rorxe 6nparu ra{y, uaj vrru MJreKo. Koauxo
r.{Ma HaquHa :a ze6op, axo ocraje y xoTerry ceAaM Aana?

; 501. Ha xo"nzxo pa3rrLrqr{"ux Har{r4Ha ce Ha xpajy urronc*e roAr.rHe Mory
-r oqeuzrz yr{eH}rr{ut jegnor pa3peAa o4 30 laxa us je4nor ilpeAMeTa (a*o gorasl

y o6sup cBe orleHe oa 1 go S)?
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5.4. Hor'r6rasaquje z xo*r6znauraje ca rroHaB.EalbeM

5.4. I{OMBI4HAUIIJE ?I KOMELIHATTIiIJE CA [IOHABJbAIbEM

Hexa je n e N,k e Nu{0} r,r k 1n. Sp"j fft# flf o3HaqaBa ce

.u (;) u a{r.rra " n :aag k" .

Kou1unar4uja (6ez rouaBr6ar6a) k-rc Krlace cKyra A, xojw vr:ta
,z-erreMeHara (n > ,k) je cnaxz k-to.uanr,r roAcKyr cxyna A. Bpoj
rolr6znaquja ic-te Krlace rL-ToqJraHor cxyna je4uar je

n!
H6-fr

Axo ce v3 n-ro\4.rraHor cxyna A 6upa jegan uo jegax, ca epahan -
eu, k eneue*ara rt axo nlrje 6uram peAocrleA seh caN{o xojz ereuentu
Lr KoJrlrro ilyra cy raaa6panu, oHAa ce pe3yJiraT za6opa Ha3I4Ba

rcou6unau,uja ca n,ovaotbame,ru k-te KJIace cKyna oA 7?-eJleMeHata. Bpoj
rnx nou6ltraqzja je4na" leekr: ('-f -')

,*=(T):

502. Izlapauy:E.arvr'.

u) 6); o) (3); ,) (11);

") (3) + (?); r) (3) - (3); b) (',') + ('f ) + (T)

] 503. Hanr.rcarn cse xoi\r6laHaqraje uerepre Krlace oA eJreMeHara a, b, c, d, e.

-l f, g xoje ca4p>re erreMeHTe b,c,e?

1 504, Horuxo ulta xolr6znaquja nete KJrace oA erleMeuara 1,2,3,4,5,6,7,8 xoje:
ll a) ca4pxe erelrente 2,4,6; 6) ne ca.qpxe cBa rplr erleMeHra 2,4,6?

I sor. Ha xoruxo Haqr,rHa ce oA ruecr rrzlra Mory vza6patuT pu?

-1 506. OA nernaecr aojnraxa rpe6a nsa6patu tpojraqy 3a crp&t(y. Ha xolulco
-l uarr*a ce Molxe r43Bpruraril ra:6op?

15q7. Y ieauoi xvruju ce Harra3r2r ceAaM rronruqa. Ha xoru.rxo Har{I4Ha ce Mo}r(e
J n:a6patr,r ner .rrontraua?

f sOS. na6u Ao6uo no3r,rrrrBuy oqeHy Ha irucMeHoM 3a.uarxy yqeHI4K tpe6a ga
ypaAu .qBa 3aAarxa oA 6. Ha xorr,rro Haqt Ha oH Molf(e 4.r o4a6epe ra lrBa
sa4arxa? '' :- tj

1 SOS. Korzxo ulra ron6luraqr,rja y I4rpll rloro (oa 39 6pojeea - ,r3Brlar{fi ce 7)?
-l
-,.' 510. flpaaoyraoHrax je npeceareH ca ABa cxyfla npaBl{x [aparIeJIHL,tx I6eroBI4M
J arpu*rqtru. CBaxr,r cxyn ce cactojz oA ro n rpaBux. Holzxo ce na oaaj

HaqlrH 4o6zj a npaaoyraonzxa?

I Sf f . Y cryny og 100 TaaraKa r,rMa rar{Ho 7 vereopxu KoruIHeaJIH}rx raqaKa.- 
Korraxo je uajauure pa3rrr,rqr,rrl^x [paBr'Ix o4pefeuo oBktM cxynoirt ra.rana?
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-1

-l 512. Y cxyny oA 100 rarraxa r,rMa raqHo 20 rpojrra Korrr4ueapHr{x rar{aKa.
Honzro HajBzilre upaBrrx oApebyjy rar{Ke oBor cxyra?

! 1rr. IzI: rpyne oa 15 paAnraxa rpe6a uza6panwnocnoaofy uqervrpupa.qHr\Ka.
-' Ha xo.rurxo Har{r{Ha ce Mox(e r43Bprxr{Trz uz6op?
4
i 514. JeAiasvua ce cacrojn og 3 o$r.rqrapa, 6 lrtalux o$uqvrpa u 60 nojuuxa.

Ha xontrxo HaqrrHa ce oA r+Lrx Molxe uza6patu rr,larra je4annqa oA jegnor
o$r4r{r,rpa, 4aa unala o$uqupa w 20 eojr.rr,xa'l

] f f S. Y xywrju ce Harrase Kyrrrr4rre HyMepr4caue 6pojeezlra l, 2, 3,... , 10.
tr4s xy:ruje ce r4croBpeMeHo BaAe rplr Hyrruqe. y Korr.rxo cnyuajeea he :6zp
6pojesa Ha I,I3Byr{eHr4M KyrrIilIIaMa 6uavt: a) jegnax g; 6) eehrz lrru je4nar< og
9?

.] f tA. OA ocalanaecr pa3rrzqurr4x rdBeroaa ::pe6a HarpaBr.rrr,r 6yxer raxo Aa ce- on cacroju o4 6ap rpl4 qBera. Ha xonraxo Har{HHa ce 6yxer rvro}fie Harlpaauru?

]sfZ. Honpmo r,rMa pa3rrrrqr4Tux ceAMoqra$penrx 6pojeea og qu$apa 1,2,3 no,q
ycrroBoM .qa ce uu$pa 2 y cear<olr 6pojy nojaamyje ABa ny:ra.

I SfS. Itorraxo rrMa ceAMorru$penrax 6pojeaa ogqzsapa 1,,2,3,...,8 raxo 4a-'ce qz$pa 2 nojas;ryje y cBaKoM 6pojy 6ap rpn nyr:a?

-] ffS. VIs xor,anaeraop,52 Kapre r43Byr{eHo je 10 rapara. Y r<o;rurco c.rryuajeaa
ce uely h3Byr{eH?II\,I KapraMa HaJIa3i4:
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a) ravno je4na AaMa;

n) 6ap jegna AaMa;

6) raurro ABe AaMe;

g) 6ap 4ae gane?

! fZO. I4s rpyne o4 7 uyrrxapaqa v 4 xene rpe6a oAa6parur 6 oco6a raxo Aa
uefy rrr,rlra 6y4y 6ap ABe xeHe. Ha xonr,rxo Har{rrHa ce ro N{olixe yuvrwnru?

J szr. Horuapxaurxr,r rrrM cavurranajy ner 6exoaa, qerr4ptr rleHlcpa M rpurprrrra.
Ha xo.nrano Har{ilHa ce Mox(e oA rs}rx cacraBr{Trr [eropxa. axo y rcoj rropajy
ga vrrpajy 6ap 4na 6exa pr 6ap je,qaH qenrap?

-1
4 522. O.q .uese:r Krr,I4ra :rpe6a r,raa6par:la rrer) noA ycrloBoM Aa axo ce u:a6epe

KIlI4ra A, o6aaeano ce y3rrMa ?r r6eH HacraBaK, Krlrra B. Ha KoJrlrxo ce HaarlrHa
Mo)fie ?r3Bprnvru vz6op?

I szs. a) Ha KoJrLrKo Har{fiHa ce Mo}r{e 8 u4entzvnvx fiyrfi]rqa pacno.qerr,rrr4 Ha
3 ryruje, raxo Aa y cBaKy xyrzjy .qo!e 6ap je4na xyrnzqa? 6) Ylcru 3a.qaraK:
n-Kyrrrwla u k-xyrwja.

-1
-7 524, Ha xo.rrzxo Har{uHa ce xyruja ca 20 qzrapera Mox(e noAerrr4Ttr utv.e\y 4

uyruaqa raxo .qa cBaKo oA r6r,rx ao6r,rje 6ap no jealry qnrapety?

] SZf . Ha noruqu ce Haira3z 12 N*ura. Ha xonzxo Har{r4ua je r,roryhe uza6pa,ru
'J 5 oa lblrx Aa nzxoje ABe o.[ usa6panux nracy je4ua go 4pyre?
1, 526. Ha xo.nraxo Ear{vHa ce Mo}r(e KoMnJrer op, 52 Hapre [oAeJrr4Trr Ha .qBa--l-.-' jeguaxa AeJra, TaKo Aa ce y cBaKoM AeJry HaJra3e rro .qBe Aartre?

J SZZ. Y ocara qerBopoxpeBerHlrx co6a rpe6a pa3Mecrr{Trr 32 .roaexa. Ha
-' xo,ruxo Haqr,rHa ce oBo MolKe HarrpaBvtru (cwr rocrr,r r{ cBe co6e cy paBHo-

npaane) ?
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5'4, Koli,r6rarraqr,rje r,r xor',l6ulrraqrje Ca [oHaBJba}6eM 93

; 528. Ha cuaroj crpaHzrlrl KBaApara 3aAare cy rro qervpr{ [por43BoJbHe rar{Ke

'og xojnx nnje4ua Hrrje reMe KBaApara. Ho.nnxo LrMa rpoyrrloBa r{uja cy
' TeMeHa 3aAaTe Tar{Ke?

' 529. Xoraaar?r Aa je (n,k € N,n ) k):
' a) (I): (^'o), 6) (*1,) + (l): ("1').
' 530. noxasarz 4a je:
' a) 2 (?j,') - ffi?): 0, n € N;

6) (?) - 2. (T) : n2(n - 1), n € N.

. 531. Peruzrz je4nauzne r € N:

. ai ("1') ' (l) 
: 4 , s; 6) 12.(i) + (']') :762;

, w)(.f') ,(l) :6:5.
' 532. Peunrtr,r jegnaunne r € N:
' a) I'','+r + C:ii: 14(r * 1); lul ,?u : C|+z * 20;

B) C:;i = i v:.,.
15

533. Perurarrz neje4nauwne (z e N):

, ,) (T) < ("'lr); 6) (,'ir) > (',1),

. B) (f;) < (1); ") 5 ('j) < (I')
- 534. O4pe4zrn rpnpoAHe 6pojeae n u rn aro je

f sSr. a) Koju je naxcuua"nan 6poj upaBilx xoje ce Mory KoHcrpylrcarv Kpo3
J n ra.raxa og xojzx je p ravaxa na je4uoj uparoj? 6) Hojr,r je lraxcurtanan

6poj pannr roje ce Mory KoucTpyilcaru Kpo3 n rar{aKa o4 xojrax je m tauaxa
y jeauoj pannr.r?

J *orcrpyrcana je rpaBa. Axo nuxoje ABe oA oBrrx [paBvx Ht4cy lrapaJrerlHe
v ur.rxoje rprz ce He cexy y jeanoj TaqKI4, uahu 6poj [pecer{eHlax tauaxa (ne
pauynajyhu r, 3a.qarvrx r:auaxa).

1 537. Cxynurrzua o.q 180 *,ygu 6upa npeACeAHlrKa, cexperapa A TpLr LIrIaHa

'' npegcegn?IrurBa. Ha xo.nzxo ce ro Molre y\lunrtrvr Ha.u'Ina?

f 538. OA ocau yareHr4Ka rpe6a cacraBr,rrr4 KorIIapKaIIrKu rlrM o.q rrer qJraHoBa

-/ raxo Aa ce o.q 4aa xajaztra yrreur{Ha 6rapa je.qaH (errTap, a o,q npeocrarli,Ix
ruecr yqeHr,rxa, 6rapajy ce ABa 6era, a 3arulM joru gna Kpl{rra. Ha xoruxo
HaqLlHa Ce Molr(e cacraaztu Tt{\,{?

1539. Ha xoluxo Har.rurHa ce 20 xyr.nzl{a Mo}Ke noAerlrrrl{ Ha :cpu rpy[e raKo
*) aa npna caAplrtz 5, 4pyra 7, a tpeha 8 xyrnraqa?

(;i1) ,(";',) , (;ii) = 5:5:3
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f, 540. Ha ceaxoj o.( ABe naty6e Ha 6poAy pa.qr4 rro qerr4pLr MopHapa. Ha
-/ xorzxo Har{r4Ha ce Mory vgalparrr MopHapr,r 3a paA Ha 6poAy, axo nocrojz

31 xan4ra4ar, og xojr,rx 10 rxene Aa paAe na roprroj nany6u, 12 na gorcoi, a
AeBeropr{rlr4 je ceeje,qHo rae 6u pa4unv?

541. Mym wrv,a L2 nprajare,ma - b xena ra

)r(eHa tr 5 ivryruxapaqa. Ha KoJrrzro Har{uHa
6 nyruxapaqa ra 6 x(eHa, TaKo Aa 6 rocrrajy

) s+z..4are cy flapaJ'reri*e upaBe p u q, nL aa.,a*a na npaaoj p v n raqaKa Ha-' upanoi q. caaxa oA rn raqaKa npaBe p cnojena je ca cear<oM oA n raqaKa
npaBe g. Axo ce Hu y je.qHoj Tar{Krr raauely flpaBrzrx p v q He ceKy Br,rue o,q
.(Be oA 406rajerzx Ayx{u, oApeAt\Tr.r :r,orrvr$vr je 6poj Tr4x [peceqHr4x raqaKa.

543. Haxo rnacvr:
a) Tprauaecra xou6zuaqzja ca [oHaBJEar$eM rnecre Krrace oA eJreMeHara
6) 546. xoir,l6unarluja ca [oHaBrbarreM [ere KJrace oA eJreMeHara 1,2,

94

I 7 nryurxapaqa, a rieroBa rxena - 7
orrr,r Mory cacTaBr4TH ApyrrrTBo o,q
[o3oBe My)K, a 6-xena?

L,2,3;

"r9?
:l 544. Hanracaru cae rort6rrHaqraje ca rroHaBJaarleM Apyre ra rpehe Krrace o,q-J eleuenata a. b, c, d.

] 545. IuIs jegne ryrzje y xojoj ce HaJra3il Aecer xyrrrraqa (uyuepmca,vrx
:J 6pojesrzrura 0, 1, 2, ... ,9) usa.rrauu ce 6 xyrnnqa ra*o Aa ce cBaKa lr3Byr{e'a

Kyfrrr4r{a Bpar}r y xytnjy npe ,r3Brraqerca cregehe. rlocrraatpajyhu :raxo
4o6rajeue xou6znaqraje ca no 6 eneuenara, o.(peAr,rrrr:
a) 6poj cBlrx rzx xou6i,traqzja;
6) 6poj onzx xo*6ziraquja y xojuua ce nr,rje4annyr He jan.rra Kyrrrwla
uyr,repracana ca 1;

e) 6poj onrax rorra6znaquja y xojzua ce 6ap rrer ryra jaa.na Kyrrrr{qa
nyuepzcana ca 1;

r) 6poj xolr6uHaqr,rja y xojraua ce nojaa.nyjy caMo HerapHo HyMepr,rcaHe
KyrJrr,rue;

a) 6poj ron6anaqzja y xojr,rnra je :acryu.rrena 6ap je4na napxo HyMepr,caHa
Kyrrr.rqa.

546. Ha Korrr{Ko ce pa3Jrlrqurfix Haqr,rHa 20 ja6yxa Moxde noAerrvrril Ha r{erBopo
Aeqe (y o6srap Aorra3e r{ roAerre y xojzua HeKo Aere xe 4o6raja ja6yxe)?

547. ro6aa[,a.r uapyuyje rer [pora3Bo4a xojz llory 6uru krcflpaB,rn urrr.
HeilcfipaBHlt. KOrraxo r4Ma cBrrx lroryhux c,rryvajeaa o6srapou Ha r,rcfipaBHocr
rpolr3BoAa, aKo ce napyvyjy: a) pa:noapcHrr rrpor,t3BoAlr: 6) zcronpcnra
npouseo4r,r?

548. Y ayro6ycy, xojra craje na 4 cranzqe, Harra3ur ce 72 nyruuxa. Ha Korrlrro
Haqr,rHa [yrHr4r{r4 rraory raaahz Ha re arerr,rpt4 craHvrre y 3aBr,rcHocrrr caMo oA
6poja rrzx xojrz !r3Jra3e Ha pa3Jrrrqu:rzu cranrar.laua?

I
t

3



955.5. Butnovna QoPuYla

5.5. BPIHOMHA OOPMYJIA

3a csaxu npI4poAHr'I 6poj n Ba,)fiI4 jeAHaxocr

Koja ce Ha3IlBa 6uuoutta (unu Isymnoea) fiopw'y'4o' BpojeB" (3), (l),
.., (;), ..., (;) naaueajy ce 6vHoMHI'{ xoeSuqzjeutu'

Irlapas To = (r1r)rn-k*rok-r Ha3I'IBa ce k-mu 4lrlav A 6uno"uno'tut'

paeeojy (r + y)' (k : 0, 1, 2,... ,n).

(r + il': (;) x'ao + (1)*-'r'. (]) ,n-'a' -t '

. (;) ,n-kok + + (:)*r",

549. Hahu:

{ a) uetnprl,I rrrlaH y Pa:aojY (*' - Y')";
6) ruecr:rz qrlaH Y PaseojY (, + g)'u;

a) ne:rr,r r{Jran y PaanojY (Ji - ,fr)"'
1 ffO. OApeAutra xoe$r,rqr,rjenr y3 r{raH orb, y pa:eojy 6r,rsona (a + b)15.

-3- 551. Hahu n y paanojy 6unona (a+b)", n € N, aro je roe$nqrajent tpeher
J qJraHa JeAHaK zL

1 552. Y pa:eojy 6unona 1{7 +Ly, t +0, n € N, oApeAI4rI'r uran xojrz He

J auOpru,, r axo je 6rlnor,rrur xoe$uqr,rjent rpeher r{rlaHa eehz sa 5 oA 6llnouuor

xoeSuqrajenra APYror r{rraHa.

553. Kojz r.r;raH y paaeojy 6uuoua , il h* tl &r", 
o ) 0, b > 0, ca4pxI'r o

v b ca vtcr:y'w ctenenorr'r?

A b54. Y pa:nojy 6nsoua 1r2 +91*, r+0, rn € N, xoe$r,rrlrajenrl4 r{erBpror I4

J ,prru"aror qJra'a cy uefyco6io jeanaxra. Hahra unau xojrz He caApiKI{ u.

' b5b. Y pa:aojy @a + Jo-t1ts, o ) 0, nahz .rran xojr,r ne 3aBI,ICII oA 0.

tr 556. Hahrz cpeAlbtr r{rlan y paanojy 6ranoua (o-"/o- ,a)0, rn€N,

axo ce 3Ha Aa ce xoe$uqujeuTl4 rreror z tpeher r{Jraua oAHoce Kao l4:3.

) ssz.36up xoeQuuzjenata rpBor) Apyror u tpeher r{JIaHa y pareojy 1*2 +!1* '

-J m € N, r 10, je 46. Hahu u.nan rojz He ca.4,px(I4 r'

- \m
\/a
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] ttt. Hahrz qrraH, Kojr,r lre caAplr{ti r, y pa3Boj y (r + l)", , e N.r
I ssO. OApe,qzr:i.r roe4zqrjenr ya 18 y paaaojy (l + 12 - r')'.
J s6o. OApeaz:ru xoegzqzjeure ys n77 u rr8 y pa:nojy (1 + r5 + r')'o.

561. noxa:aml 4a je

('),/ n \ /n-1)*("-'^\,n)2.m)2.
\*) :\*-r)*'(--rl \*-z) -

562. Hahra rrerrz r{rraH y pa:aojy 6prllorrra (.rfr + r - \fr - r)", ar<o je
roeSrqlrjenr rpeher r{rraHa jegnar 78.

I roa. Hahu qrranoBe y paaaojy (r/i + rt)b xoju nzrcy uparfvtoHarrHr{.

] ro+. Hahz cBe rrrraHoBe y pasnojy t4 * Vi)t'. r ) 0 xo4 xojax ce r
\/r

nojan;ryje ca qe;ro6pojHraM eKC[oHeHToM.

tr 565. .[oxasaru 4a je najaehra roeQuqujeHr y pa3Bojy (o +b)2", n € N no
-r 6unor,troj Soprrry,rra napan 6poj.

1 566. Tpehz r{rraH y pa:eojy (2.(++)*.r + O3n € N He caApxr,r r. Oapeauru
J .r" BpeAuocrrr 3a r raro aa raj i.nau 6yae jeanax ,upyro\{ qJraHy y pa:eojy

(1 + 13)30.

567. 36vp:rpeher oA noqerxa u rpeher o4 rpaja 6ltroranzx xoe$uqzjena:ra
y paseojy ({S + t4)", n € N, je4uax je 9900. Ho;rr,rxo r4Ma pauuoHarrHrrx
qrraHoBa y oBoM pa:aojy?

568. Onpeaztra najaehu 6unounlr xoe$aqzjenr y paaaojy h+!1', n € N,
aro je [por,r3BoA qerBpror r{JraHa oA fioqerxa r{ qerBpror r{JraHa o4 xpaja
je4nax 14400.

..t 569. noxasarlr 4a je
:T

, -,r(?) **'(';)-,r'(?) + - 1s2n't(r::,7 +102n:81', n e N

a 57O. O.qpeararra roeQraqzjenr ys 13 y (pasnzjenorur) raepaay
J

(1 r r)3 + (1 +z)a + (1 +z)5 +... + (1 + r)".

ca4prr"n r.
572. Hatll- najeehra qrrau y pa:eojy 1r +../7)uo.

1 573, Koe$rauuienr y3 iL y rpehela qJraHy 6znounor pa:aoja (*'-l)"je4naxa4-' .ie 3L OApe.uurr.r n.
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a SZ+. Hahz na.jeehu ro ancorlyrnoj npegnocrl4 trrlaH y paaaojy 6znolraa (o+b)50
-' uno je lal : rtpl.a*o .

brD. uApeAurl.d r
a) raxo Aa r{erBprrr qrraH y paanojy 6usona (\/"l'rcc;+n + W)u,6yge je4uax
200.
6) aro je noanaro 4a je rpehra qrlau y paenojy 6unor.ta (r+rts'1s je.qHaK 1000

000.
n) axo je urecu.r rrrrau y paaeojy 6unolra l2toczJo;=r+t + 2-tlos2(3"-1+1))7
je4nax 84.

a SZe . flpzr,renolr 6znoune Sopnyne ,r3par{yHaru:
'J a) (o+ bi)6 +(a-bi)6, a,b€R, i2:-l;

6) cos6a u sin6o npero coso n sino.

? szz.Izl:pauyHarz cregehe s6rzpore (n e N) :-J 
") (t) +(l) +. .+(X),

6) (;) -(?) + +(-i)"(I);

') (i')+ (I)- (?)+"'+ (#), "p, uer',ry je 2lc:nmau2k=n-tv 3ar.vIc-

Hocru oA Tora Aa ilu je 6poj r, fiapau, oAHocHo Henapan.

4 578. nar je cxyr ca n erleMeHara.

a) Hahz yryrau 6poj ceux noAcKynoBa oBor cxyra.

6) Hahr 6poj no4cxynoBa ca rapHIzM 6pojerrt erleMeHara.

579. Izl:pavyHarr,r cyue (n e N) :

l.l (?) +2(;)+ . +n(i);

I ol (t) + 2(T) + + (n + r)([);

") k(6) + (k + 1)(?) + ... + (k + ")(:), k € N;

f, sSo. Iulapauynarv z6vp (n € N):
-l u) (;)'+ (?)'+ ..+ (X)'?;

6) (t)(i) + (?)(?) + ..+ ("7,)(Z).

5.6. AO,4ATAK Y3 IIETY TJIABY

581. y pa3peAy urrta 30 yqeHI4Ka. flp1a tolre oAJIrIr{Hy oIIeHy 143 MareMarl'r6e

rzr'.ta 15 yr{euzKa, za uctopzje 13 yvenzra u I,I3 reorpa$uje 72 yr{eHrrKa, r't3

MareMarr4xe z racropzje 8, r,rs uctopuje u reorpaSzje 6, pI3 MareMarvne vt

reorpaSnje 7 y.uewut<a, a ,I3 cBa rplz [peAMera rpr! yr{eHuxa. Koaprxo yr{egr'IKa

zrr,ra 6ap jegHy oArrktqHy oIIeHy ,I3 HaBeAeHzx upeguera?

582. Ha ,mpaHql4 npracyctayje 12 genojaxa n 15 una4Iaha. Ha nonnxo HaqI4Ha
je uefy IbI4Ma uoryhe wza6paru qerl,rpt4 rrapa 3a r,rrpy?

;

l
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] fSS. a) Konzxo vMa Aeceroqr,r$penrax 6pojeaa og qr,r$apa 1,2,3 axo ce qn$pa
J 3 nojaarsyje y cnaxoM TaqHo 4aa nyra?

6) Koluxo oA Tr,lx 6pojeua.je 4e.rrzno ca 9?

!SA+. Z:pavynaru z6up cazx 6pojeea SoprrazpaHr,rx oA cBt4x repMyraqzja
-'qzSapa 1.2,3,4,5,6.

J :tt, Hahn rocrreArby qn+py z6upa 1988. cteneHa cBrrx vereopoqu$peHvx
OpoJeBa ca pa3Jrlr"lurralr qudparr,ra Soprvuapaur,tx oA rlraSapa 1,9,8,7.

Jsse. Yxporurer u3Boprr y quprycxy apeHy 5 rasosa vr 4 rurpa, upr4 r{eMy
He MOry ABa rurpa zhra jegan 3a ApyrurM. Ha xorurco Haqr,rHa ce x(rrBorr,rme
MOry pacrropegur:,z,?

I SSZ. 3a oxpyrnuM crorroM Kpar.a Aprypa ce$n 12 Br,rre3oBa, o4 xojrax je
cBaKr'r y nenpvjareJbcrBy ca caoja.qBa cyceAa. Tpe6a r,rsa6patr,r 5 sr4regosa
pa 6u ce oc"uo6o4u.rra aapo6,nena nprrurre3a. Ha rcorzxo HaqlrHa je ro uoryhe,
TaKo Aa lrely z:a6paHuM Blrre3oBlrMa neua nenpzjare;ra?

1 (2n)l
J 588. noxa:arra aa je 6poj ;IG. n 

npr4po,qaH (n e N).

I sso. Hahra cBa pemerra je4nauzne r! + az : lg|l42 y cxyny flpllpo,qHrurx
6pojena.

590. Perruru je4navuny r! + yl = (r * y)1., r,y € N.
591. Penrurra je4Havlrny rl +Al.: z!, n,y,z €N.
592. Hahu qeao6pojua pemerra jegnavzne lt +21 +...+ r!: g2.

593. Pacraararr,r 6poj 100! ira rpocre r{}rHrrorde.

594. a) Ca xonuxo Hyrra ce 3aBpruaBa 6poj 60! ?

6) na nz nocrojz rprzrpo.qa* 6poj n raxo Aa ce 6poj n! :aapruaaa ca 11 ny.na?

595. Z:pavynaru z6up xoe$zqnjeuara norrrrHova p(n) xojra ce go6rja
paanojeu 6unoua (2r - l)too.
596. noxasarv Aa 3a cBe npvpoAue 6pojeae n Ba.it<v nejegnaxocmn > 2n-7.nt.
597. .Iloxasaru Aaje (n e N):

a) 2.sn-t S (21) S +",

6) 3" < (r"lr) 32.5",

I i:-4.. He11 L.e n € N u n ) 2. -Iloxaearu 4a je pasrnKa KBaApara 6pojena
\';_;) " (,'"r) nornyr xy6 npzpo.quor 6poja.

] SSS. .IIar je KoHBeKCHT4 reroyrao AlA2AsAaA5 r,t r&ex€ Br, Bz, Bs, 84 u* 85 T&KO Aa CBaKa CTpaHrZUa [eroyrJra caAp]Krz raqHo je4ny i-r4 Trrx rar{aKa.
KoncrpyracaHe cy cBe npaBe ogpefeHe TeMeHr,rMa neroyrrra n rauxaua 81 ,

Bz, Bs, B+, Bs. Axo ce 3Ha Aa ce (He pauynajyhz rar{Ke Ai u Bi, i,j €
{1,2,3,4,5}) nuroje rppr oA Tr,rx rpaBrrx He ceKy y je,qHoj Tar{Kr4 ra xnxoje 4se
Hr,rcy napaJrerrHe, oApe4r,rrz 6poj cBr4x rar.raKa y xojrzua ce ceKy IIo ABe oA
TI,IX npaBl{x.

-1
1
3
1
a
e
a

a
:1

I
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] uoo. Axo je p rpocr 6poj, 4oxaaaru,r Qdllaje6poj N=ffi -2se,mun cap2.

I OOf . Axo je E(n) 6poj peraqzje eKBr,rBarreurlraje, xoje ce Mory 4eQuuracatu ua

cxyry oA n eJreMeHara, Aora3arr,r .qa je R(n + 1) : Dt, (;)B(,k), R(O) 
d9 t.

-a) 
0OZ. .[oxaeatz Aa je y pasnojy 6unoua (l + i\+x+z , k € N, a6up uranoBa Ea

-.' He[apHr{M MecrrrMa jeauax ny"rrn.

J 0OS. O4pe4zrra 6poj vranona y pasaojy (a+ b+c+d)10.

1 604. a) .Iloraaart "roruHoMny" $opuyny:

(r, + r, + lr3 + ..-* r^)" -
h*kz*"'*k^:n

h, k2,...k^>o

6) flpuraeHou one $opnyrre o.qpe.qrrez roeSr,rqujeHre:

1. ya rr7 u r78 y pasnojy (1 + u5 + r7)'o;

2. yz xro v r15 y pasaojy (1 - *' + #)2o .

1
-l 605. Hahr.r cBe rptrpoAne 6pojeae n raKBe Aa r{exa rprr y3acronna xoeSzqN-

jenra pa:aoja (a + b)" vzHe aplrrMerr4rrKu :avr3.

] OOO. ,4oxasatpr aa je (n € N):
_l

') (6) + (3) + ([) + .. = ]tz'+ zcos f );

(?) + (?) + (?) + .. =!{r"*2cos *r,
(l) +(3) +(l) + .:*rr"*2cos@?r,

n

") (;) + (;) - (;) +...- )e"-' +zi co,ff).

a ooz.I4spavynarv z6up

-l 1 1 1 (-1)"
__r r.. -!i_--__1

(?) ' (;) G) (;)

6)

n)

"- 
I

"" - (;)



l.rrasa VI

BEPOBATHOhA I4 CTATWCTIdI1"A

6.1. CJIYqAJHI4 IIOTAEAJI4

Cxyn caux lroryhzx HCxoAa je4nor eKCnephMeHTa Ha3uBa ce
npocmop ucroda (npocrop erreMeHTapur,rx 4oralaja): Q : {rr,rr,...,anj Ceaxvr no.qcnyn A cxyna 0 naszna ce cnyuaju,u dozafiaj. norafaj
Q Hasr,rsa ce cuzApHu dozafiaj, a .qorafaj A - ne.u,oeyh, dozafiaj. Onepa-
ur,rje y no.rsy gorafaja:

A (uau-A): 0 \ A je aoralaj KoMrrreMenrapan 4oralajy A.
Au B - yur,rja 4oralaja A v B
An B - npecex 4orafaja A u B.
.4orafajra AuB cygr,rcjynnrHlraxo je AB:A,a aro je ACB,

Kar{e ce ga 4oralaj A noafla.{u aoralaj B.

] ooa. oapeAztu npocrop f,) erenenrapnrax goralaja y cne4ehrau excnepu-
J l,rentuiraa:

a) 6aqarre jegne xoqrce 3a r4rpy; 6) 6aqarre ABe KouKe 3a rzrpy;
a) 6aqarre nonuzha; r) 6aqan e 4ea Hoavuha;

n) 6aqame non.ruha rr Kouxe;

!) u:a;raverce 3 xyrnurle r,ra ryruje xoja caAp)fir{ 4ae 6ere r,r rplr LIpHe

HyrJrr,rqe.

]l 0oo. Y xytwjv ce Harra3e r{er}rpLr nucruha o6enerxexa 6pojeaur.aa r,2, g,4.
--' oApe4urr,r rpocrop eJreMeuTapHrax .qoralaja, aKo ce nwcruhu r43BJrar{e jegan

no jegau 4o nojaee HerapHor 6poja:
a) 6e: apahama, 6) ca npaharseM.

] GtO. Onr,rt ce cacrojra y 6aqarry Kor{Ke cBe AoK He naAHe rrrecrr.rua. .Ile$vrnr-
-' caTm flpocrop LicxoAa xoju ogronapa oBoM o[r,rry.



6.2. Hona.ran npocrop aepoeatroha 101'' 
7611. na nr,r cne4ehr,r .qorabaju q?rHe rrornyu cr,rcreM 4orafaja:

' < a) Baqa ce HoBqr,rh: ,41 - nojaaa rp6a, A2 - rojaBa rrhcMa.
. 6) Baqajy ce ABa nos.rzha: ,41 - uojaaa 4ea rp6a, .4.2 - nojana 4aa nracua?

1612. ExcneprrMeHT ce cacroju oA rabama y Mery ca ABa MerKa. [a nr,r ce
I cneAehra .qorafaju uelyco6no zcrmyvyjy vrrt :r,ei

. a) A, - nzje4au roroAaK, A2 - jeAau noro.qaK) A3 - gea rororKa;

, 6) A, - 6ap je4an roroAax, A2 - 6ap je4an npovrauraj.

. 'jlerc. Excnepurr,renr ce cactojrz y 6aqarry gaa noeuzha. La wr cy je4uaxo
-i nepoaarurr crre,qehu 4oralaju: ,41 - nojaaa gaa rp6a; A2 - nojaza ABa rrr4cMa;

43 - uojaea jegnor rp6a n jeglror nucir,ra?

1614. Baqa ce Kor{na 3a r4rpy. Hexa je A aoralaj: go6r,rjena 6poj je,qerbuB ca' 'a 2, a B 4ora!aj: 4o6rajenu 6poj je AerburB ca 4. lllra orru.riru;y goralaju:. AU B, A. B, Ae,B uA\B?
' 615. Hena cy A, B vr C crywajnz goralaju. -Iloxasarr.r Aa Ba"x(e jegnarocru:

r,|a) (AnB)u(AnB):A'
. 6) (A\ B)u(B \_4) = (AuB) \ (,4n8);
' B) A. B :AoB;
' r.).[uB:AaB,
' A) (.4n C)ulAnB)u (A.B): Al
' b) Au(B nC) :(AuB) n(AuC);
' e) Ao(B uC): (A.B) u(,4nC).

6.2. KOHAIIAH IIPOCTOP BEPOBATHOAA

Hexa cy :/Icxo$vt tiL,ttzt... ,Qn y npocTopy O : {c.rr, a2,... ,an}
jegHaro BepoBarHr,r. Bepooatnoha gorafaja A c Q je P(A) - T, ,rc
je rn 6poj roBorbHrrx lrcxoAa :a goralaj A, a n 6poj cer,rx uoryhr.rx
,rcxo.qa.

Ce oj cme a e ep o e amuoh,e :

1. P(A + B) = P(A) + P(B);
2. P@) =g;
3. P(0) :1;
4. P(A):r-P(A);
5, A CB NOSJIA'IZ P(A) < P(B);
6. P(A u B) = P(A) + P(B) - P(AB).

f oto. Baqa ce KorrKa. Horuxo je aeponauroha Aa he ce uoraearlr crpaua ca
.J napnzlr 6pojerr.t :raqaxa?
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] av. v xyruju ce Harra3fi 10 xyr.rrraqa - 3 qpoene v 7 nna,,ux. Ho.uraxa je*' aepoaarnoha 4a ce rpr4rrlrKou je4nor ,r3Brraqema uojasz Kyrrrlrqa nraee 6oje?
618. Oa 6pojeaa 1,2.3,4 o4a6zpa ce jegan, a 3arr4M oA npeocra rra Tpu Apyrv.
Konrxo je seponar:Hoha Aa he 6urn oga6panra:

a) 4aa HerrapHa 6poja; 6) .qaa rapua 6poja;
e) 4aa 6poja pa3Jrlrr{ATe uapnocru?

] Of O. Baqajy ce rrcToBpeMeHo AEe Koqre. Hahz aeponarnohy cle4ehrax.-l sorafa.ja:
a) a6rap go6rzjenr,rx noeHa je 8;

6) nporaaaoA Ao6zjenzx noena je 8;

a) e6up 4o6r,rjenrax noeua je nehra oA npor,r3Boga 4o6r,rjeru4x roeHa.

lezo. Ko.nuxa je aepooa*roha 4a ce npil 6aqamy KordKe,qBa nyra y3acronHor nojaaz crpaHa ca 6 ra.raxa?

7 621, -Iloxa:aru Aa BepoBa*roha ynraje 4na AoraSaja nraje aeha o4 :6rapa'-' aepouarnoha rux .qorafaja.

lazz. Hahvr aepoaa*rohy Aa ce y ABa y3acronna 6aqa*a 4aejy Horr*r,r 4o6zje:
a) o6a nyra s6up 7; 6) je4annyr s6np 6, a jegauuyr: 9;
n) upaz nyt :6up 8, a 4pyru nyr 10.

I ezl. Y jegHoj ryr,ojr.r raua 18 3eJre,nx, 16 urasrx u 14 6ewtx Kyrrrzrra.
- Ho.nzxa je aepoaarnoha ga he ce y rpt4 y3acronHa r.r3BJrar{ena go6utu: a)

ABa nyra 3eJreHa, a jeAannyr rrraBa Hyrrrr,rqa; 6) npau nyr 6ena, Apyru z
tpehz rryr nrraBa KyrJr]rqa, axo ce rr3ByqeHa KyrJrurqa re npaha y xyrrajy?

f eza,. Tpu urpaua t*pajy npe$epanc. csaxr oA r6,rx je 4o6no 10 rapara z_t-- ABe cy ocrarre y rarroHy. JeAas oA urpaqa je 4062o 6 rpeQ-xapara r4 qe:ruprl
xoje nracy rpeS. Ou Merba ABe oA Tvx qerr4plr ,ry3vrMa ABe Kapre r43 TarroHa.
Hahu eepoeaurohy ga 4o6zje ,qBe r{apre tpe$oae 6oje.

; 625. V 6y6*y ce Harra3r,r 37 ryranqa, na xojuua cy vciluca*La 6pojenr,r 1,2,3,
-j . . . , 37. nae Kyrrrrrqe ce lr3Brraqe jeAna Ea ApyroM. Holuxo je aepoaauroha

aa je 6poj ua npeoj Kyrrrrzr{r4 aehn o4 6poja na 4pyroj?

1626. V x.y,uju ce Harra3rr a-6erux, b-qpurax u c-qpBe*r4x Kyrrrlrqa. Ba4e ce
J Kyrrllzue JeAHa 3a .(pyroM z sanucyje ce mr,rxoaa 6oja. Hahz neponaruohy

4a ce 6e.na Kyrrrrqa nojaez rrpe Hero rlpHa.

1627. V xyruju ce Harra3r{ a 6etux r.r b qpnrax Kyrrrr4qa (a ) 2, b > 3).
ll OaReauru BepoBarHohe soralaja:

a) Ilpra rrcroBpeMenoM r,t3Brraqemy .qBe KyrJrr4ue r43ByKy ce 4ue 6eae;
6) npu r4croBpeMeHoM Ir3BJrar{eEy ABe KyrJuzrle Lt3Byr{e ce je4na 6ena uje4na
r{pHa;
a) npr.r r.r3BJraqerby o.qie4noira trer KyrJrkrrla 4ne 6y4y 6e.ne u 3 r1pne.

I 0ZA. V xyrujvr ce Harra3u 72 Korlrrrrla o6ererxnrax 6pojeeraua 1,2, ... , n.
*l a) l4z xyrr.rje ce BaAe je4ira 3a ApyroM cBe Korlxlrrtre;
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6) Inz Kyrr,rje ce BaArz je.q,Ha Hor{Krzrla) r6eH 6poj ce 3arrulue, 3arI4M ce oua

Bparrr Ir I43MerrIa ca ocraJII4Ma, na ce ilocTynaK noHoBpI jo[r n - 1 uyt.
Honuxa je nepoearHoha Aa ce y cBaKoM oA oBr,lx excrepr,rMeHar:a go6zje
lopeAaK KoqKr4r{a 7, 2, 3, ... , n?

1AZS. Y noe.{aHr,rxy ce HarIa3I4 12 noe.Izha - 4 roua4a ro 5 ,qI'IHapa, 3 no 10,

lZ.ro 20 u3 no 50,q,\rgapa. Ha ctyvajaH Har{I4H ce rr3BJlaqe qerlrp?I uorrzha.
Horrxa je eepoaatnoha Aa he ce r,reayhll KyrHo 40 g.zruapa?

l] OaO. KoHrpo.nor,r je yrepleno ga je 1f3 npouzaoAa c rperuKoM. III:ra je

-) uepouarnvje: 4a og 12 nporasBoAa, y3lrMaiyhra 8 rporr3BoAa, rt'rely *r'rua 6yny
2 c rpemxoMvrlrlt 3 c rperuxolt?

a OSf . I4: xyrr,rje y xojoj ce Harra3h rr, upBeHux u n firraBvrx Kyrrrrrqa r.r:oyueuo je
-) k xyr;rraqa. Axo cy cBe I'I3Byr{eHe KyrJrI'Iqe ucre 6oje, KoJI?IKa je aepoaanroha

Aa cy cBe nnase?

a ASz. Kolzxa je nepoaarnoha Aa ce 4o6raje z6up 74, aKo ce 6aqe: a) tpu
-J noq*"; 6) .ienasaect rouxu?

1 e3g. I4z :rrtnwna oA 52 Kapre r4seflh.{e ce r{croBpeMeEo qerr4pl4 Kapre.
-) OAp".qrrv BepoBarHohy 4orafaja Aa ce llely zaeyveHrlM KapraMa HaJra3r{:

a) tauno jegHa tpe$-xapta; 6) 6ap je4na tpeS-xapta;

n) cee r{err.{pu tpeQ-xapta; r) Hn jeAna tpe$-rcapta.

7 m+. Ctygenr grra 85 o.q 100 u?rrar6a. Ha ucuuty ce lr3Brlar{n qegy.rsa ca 3
-' nr"a*a. Axo cy [I4Tarba He3aBI4cHa, nahu aeponatnohe 4oralaja Aa cry.qegT

ur3Byqe IleAyrry na r<ojoj:

a) sna cBa rpr'I [urarba; 6) ne ana nr'r jegno [I4Tarr,e;

e) ana 6ap goa [I'rrarba.

.] OSS. Y nnsr nerocnparge 3rpaAe y rpl43eMtby cy yIIrrIa rpl4 ryrgt46a. Csarz
-I oA w,turx valra3vt Ha rlpopl3BorbHoM Cnpaty (uoueuurl oA npBor) ca jeglraxolul

neponatnohou. Idorxxe cy BepoBaurohe cneAehrax 4oralaja:
a) cora rryrHlrqu rr3Jla3e xa tpehernl cnpary;

6) caIz ryrHl,rut4 he rzaahr,r ficroBpeMeHo;

s) cera rryrnl{qu he ueahu Ha pa3JII4trL'tr?IM cnparosuMa?

' 52 rapte reilu ce cr --, o,q no 26 Bapara'-j 636. TITnr.rr op, 52 Kapre Aerlu ce cayuajno Ha ABa Aerra
-- Hahn aeposaruohe c;re4ehux goralaja:

a) y craxorra oA AetIoBa ce HaJIa3e no ABe ,qaMe;

6) y je,qHola oA .qerloBa ce Harla3e rpI'I AaMe, a y ApyroM je,q,Ha;

n) y npeou AeJIy HeMa nz jeglre AaMe, a y ApyroM cy cBe r{erlapt4.

) olZ. I4spavynatr.r BepoBarHohy na ce rpu 6aqamy,qBa MerarrHa noe'{uha z
-/ na jeAnoM ,I Ha ApyroM nojanr'r rp6.

J oss. a) Koqxa ce ABa nyta 6aqa. Konzxa je eeporatuoha ,4a y IrpBoM 6aqarry
J .rugr" 1,2 vtnu 3, a y ApyroM 3 utu 5?
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6) Koqra ce 6aqa Tprt ryra. Horrzna je eepoeatnoha 4a y npBoM 6aqany
naAne 1,2 wnvr 3, y gpyrolr 3 vrwr 5, y rpehelr 2,4 utu 6?

.l 639. Koruxa je eepoaarxoha .qa ce rprz 6aqar*,y Hor{Ke 3a rarpy riojaera:
-J a) 6poj ruamz or 5;

6) 6poj xojz je Aer6r4B ca 2 wnu ca 3?
"1
-1 640. .I[aa crpenqa ilcroBpeMeno ralajy y qvrb. JeAan oA r6r,tx vwa 2070, a'.-'Apyrr 60% uoro4axa. Hahu nepoaaruohy 4a 6ap je4aH o4 rrrurx rroroAr4 y

III,IJb.*r
.-,641. IuIs cxyna {1,2,3,...,34} u3a6paHa cy Ha cnyuajan Haquu rpra 6poja.
'--J Konuxa je eepona:rnoha Aa je n nxon :6r,rp napan?

6.3. YCJIOBHA BEPOBATHOTA. HE3ABTICHOCT. OOPMYJIA
IOTII}THE BEPOBATHONE I4 EAJECOBA OOPMYJIA

YcLto ena e ep oe amx,oh,a

Hexa je A C Q, B C O, P($ + A. YcroeHa eeponarnoha
4oralaja B npu ycrroBy A je 6poj

P(BtA\ ='(!?) ., P(A)

Heeaeucnu dozafiaju

noralajz A w B cy He3aBr4cHrz axo Baxlt P(AB): P(A)P(B).

Q opatyn a nomny+e e ep o e amnohe

Hena cy At,Az,..,,An rr.lefyco6no AucjyHKTHkt noAcxy[oBrr cxy-
na O ralcsu 4a je rcr.rxoea ynraja je4lrara cKyry O r.r 4a cy rbi4xoBe
eeponatHohe pa3Ju4rrr4Te o.q HyJre vr :ee:r'a je D C f,) npou:ao.nnz
goralaj. Ta.qa je

P(D) : P(Ar)P(DlAr) + P(Az)P(DlAr) + ...+ P(A"\P(D\A.).

Bajecoea fiop*tyaa
flo4 ycnonraMa Kao r,r KoA $opuyre nornyHe aepoaarnohe Ba;filr

P(A*|D) - 
P(A*)P(D\A*) . m e {7,2,"',n}.P(D) 1
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']a+2. 
Ba.rese cy ABe KoqKe 3a

-J cy uepouarHohe gorafaja: A -

jegua urecruqa'i

'l 643. V xyr:r,j:z ce HaJra3u 10 xyrnr,rqa - 7 6erux z 3 qpue. Tlssra.{e ce, 6e:
J 

"paha*a, 
Kyrrrr4rre jeana 3a ApyroM. Konuxa je aeponatnoha .qa: a) ,(pyra

r43Byr{eHa Kyr'rrr4r{a 6y4e qpna; 6) .qpyra r43ByqeHa Kyurr4ua 6y4e qpHa, aro je
npaa, xoja je lr:nyuena, 6vrna 6ena?

JA++. Y o4e;rersy u,';ia 20 geeojuzqa u 72 Aeqaxa. Ha csarola uacy npoSecop
{ o4a6apa, ca jegnaror,t reponatnohoM 3a cBaKor yareHl{Ka, TpI4 yr{eH}rKa je4uor

3a Apyrr{M (6es uonae.narsa) u wcnuryje ux. Aro cy na je4nor,r qacy rrpBo
t4crr\rraHe gae .4eaojuilqe, o.qpeAr,rrn BepoBatnohy .qa he r:pehu npo3Barrr4
yvenr,rx 6utz:

a) 4evar; 6) 4eaojvuqa.

I e+5. Itoqxa 3a Hrpy 6aqa ce ABa ryra. Hexa je ,4 aoralaj 4a je o6a nyta
- nao 6poj eellx oA Tplr z B 4oralaj 4a je s6zp go6zjenux noeHa HenapaH.

OApeAnr:u P(BIA).

J O+0. Y xyrrajra ce Harra3r,r 6 uraBux u 4 qpaene Kyrrrkrue. Cnyuajuo ce
J

r43Brrar{e o.qie4uolt rput Kyrirrrqe. Axo je usa6pana 6ap je4na [rraBa KyrJrhua,
I43paqyHarr{ aepoaatnohy .qoralaja Aa cy cBe I43Byr{eHe KyrrII4IIe n"iraae 6oje.

] A+2. Wz runwna o4 52 raprc lr3Brra\4rl ce 5 rapara. Hexa,4 osHa.raea.qorafaj
J Aa cy 6ap tpn ,I3Byr{eHe Kapre tpe$, a B norabaj Aa cy cBI4x 11er I43Byr{eEVx

Kapara rpe{onu. OApea,raru P(BIA).

f, 0+4. Koqna 3a r.{rpy 6aqa ce rp}r ilylra. Zapauynatl4 BepoBarHohy 4a je cea
- ,p, fiyra [aJra [recrr,rqa, axo je [o3Haro ,qa je:

a) 6ap jeguou rarra ruecrurla;

6) y npaou 6aqarsy je nana uecrr,rqa.

l oag. Axo cy A, B u C nesaeucHr.r 4orafajr.r, AoKa3arI,I Aa cy ae3aBLTcrrm vr
J

AoraDaJH:
a) AuB; 6) AvBnC.

]] 0SO. Hexa cy Av B cryvajnu4oralaju TaKBLIsa je P(A) >0 n P(B) > 0.

- lloxaga::z:
a) ano je P(,a) > P(B), ra4a je P(AIB) > P(BIA);

6)P(AIB)>r-wl
] OSf . Hera cy A u B He3aBracHr,r gorafaju. Aro je aeponatnoha 4a he ce

-/ AoroArar:m 6ap je4an o4.qorafaja -4, o4uocno B je4naxa 0.4, a neporarnoha
.qa he ce AoroA?rrz 4ora!a.j A .1e 0.04, KorItIKo je aepoaa:ruoha 4a he ce

AoroAr,rrrr cauo jegaH og .qorafaja A, ognocno B.

)AsZ. Apru.rrepr.lja rala jegan og .qBa rIr{Jba A u B Ia norafa nx ca
--l reporar*ohona p1 , o.(HocHo p2. flocne rrloryHa crurJra je nect Aa \un A

unje norolen. Idorura je caga aeporaruoha 4a je uoroleu uwr'. B?

r.rrpy u 4o6rajex je s6r,rp iloeHa - 10. Honlrxe
nana je 6ap je.qHa rerurqa; B - nana je 6ap
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]r OfS. Maruzna paAr,r y HopMarrgoM pelirr,rMy y 80% crryr{ajeBa r4 y HeHopMarrHoM
J pexzny y 20% crryr{ajeBa. Beponanroha .qa Marur,rHa orra^}r{e 3a BpeMe paAa y

HopMarrHoM pelKr'rMy je 0.1, a y HeHopMarrHoM je 0.7. Ko.rrzr<a je aepoaa:rnoha
Aa he Marrrr{Ha orxasatu?

--\ 654. Ha crony ce Harra3e rpr.r jegnaxe xyrr,rje. Y npaoj rytujr,r ce Harra3r4ra6erux u b qpnux Kyrrrr,rqa, y Apyroj c6enux z dqpnrax, a y rpehoj cy
caMo 6erre Kyrrrr4r{e. IzIs jegne o4 xyrnja ce BaA}.r jegua Kyrrrtlqa. Hahu
oepoearuohy Aa oua 6y4e 6ena.

-i 655. Ha cro.ny cy ABe xyrnje - y upnoj ce Harra3r'r a-6errx n b-qpnnx Korrxr,rqa,
) a y Apyroj c-6enux u d-qpnrx HorlKrrrla. IrIa npae r<ytraje npe6aqrn ce y

Apyfy je4na KorlKlrqa) rra ce oHAa r43 Apyre na4u je4na Korlxr,rqa. Honzro

^ 
je nepoearnoha Aa ona 6y.{e 6era?

-\ OfO. I4z xyruje roja ca4prxu 3 6ere ra 2 qpne Kyrrrur{e npe6avene cy ABe-- cnyvajno rasa6pane Kyrrrr4rle y ryrrajy xoja ca4pxu46ere u 4 qpue Kyrrlrrqe.
Hahu aepoaarnohy Aa ce [ocJre Tora r43 Apyre rcytnje fi3Byare 6e.rra nyrnuqa.

i mf . Y nexoj rpynu yr{eHr46a uv.a 12 o.qrrrrqgr4x, 15 npocevHuxvr 6 cla6rax.-' Og,rrran yr{eurrr ua npe4crojehel"r racnrzr:y go6uja je4r,rHo oArrnr{Hy orreHy,
npoceqHut yqeHr4K ca jegnaxolr aepoeafirohou go6nja Ao6py r,rrrr4 oAJrLlqHy
or{eHy, c.rra6 yveHux ca je4nax}rM BepoBarnohalra go6uja Ao6py, 3aAoBorEa-
oajyhy :,z,r:,z, cta6y or{eHy. Ha r,rcuu:ry cy cnyuajno [po3BaHa ,qBa yr{eHr,rxa.
Hahra nepoeatnohy Aa oA rsrax je4an 4o6raje Ao6py, a ,qpyrr4 sa4ono.naaajyhy
oIIeHy (tpz npcre yaleHrzKa, r{err4pu Bpcre oqena).

-] OfS. Y jeauoj xyrnjr,r cy 8 6eazx u 2 qpneKyrrrnqe, ay4pyroj 46eneub
J qpnux. I4: npne nyrzje ce clyvajuo rr LrcroBpeMeno 6npajy rprr Kyrrrrrqe u

npe6aqyjy y Apyfy. 3arzrra ce r43 Apyre ryuaje 6rapa jegna Hyrrrlrqa. Koja je
nepouarxoha 4a je ra KyrJrr4rla 6ena?

659. Ha n.rraqy je raslorxeno 100 ayrorr.ro6r,rna - 75 uz je4ne z 2b ne
Apyre Sa6pune. floeHaro je 4a uely rpor,r3BoArrMa npBe Sa6puxe u:v.a bTo
orurehenux, a 3a Apyry $a6praxy raj upoqenat je 3. Ko.rura je aepoaarnoha
ga cnyvajuo uaa6pan ayrouo6un 6y4e orurehen?
660. Ha ycrr.renoM lrcur,rry cry.qeHT vr3Bilat-wr jegHy o4 ?z qeAyJ6a, o4 rojux
cBaKa caApxru ABa [r{Tarra. Crygenr He sHa oAroBope Ha cBr,rx 2n nura*a,
neh cano Ha k, k < 2n. Hahu aeponarnohy 4oralaja ga he cryAeHr
[oJro]rfi4Tr,r ]rcnrrr) axo je 3a ro AoBoJbHo Aa oAroBopr4 Ha o6a uurama ca cnoje
IleAyrbe, firru Ha je4no nzrarre ca ceoje rleAylre ra Ha je4Ho nr4Tarbe (no us6opy
npoSecopa) ca AoryHCKe rle,qyrre.

661. Ha crorry cy rpr,r xyruje - y npnoj ce Harra3r4 a 6enux ra b qpnrax Hyrrrr,rqa,
y Apyroj c 6eyrrax udgpuvrx Kyrrrr.rqa, a y rpehoj cy caMo 6ene xyrlrqe. tr{a
je4ne o4 xyrrja c.uyvajno je n:a6pana je4ua Kyrrrrrqa u roKa3arro ce 4a je
ona 6e.na. Hahra aeponaurohe ga je oHa r43Byr{era v3 npBe, Apyrer oAHocHo
rpehe rytraje.
662. Marurana ce cactoju o.q ABa Aerra u paAr{ caMo aro paAr,r cBaKr4 oA T}rx
AerIoBa. Bepoeatnoha 4a rrpBr4 Aeo nehe otragaru y BpeMeHy t je pr, a 3a

l
j

I
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Apyru Aeo p2. Hanon BpeMeHa t ucnocrasvlrlo ce ,qa je uamzxa orKa3arla.
Hahz BepoBarnohy Aa je orra3ao caMo rpBll Aeo, a 4a je 4pyrn I4cnpaBaH.

]OOS. VIz xyrvje y xojoj cy 6urre 4 nrase r,r 3 qpaene rlorrl{qe r,rsry6.tena
-''.je 5e4ra Jronrr,rua. na 6u ce yrBpAzrro xoje je 6oje ra:ry6.rena rlonrl,Iqa I43

xyrzje ce o.qjegnoM BaAe .qBe JIo[TI,Iqe. floraaalo ce Aa cy o6e tr3ByqeHe

Jro[Tr,rqe rrrraBe. Hahu nepoeatnohy Aa je rasry6.rsena flrlaBa JIonrI,Iua.

] OOa. Yspoqu geSerra ayrolro6rancKe FyMe rtory 6ztz: eKcep) Tourlora ra

'-J ,prrr.uK ca BepoBarnohou, peAoM, *, * " ft. Bepoaatnoha 4e$exta ycrleA
excepa je 0.3, ycrreA ronrrore 0.2 u ycne4 upr,rtucxa 0.1. Aro je ge$ext
Hacrynrro, nahu aeponatnohy ga ra je [poy3poxoBaJla roflrlora.

665. Cnyx6enux M. o6razu Ha nocao ayro6ycoM, tparraaajeu ranra tponej6y-
coM ca eepoaaruohu*u t,i,#, p".qo*. Aro nytyje ayro6ycolu crrrx(e Ha

BpeMe ca BepoBarnohol"r |, rpauaajerta I u tpo.rrej6ycon $. Axo je M.
3aracHrro Ha rocao, oApeA!.IT?I nepoaatxohy Aa je nyroBao tpo.nej6ycou.

666. y jegroj oA ABe xyruje :aarra3fi ce 40 qpneHl/Ix u 10 nnasux Kyrrrlrqa,
a y 4pyroj 42 qpaeue u 8 nnasux, anw tuje ro3uaro xoja xytraja caAplr(?I

xoje xyrnnqe. Otuopena je je,qlra oA TI,IX xyruja v I,r3 IEe u3Byr{eHa je.qHa

Kyrrr?rua. Vlcnocraaurro ce Aa je ona rIpBeHe 6oje. Oape,qzru BepoBatnohy
4a je oteopeHa xyrraja ca 40 qpaeaux Kyrru[a.

6.4. BEPH}'JIUIJEBA ruEMA

Hexa ce y cBaKoM oA n He3aBuctv:x ercnepllMeuata 4oralaj A
peanr,rayje ca BepoBaruohoM p. Taaa je reponanroha Aa ce y rvtx n
excrrepr4MeHara A pearlrsyje tauno k nyra (,t : 0, 1, 2,. .. , n) je4naxa

P{S" = ,t} : (;)r,, - p)n-k

) eaZ. Koqxa je 6avena 6 uyra. Konuxa je neponatnoha 4oralaja:
-) a) Hehe fiacrvl nz jegua urecrl,Iua; 6) naruhe raqHo jeAna urectzqa;

r) naurhe 6ap je4na mecrilIra; r) naurhe cBvx Iuecr Irlecrulra.

J OOS. Beponarnoha Aa ce y je,quoj ropo,quqfl poAr'Io cran je 0,5. Aro ta
J rropo4*qa vlv,a Aeceropo .qeqe, oApeAurl{ BepoBarnohe .qoralaja:

a) raua raqno rrer cr,rHoBa; 6) 6poj crzHoBa je usr',refy 3 u 7.

) aas. Ha npzjerr,troM rrcnr,rry KaH.qrrAaril ogroaapajy na 20 nutarra. 3a cBaxo
J nrrarue nonyfeno je ner oAroBopa og xojtrx je cauo jegan tauan. Konrzna je

nepoeatnoha .qa yrreur,rx xojz Ha cBaKo Irurarre cnyvajno 6rapa o4rosop:
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a) rauno oAroBopil Ha cBa [!rrar6a;
6) ne o4ronopr4 Tar{Ho H}r Ha je4no uurarr,el
e) tauno oAroBopt4 Ha 6ap ner fir,rraria?

670. r(ourapxarrr ?r3BoAut cro6oAua 6aqarra Ha Korrr. Baqarra cy He3aBrrcHa
r.r BepoBarHoha uoror:xa y cBaKoM 6aqamy je 0,8. Ogpegzrz neponarnohe
4ora!aja:

a) 4ea rroroTr(a r,rs ABa 6aqarra; 6) aaa uororxa r43 Tpr,r 6aqama;
e) rpi,r [ororxa uB apu 6aqar+,a.

671. Y I4saHosoM oAerserby wv,a 32 vqeHrrxa. Ha csaxoM uacy npo{ecop
MareMarr4Ke na cnyvajaH Har{r4H 6wpa vr uctwtyje rpr{ yqeHr,rKa (na je4uorr,t
uacy je4au yqenrzK najnzure je4xou o4roaapa). O4pegzrra aepoearnohy ga
he I4saH sa 6 .{acosa oAroBaparl4 6ap je4nou.

672. Kytuja ca.qplrir4 yKynHo n 6etvx H qpHr4x Kyrrnrqa. OApe,qraru
Mr4HuMaJraH 6poj 6e,rrizx Kyl.Jrraqa Aa BepoBarHoha Aa HaKOH m r43BJraqersa
no je4ne KyrJrrzr{e (ca apaharrenr) usale 6ap je4na 6era xyrniarla 4o6r,rje
Bpe,qnocr uephy oa |.
673. Ctpenaq rala y rdur6 Aecer nyra ra y cBaKoM noxyurajy norala ca Be-
pona::uohon 2/3. Hahu eepoeaurohy najaepoeanrzjer 6poja roroAaxa.
674. Crpenaq rala euure ryra y Mery r{ norala je y cearorur rafaily.
He3aBlrcHo oA ocraJrux, ca BepoBaruohou 1/2. IIIra je aeponaruzje - Aa
he y net rafan,a hMarrrr rar{Ho Tprr rroror*a LrJrrt Aa he y 8 ralama uMar,l
TaqHo r{eT}IpLl nOrOr:ra?

6.5. TEOMETPI4JCKE BEPOBATHOEE

Hexa je rpocrop erreMeHTapHrax gorafaja cryn 0 rojra je rroAcxyn
npaBe (ogHocno paBHrr t4rru flpocropa) ca KorraqHoM Ayxrzuou (rj.
noBprrrrzHoM Ltrru 3aupeMrnou) u goralaj ,4 nogcxyn cnyna 0 xojz
LIMa AylKr{Hy (noeprurany, 3anpeMIzny). Taaa je P(A) : #&, rAe cy
m(A) u rn(0) gylruHe (noapurzue) o.qHocHo 3anpeMhue) crynoea A,
o4uocno Q.

675. Cnyuajno ce 6rapa je4na rar{Ka Ha re}K}rrrrnoj gyx<w AA1 rpoyrna ABC.
Ar<o je 7 texzurte Tor rpoyrrra, oApe.qr4Tr,t BepoBar*ohy 4a rzaa6paHa rarrKa
IIpzrraAa:

a) p;y:x;u AT; 6) pyxu TA1.

676. Y xaagpat je yuracan xpyr. O4pe4raru aepoaanrohy ga clyvajno
usa6pana raqxa yHyrap KBaApara npunaAa



6.6. C,rvvaine BeJrrrqrzHe

a) ynyrparurrocrrr Kpyra; 6) rpyxnoj rr:r,uulal.

I OZZ. .[ara cy ABa Konr{eHTpr{rrHa Kpyra rrorryrper{Hr4xa I u 2. C;ryvajno ce
-'6upajy rar{Ke y aehen Kpyfy. O4pe4wrra BepoBarHohy:

a) aa ce je4na c.ryuajno r,r:a6paaa raqKa uale y Kpylr(HoN{ rrpcreHy;
6) 4a ce oA ABe r,raa6parie rarrxe o6e uafy y Kpylr{HoM npcreHy;
e) aa ce o.q 10 zaa6paHzx rar{aKa rarrHo r{err,rpu Harra3e y Kpyi(HoM npcTeHy.

] oza. Y yuyrparurbocrr,r errr,rnce S*"ri = 1, (a > b > 0) c.ryuajno ce 6upa
-'' jegna raarxa. Hahr,r nepoaarnohy Aa oHa [pr.rrraAa yHyrpammocrr4:

a) xpyra 12 +y2 =62; 6) xaa4para lzl + lAl: b.

679. Bpojeou a w b ctyvajHo ce 6upajy !r3 r,rHrepBana [0, 1] . Koanxa je
eepoaatxoha ga je4naut*ra 12 + ar + b2 = 0 zlra:

/1

1 a) pealxe Kopeue; 6) peanne ra jegnaxe Kopeue;

a) xopeHe, xojra uucy pea.rruu?

680. Y xpyry [oJrvrper{Hr4xa r 6upa ce Ha cJryr{ajan uavzn jegna taur<a.
OApe.qzr:z eepoeatiroh), Aa je rarrxa 6nrzxa xpyxnoj rurtujw Eero qeHTpy
Kpyfa.

]OSf . Ha cnyuajaH Haqun 6npa ce rar{Ka (r,y) y KBa.qpary [0, f] x [0, 1] . Ko.rruxa"f.
- Je BepoBaTHOna .qa 3a KOOpAT{HaTe Te Tar{Ke Ba.E(r4:

109

a)y112;
a)y<sinruy(.cosr;

6) r+a17un.a>3;
n)1<yltgr?

I 682. Ha c.nyvajaH Har{r4H 6upa ce rarrxa y rrorrrr.r xoja nacraje poraqr.rjora

-J xpyra fiz + y2 = 16 oxo ,D-oce. O4pegrarn nepoeatnohy Aa raqKa npr4na,qa
Szrypra xoja nactaje poraqujoM oxo u-oce floBprrr?r orpaHr4r{ene runujar',ra a)
g :sin t,A :0,0 < r ( T; q *+ * : t.

6.6. CJIYqAJHE BEJIMqPIHE

Pacnode,na eepoeamnoh,e c.nyxajne aenu\u,He X gara je ra6e.rrou:

x.(*, x2 '").''\r, pz p,)'

Mame,u,amu4tvo o\,etuearue cnyuajne BeJruqr,rne X je 6poj

E(X) : ptrr * pzrz * ... * pnrn.

,Uucnepeuja c.rryuajne Berrlrr{nHe X je 6poj E(X - E(X))z, rj.

D(x) = (q - E(x))'p, + (r, - E(x))'p, + '.'+ (r* - E(x))2p..
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Cmandapdu,o odcmyname crryr{ajHe BeJrr,rqr,rHe X je 6poj

o(x) = JD@.

Koefiuqujenm Koperlautuje crryr{ajH}.rx BeJruquHa X u Y Ae$r,rurca-
Hr{x Ha ucToM rpocTopy t4cxo.qa je 6poj

o(x. Y\ _ E(xY) - E(x) E(Y) 
.r\--' - ' JD(x)JD6

J OaS. Y je.quoj rr,rrr.rua:uju yr{eHr4xa rpBe roArrHe nMa 30Yo, gpyre 25%o,
-l rpehe 257a u r{erBpre 207o. Axo je cnyvajna npoMeurbr,rBa X roguna yqerta

c"rryvajuo oga6panor yqeHr4xa, oApeAfiTr{ 3aKoH r,r Synxqzjy pacno4e.ne sa X.

+ 684. Y je4nor',r ercrepr,rMeHTy perr.rcrpyje ce nojaa,mr,raarse urrn nenojan*u-
-' aar+e 4orafaja A; aeponaruoha nojanrbraBarra 4orafaja A je p. flocuarpa ce

c"ryuajna npoMeHrr,r,rBa X, xoja je jegHaxa jegzHr.lqra, aKo ce A pearruzyje u
Hyrrr4 aKo ce He pearrtrsyje (X je 6poj peanzeaqraje,4 y jegnoM ercrreplrMenry).
a) O4pe4urr,r 3aKoH pacroAeJre re cnyuajne npoMeurlr4Be rr Haqprarr,r rbeHy
Synxqrjy pacnoAerre.
6) O4pe4rarr,r MareMaTvarxo oqerr.rBarle Ir 4zcnep:rajy cryuajue [poMeHrrnBe
X.

]OSf . .I[ea crpenqa, He3aBracuo jegau oA Apyror, rafajy y qurb. Bepoaanroha
--'nororxa npBor je 0,6, a Apyror 0,7. flocrr,rarpajy ce ctyvajne [poMeHJbrrBe:

X1 - 6poj noroAaKa npBor, X2 - 6poj roro,qaKa Apyror !r rbrrxoBa pa3rruKa
X = Xr - X2. Hahtt 3aKoH pac[oAeJre cnyvajne npouen.rrnae X.

] OaO. Barla ce nos.{uh AoK ce ABa rryra y3acro[Ho ne nojaez fiLtcMo, uru AoK_Ttr ce ue ra3Bprrru ner 6aqasa. OApeAr,rua 3aKoH ra Qyuxqprjy pacfioAeJre cnyvajne
[poMeurblrBe X, xoja [pe.qcraBJba 6poj zsae4ennx 6aqarra.

I osz. JeAan cTperrarr ABa [yra, He3aBilcHo, ra[a y Mery 14 y cBaKoM-' xr,r[y norafa je ca nepoaarnohorr,r p. Hahz 3aKoH pacnoAeJre sa cnyuajny
rpoMeHrrraBy X, xoja je jegnaxa pa3rruqu 6poja uoroAaxa ra 6poja nporrraruaja
y Ta ABa xr4qa.

-1
+ 688. .[[ara je pacnoAeJra cnyvajne rpoMeHrEr,rBe X, X :

-)
O Ape,qrarr,r pacno,qerre cnyvaj nrzx npoMeH JruButx :

a) Y: X +1; 6) Z=X2.

1 689. I4sp av y loaT:,r, M areM arr4r{Ko or{exrrB arse cnyvaj nzx Be JrL.l qr,rHa :

a)Xi:

6) Xz:

(-t o 1\
( rl, r12 tl6 )

lo t 2 z 4 5\
(0,, 0,2 0,1 0,3 0,2 o,r)'
(t 2 s 4\
\0,2 0,4 0,3 0,t)'
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-] 690. Cnyvajna rpoMeurrrrBa X o3uar{aBa 36r4p 4o6rajenr,rx roeHa upn 6aqaey
-'Ar" KorIKe. Ogpe4rarrE pacno,qeJry 14 MareMarlrr{Ko oarerraBarbe re cryvajne

IIpoMeHJ]ilBe.
4
-i 691. Hexa cnyuajHa rpoMeHrruBa X o3HarraBa 6poj ao6rajeHrzx rroeHa rpl.l
-' 6aqarry KorIKe. O.qpeautz E\X).

692. Kordra 3a r,rrpy 6arla ce ABa Eyra. Hexa je X naaxcrarrayv, aY Mr4Hr4MyM

og 4o6zjeurrx noeHa.

! a) OaneArarrlr pacno.qerre BepoBaruoha crryqajHl4x Berrr4arrrHa X v Y .

{ 6) Haqprarr4 rblrxoBe Synrquje pacrroAerre.

e) I4epauynarr,r MareMarr{rrKo or{eKnBarle BeJr?tqr,rHa X v Y .

693. I4aso.qe ce rpr4 He3aBr.rcHa excnepn*erra. y cBaKoM o.q Br,rx aorafaj ,4
ce peanraayje ca BepoBarHohoM 0,4 u nocttarpa ce cnyvajna upotren.nr,rna X
- 6poj nojae.rvaarra 4oraf aja A y ra rpil excreplrMeuTa. Ogpegramr:

t\

a) a) saxon u {yuxqzjy pacrroAerre;

6) rr,rareuar?rr.{Ko orreKr,tBarbe n 4zcnepsujy cnyuajHe npouennraae x.
1694. Crpe.rraq uorala rlr{rr ca BepoBarnohoM p (0 < p < 1) y cBaKoM--J 

nesaszcHolt raf amy. Izlua verupr,r MeTHa v rala y qur6 cBe .qorc ra He rroroAr4
ttrrfi Aor" He yrporriu cBe MerKe. Hahz oqeKrlBaHr,r 6poj ralama.
695. IzlapavyHaru MareMarlrr{Ko or{exzBa}be il Arrcreparajy c.negehlrx cnyuaj-
Hrrx npoMeHJbt{Btlx:

1 lo 1 2\.Ju)or,(0,r 0,3 o,n),
/ tsso tgTS 2ooo\o)x2:[o,zs o,2b o,s),

696. I4ctoepeMeHo ce 6aqajy rpr4 Kor{Ke. Ogpe4ratz MareMarvqKo or{err4Barse
r,r gucnepezjy 4o6rajenor a6upa.

697. l4z xyrrzje y xojoj ce HaJra3e Aee 6ere vr rpvr rlpue KordKrrqe, o4jegHor,r
cy uenalene ABe Korlxr.rqe. Hahn MareMarr,rqKo or{exr,rBarbe, 4lrcnepsrajy
14 craHAapAHo o.qcryname 6poja 6e.rrux KoqKrrqa xoje ce roM rpnrrr4xoM
nojaa.myjy.

I ooa. C.ryvajna Berruqr,Ha X utrapacnoAerry: 
" (r,l ol, ols ,:-)

Hahr.r MareMarr{qxo oareKuBarae r,r Ar,rcnepsujy cryuajne

] ooo. nar je 3aKoH pacrroAerre cnyuajne npouenmune X
I-, 12. Axo je E(X) = 1,4 u D(X) = 0,24, oqpepuail nt u n2.

)rcO. V xyrvjvt cy 3 6ene;2 qpne u 2 gerene Kyrrrr4rre. Ha cryvajaH Harrr4H

--J ce vs xytnje v3BJrar{e ABe Kyurtrqe. Hexa je X 6poj ra3Byr{eHrax 6etvx, a Y -
IIpHr4x Hyrrrfirla. Hahra pacilo.qerre za (X,Y) 

^ 
pxv axo je r43Brrar{er6e:

a) ca npaharbeM; 6) 6es npaharca.

) 7OL. Tpu xyrnuqe ce Ha cryvajan Haqt\H paarraerutajy y nrraBy, 6ery ur qpny

-J 
xytujy. Axo je X 6poj Hyrrruqa y nraaoj xyrujn, a Y 6poj rpa3Hr4x ryrnja,
uaF,.u pyy.

BeJIHqzHe Y :2x .

' (;; {,'u),',.
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7o2. MamvtHa ce cacro jv oa2ao AerroBa Koju paAe He3Br,rcHo je4an o4 Apyror.
Bepoaarnoha Aa y r,3BecHoM BpeMeHCr{oM nep}ro,qy I orxa^rxe ;ega, aeo je ,a
cBaKr4 0A AerroBa 0,03. Mauruna craje aKo ce noKBapu Br4rrre o.q 10 4enoea.
Ito;r,,xa je aepoaa:rnoha 4a MarufiHa He cra*e 3a BpeMe t? ogpegwrr,r rar{Hy
BpeAHocr, a 3aTrrM npn6,rruxny uo flyaconoao.j reopelrz.
7o3. Yera ce cacrojrz o.q 100 aojnr,rra, o4 xojrax cBa*lr) He3aBuc,o oA
ocraJrr{x, r,r:octaje ca BepoBarnohor,r 0,05. gera ce cMaTpa KoM[JreTHoM aKoje npzcytno 6ap 90 eojnzr<a. Hahrz eepouarnohy Aa qeTa 6y4e xoun.rre:rna:

a) ogpeglrtLr raqHy BpeAHocr,

6) ra:pavynanu npn6nw:E(Ho BpeAHocr: uo flyaconoaoj reopeMr,r.

6. 7. O CH O B HI4 IIOJ MOB 14 MATEMATI4qI{E CTATPIC TI4KE

Ilony,nau,uja je npocrop ucxo.qa HeKor oflura y MaTeMaruuxoj
cTaTr{cTtrrdu.

C.nyuajna eellu\uva (o6eneucje) je nyuepzuxa KapaKTepncruxa X
erreMeHara nouynaqraje, aro ce cBr,rMa [phApyx(e je4uaxe BepoBarHo_
he.

Yeoparc o6u*ta n je n-ropxa (r1, z2, ,... ,frn) pearrr43oBaur,rx
BpeAHocTrz o6e,rrexc.i a X.

Ysopaxrca cpeduxa o6enexja X jez: f,(u*rz,*...yr.).
- Ysopaurca ducnepeuja o6enexja X je 52 : *[(r, -t), +...* (r. _

_\ ,1r )').
Yeopauxo cmandapdno odcmyname o6eneixja X je 6poj S.
Yaopaurca jednauuna .nuveapNe peepecujey ua x cnyuajnzx ae.rru-

quna X uY .je.je4navzna

r4e je K*y:

K,,,A_A:_;\n_r),
,J;

- t)\Yi - y).*D?:,@u

704. Paglr n.rranupar.a rrpor,3Bo,qrbe Qa6pura o6yhe je ua c.rryvajan uavzn
o4a6pa.rra rpyry op,20 *yavrri KoA r6r4x perracrpoBarra 6poj qzne.rra: 2g,40,
44, 42,43, 39, 41, 41, 44, 45, 42, 43, 42, 42, 40, 44, 43, 42, 40, 43.
a) flpe4craBurr4 y3opar ra6eaapuo.
6) Haqprarr4 norrraroH yqecTaJrocru u .*yMyilarvrB'y KplrBy sa Aarr, y3opa*.
705. y sa6praqu caroBa BprrreHa cy Meperba o,qcryfla*a fiper{Hv*a ocoBLr'e
oA craHAapAue BeJrzr{une na 300 qacoBHr{Ka (y uuxpoHarr,ra):

:

).J
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oACTyIIat6a 0-5 5-10 10-15 15-20 20-25
6p.ocoar,ru 35 120

Haqprarz xrrcrorpaM ) rorrL.rroH yqecrarocru, eMrtupujcxy Synrrluj y pacuo-
AeJre H KyMyJraTrrBHy Kpr,rBy 3a Aaar4 y3opaH.

706. Ilonynaqrajy ur,rne cra6ra je4ne uyrr,re, rrrax 12580. Pa4n o,qplr{aBaiba !r
xopr,trhe*,a rryMe, cra6ra ce xnacra$raxyjy uo crapocrtr:

crapocr 0 - 5roa. 5 - 10ro.q. 10 - 15ro,q.1 15 - 20roa. 20 - 25ron.
6p.cr:a6a.r t220 910 5340 3750 1360

Haqpratu xt4crorpaM, fioruroH yr{ecraJrocrI,r, euurpzjcxy $ynxqr,rjy pacno-
Aerre ,.r KyMyrraTLlBHy Hpr,rBy 3a AaTlr y3opaK.

7O7. y je4nolr oAerrerly vua 30 yr{eHt4Ka. Ycnex r,I3 MaTeMarzxe na rpajy
rrrKoJrcxe roAr,rHe [prrKa3an je cregeholr ra6e;rolt:

oqena k 1 2 3 4 5

6p. yueu. /6 4 7 9 6 4

_,
I4spavyriaruz, S' u S, a
708. Y c"rregehoj ra6err4
eKlrfle:

180- 1 90 .)

190-200 J

200-21"0 2

270-220 4

Izlspauynarr4 y3opar{Ky cpe,quHy, Aucneperajy ,r craHAapAHo oAcTyuarre (aa
cBe BpeAHocrra cBaxorurHTepBaJra y3rzMa ce cpe.qIzIIITe Tor lrHTepeara).

709, Pa.qu or{em}rBarba rpoceqHe Bucu:g,e cBrrx yr{eH}'Iqa je4ne runtraazje
r43MepeHa je eracnna rpynu o4 20 yuenfir\a u 4o6rajenu cy c.rregehu noAarllr:

Burcvrlea I 753cm I t54cml l57cml 169cml\70cm l171cml l73cm
6p. yven. | 2

Hahu rpocerrHy r.vrcury yr{eHfiIla, gu.cnepzujy u

710. I4srr,repene cy Ayli{uHe y UeHTI4MeTp}IMa
6oruruqu, y oApebeHoM neprlo,qy:

AylKr4Ha - 43143 - 46146 - 49-52 52-55 -38
6p. 6e6a

7065

3aTUM HarIpTaTr4

laTu cy Ilo.qarlr4

noJrr4roH pac[oAeJre.

o Bt4crrHaMa 12 noruapraua jeAHe,]

cTaHAapAHO OACTy[aEe.

100 6e6a poleuux y je.qnoj

304320

I4spavyna:rn y3opar{Ky cpe4rz,:r,y,

cBe BpeAHocTr4 cBaKot ZHTepBaJra

gzcnepsr,rjy !.r craHAap,qHo o4ctyuar+,e (ea
y3r4Ma ce cpeAilrrrre nnr:epaana).
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2 7L1. y je.qHo^a oAer'erby r,rMa 30 yqeHr4Ka. Y cne,qehoj ra6errr npzxaaan je
^i ycrex r43 Ma:ceMarr,rKe (x) u Susuxe (Y) Ha xpajy rrrroJrcKe ro,{}rue. Hauracaru

je4naurauy rrzueapne perpeczje Y tta X.

oueHa 5 4 3 2 1

frk 5 I 8 6 4

Ax 8 6 I 4 3



PEIIIEIbA 3A,4ATAKA
Inana I - iDynxqraje

2. a) k:0; 6) k:2;s) n:-2; r) n:1.
6. a) Yrao rr3 rr{repBarra l;,;lvnju je 

"rnr"f,jeanax 
je [, na je r..sin]: [.

6) Ynao u3 r.rHrepBarra i0.rl "ri; je xo,.ruyc (-;; ,"^rr. j. f , o"nr" *..*(-;) = ?
n) Ynao r,r3 ,rHrepBaJla ( ; ;) uujra je raHreHc 1 jeauax je 

|,_na 
je arctg 1 : 1.

n) Yrao r43 r,rHrepBarra (0, zr) .rNju je xo, aurenc (-r/5) jearrax.i. f , ,, je arcctg (-/3) = T
fi7r7l117l-711f

7. a) -;; 6) u;n) -f ; r) g; a) 5; D) ,t el n.
8. a) arcsin(cos(a+f)) : arcsin(-sin4): -arcsin(sin(zr-4)) : -(n-D:4-r', jep je
t3tr1T7t-
= < 4< l. na na>xra -{ S " -a1It Q 2tr_ 6; n) zr-3.2- - 2 2- -2

i
je cos(2arctg 2) = -i

sino sino ? Z 2 .- 7r.
6) tg a= 

= 
= -+ = ---= --7, r,(e je a=arcsinf . to,|l, rf fcoso ,,,/l_sin2" ,lr_t \/b

10. a) r@=3; r, ,(;) :#,il f@):a2*i*#,^a#-r;,) t@2-r) :
(o' -r)'. @+ .+, ta a t 0, aI *7;r,,(:) = \ *o' +L;i' n a t0' at _tt

_ 1 ^G-rb) f(Ja) = a+ - + : 

-. 
sa a > 0.a la*l'

11. a) /(0)= -3' u, , (;) = -|; ") /(, +z)= #;r) /.(z) *':':;:
12. a) .F3(r)-1 : (13+2)3-1 : re+6r6+L2rs+7;6) F(2a):8y3+2; o) l'(o+3b) : (a+3b)3+2;
r) F(r+ 10): (z + 10)3 + 2= 13 + 30n2 +300r+ 1002; .q) F(a) + 3r'(b) = o3 +3b3 + 8.

" ,(i) : fi, rr-'r :,, ,(*) : -i, ,(+) = -T rur) = -,r2 - 4, t(14): -t16

15. a) 3a z < 0 auauo je4nauuuy 12 - 4x +5 = 2* - r - 5, unja cy peIrrelga cr : -5 14 12 : 2.

36or yc.noaa c < 0 peuerce je cauo frr : -5. 3a o > 0 ao6ujar'ao jeluavuxy 7x I 3 : x * 8'

:Hr; 
perue*e 13 = 3. .Ilaxre, je.qnavuaa f (r): g(r) I'IMa ABa pemerba - ro cv 6pojeau

6) Je4xavuaa HeMa peIrrema.

16. Hu y je4norrr cnyvajy {yxxqtrje nrcy je4naxe: a) /(r) = lol, ua je /(c) = g(r) aa x ) 0 u

f(x)*s@) eas < 0. 6) 3ac > 0je /(r) = C@), AoK3ar ( 0QyHxqzjag(c) nraje4edzxucaua,
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aSynxquja f(r) - jecre. r) 3arl 0je /(z):S@),zar:0 f(r)uwje ae$runcauo, ag(r)
jecre. r) 3a r )0 je l(r) : S@),ea r ( 0 /(r) nuje, a 9(r) jecre,leQrzuucano.

18. e(z) =3f(r).
20. a) (*m,+oo); 6) (-oo,+m); s) a > 0, rj. :a a € (0,+oo) - Ay)t(rrlra crpaHrrqe rpoyrrra

l:r".H.##Ji:,r,"J#ffra 
r) r > 0, r.i. :a r e (0,+oo) - rr'x"ilHa rlollyrper{Hnxa xpyra je

21. a) 3a r-5:0, rj. r:5 ao6njar,ro nyrry y r4Meulroqy, na je Synxquja 4e$ranucana:a
o € (-oo,5) u (5, +m);
6) (-m, -2)U (*2, +oo); n) (-m, +m); r) Peme*a je4uavuue x2 - 4 -:,Q*l xr : -2, rz :2,
ua je Suuxquja ae$rurcaxa aa (-oo, -2)U (-2,2)u (2,+oo); .r) (-'&,2) -E}jgp,-i ;'

b) (-oo,1)u(1,3) u(3,+oo); e) (--,-i)u(-1,+oo); x)T--oo=IU-F-2,2)u(2,+oo);
3) (-oo, -1)u (-1,1) u (1, +m).
22. a) Peuerl,aje4navune x2*5x+4=0 c! 11:1,12:4,nace 3are BpeAuocrux aoluja
Hyrra y rzMeur.roqy. O6.nact se$ruracauocru je (-oo, 1) U (1,4) U (4, +m);
6) (--, 1) u (1,5) u (5, +m); s) (-m, -1) u (-1,4) u (4, +oo); r) (-oo, 1) u (1,2) u (2, +oo).

23. a) KaxojeuanoxluaqftopeHanapau6pojrojegaraSynxuuja4eSuuucairazar-2)0,
\. ear)2;
6)-r> -3' ,l t 1t; r) z € 1-1,11; a) r ) 0; b) z e (-oo,+m); e) [-3,3]; x) [0,2]:

caMo oA 4eSunucanocrr4 rro,qr{opege BeJrr,rqfiEe Berrr4r{}rHe g@) : 12 - 5r * 6. Ilo.rruuou ,p(z)
je 4eSranr.rcan 3a r € (-oo,*oo), na je 4ara Syarqzja geSzHracaxa sa r € (-oo,too).
6) ee(-oo,+co); n) r€(-oo,+oo); r) r€(-co,0) U(0,5) u(5,+oo).

26. a) Oyuxuujag= 
r=.ae0lrHracaxa 

jesaze (3,+co.1. ag(x1 =r/r+lzar€ [-I.+oo].
rra crreAr.r 4a je ,qara Qyuxuuja ,f (c) .qe$HHraca:aa 3a r e (3, +oo).
6) l0,al; n) [2,4]; r) [3,5];a) r e (-oo,+oo); b) z e (-m,*m).

27.a)x€(-oo,+m); 6) ,€(-oo,+oo); r) ,€(2,+oo);r) [0,3];a) (-m,+l; ft l-1,+-),l'2 /
28. a) x > 0; 6) r > 0; n) t > -5; r) Oyuxuzja je 4e$unncaua axo o6a ca6upxa iarajy

x e (-oo,2)u (2,
:-2) O ux12 > 0, oaHocno 3ar e(2,+oo);.q) x2 -4> 0, rj.-aa
; b) r € (-*,0) U (4,+oo); e) z e (-oo, -ilu(2,+co); x) r > 2;

29. a) r e (-2,2);6) r € (-
alre(- r € [-1, ]); e) r € (1,2).

30. a) cosecr: *, alrk,ke z;6).u.r: *L, ,*;*rk,keZ;s) x>0; r) Mopa
6urul-cosrf 0, rj. z l2kn, rae je,h eZ; a) x>0urf ntr,n €N; b) rl0u

2t * 

-, 

k e Z; e) Mopa 6utu r l0 u Llr2 I ktr, ta je o6racr 4eSuuucairocrlt cxyr
\t t zK)7t

cBlrx pearrut4x 6pojena, oct4M z = 0 u x * tllr/;E, k e Z; >x) r I kn ", + ; i ktr, k e Z;

,) ,> 1 ,n^ ---l .r a j=,,t:+1,+2,+3,...:^\ -!*2trk <r.!+2rk. k ez:' -r r(2k+l)---2rk. 2 -'--2
lrlj) Mopa 6mul- " -l< 1 rj. z ) Sutu r S-l;x) -m<r< +oo; n) rk-I <r SI +Xn.ll-rl- 4- - 4

k e z.

z\-^) 1! > 0, rj. 3a, € (-oo,-3lu(3,+oc); 6) [-1,0)u[1,+oo); ,) €;-5]u(1,-ai,=_-.--
25.-Tf-Kaxo je n:roxra,naq Kopeaa HerrapaH 6poj ro 4e$unracauocr 4are $yuxquje 3aBucu
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31. a) r € [-1,-1]; 6) oyunuuja je aeQuaracana axo r'I caMo axo 
" 

t#if > 0, tj. *1 <
%

r 1 I unu2 < c <*+ooi n) r > 4; r) r I l2ta) z > 0; b) Mopa 6uT n 0 ( arcsin(logr r) S :,
oAEocHo 0 ( logrr ( 1, rj. 1( z ( 2; e) Oyuxqlrja nuje ge$lluracal{a HI4 sa je,qHo r; x) Mopa

6urr.r sinr - cosr > 0 ri. f"in* -$ror,> 0. oauocuo ri"(r - i), o oaaxae je

L +2ktr., < 5o +2ftk. k €2.44
32. a) -I to =X, 

u, u: |sin2u, a xaxo je lsin2rl ( 1. ro.i" -l = 
u Sf,: a) vz

u+1, : 
H, ce Br{.u.}r aa je g l2 t aa ce 3a cBe y l2 v'oxe uahw r, ftoMe ro g oAroBapa.

llaxre -oo < g < 2 unyy 2 < g < +oo; r) PeruanarseM AaTe jegaauuxe flo r Harla3uMo

u+ "E -sr: v:-J;-----, o.rlaKrle ceBVAI aa Mopa 6vruE2 -4) 0' "rj. a S -2ttnuy> 2. 3a

cBaxo oBaxBo g Mo,fie ce oApeArrrt4 , TaI(o Aa My ro I oAroBapa. .Ilaxne. -co < 3i I -2 utn
2 < y <+oo; a) 0 < g < 2; f) L4z r :'.0,*? ao6ujauo,qa je o6nact Bpealrocrlt -oo < E < 1

A-Io-+A . s++rt
unu 7 1y < +oor el ff < o < "-;:; x) @yuxurja -r2 +r +2 ilMa MaKCuMyM

.jeauax 9/4, rra Aara $ynnUlrja r.rMa MaxcIIMyu 312, rj. g < 312. C 4pyre crpage r'aopa 6rztlr

y ) 0, aaxle, o6racr Bpeauocrlr $ynxuraje je 0 < g < |; ,l I'I: sinr + cosr: rt*r(, -;)
Harra3'rMo -A < A S rt; n) Oynxuuja l - 2cosr ur'ra najaehy BpeAHocr 3 sa cosz : -1,

na je o6naer BpeaHocrr4 gyuxuuje -m < u S le3. j) ,: ('_ :"") 
'+ /LI9f2'\' :

\z/\2)
2+2cos221 3+cos4r 2a^^ t / -^-A-. , ,,.1! ,1 -, ,,. [1 ,l--- 

4 - 
36or-1(cos4r<l,ae Lr,rl.-, ,. La,rl

33. /(r) - s@) :2.
34, Ha r.rHrepBarry [-2,6] je O 1 x2 <-36 u -8 3 x < 216'

35. Oyuxquje y rpHMepI4Ma r) " a) orpar{}rqeEe cy, a y flp}lMepl'IMa a),6) u n) cy
Heorpanrrr{ere $yxr<uuje Ha fiHTepBarry (-1, 1).

1n2
35. a) 0< I+r, (1; 6) ueorpaHnr{eHaQynxuuja: ")O<T?, (I; r) xaxoje12+6r+10:

(r+ 3)2 + 1 > 1, ro je 0 < ;r+tu+ 10i- 
S 3; a) -rt 3 s\nr*cosz ( /2; f) ueorparir4qeHa

Synxqaja.
37. a) y(-r) : (-x)4 : aa : y(x).

38. 6) E(-z) : (*r)l -rl= -rlxl: -s(x);r) s(-r):,-il*:lg(1-o)-le(1+z):
-[tg1t *r) - lg(l - r)] = -lc= = -s(z).

Be. a) s(-e) : ilT;-TP + t/C, + lP : t/@Try + i/6=Ty : a@), na je SyExIIuja- / -\a'+a' '' a-+a'naprra;6)aGx):T:a@)-Qyuxuujajenapua;a)@yrrxuiljaje
Henapna; r) Oyxxuraja je uenapua; a) Oysxuuja je uapua; f) Iloruro je sin(-c) + cos(1) :
-sinr* cosr f *9, Synxquja xuje na uapua HI,I Eenapua; e) y(-z) : logz(-r +lt+7):
, ,.tlT7-x)t'hT7+x) , I+r2-x2 Ipg#:loez# = log, -j- = -logz(z+ {l+r'?-):

\/l+*+t "" \/l+r2+r "'\/1+t2+r
-y(r), na je Qyuxuzja Eenapna; x) 3a ony Synxuujy naxu g(-z) :3r(r) sa r f l, ue\yruur,
oua uzje napuajep je g(-1) : f, a y(1) nzje ae$ranucal{o, na o6nacr 4e$znucaxocru $ynxqzje
uuje crauerpraqua y oaHocy Ha HoopAnIrarHI4 noqerax.
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40. Hexa je /(z) n rapHa x Henapua $ynxuuja. Taaa *eua o6nacr 4eSzur,rcaxocur Mopa
6uru cxyn cr,rMerprar{aH y oAnocy Ha KoopautarHr4 [o<{erax ],r Mopa 4a 6yge f (r): f (-x) u
f(r) : -!(-x), ,j' /(r) : -f(r), aaxne y cBaftoj raqftr y xojoj je seQanucana Synxquja
/(z) uopa 6urz je4lraxa uy.rru. Ha nprrMep jeAna raxna Synxunja je upuxaaaua Ha cnraqr{.

Cn. ya:a4. 40

41. a) Kaxo je sinhru:sin(2tr+2n): sin[2zr(r* 1)], ro je ocnonnra reprroA one Synxqraje
je.qnax 1. 6) Oauavrar'ao ocrroBxlr neprro,( Synxuuje ca 7. Taaa je

Kaxo uapaa y cpean oj 3arpaarz nuje je4uax HyJur 3a cBe c, To r'.ropa 6rarr.r .i, T : 0, oAaxre
aT 2tr

2 =" OIHocHo'r:;.
,d

.a) flepr,roa ie 1."a
sine coso I 2r) I43 tg r + ctg r : ::^; + _ = :::::::-: = : r4 qr.ru,eHil[e Aa je nepzoA $ynxuizjecos r sln r sln 0 cos i, srnzr

g = sin2r jelxax zr cr,eltu Aaje u ueprao4 $yHxquje U : tg r * ctg r je4nax zr.

a) flepraoa je je4uax zr, jep je , :'* ?t'* .

f ) flpernoc, aBr,rMo aa je 7 nepuo.q Qynxrlzje. Taaa ea cBe o Bax(il sina(r + T) : sina z, rj.

[sin2(r + ?) ] sin2 rl[sin2(u * ?) - sin2 c] : 0.

Kaxo u:pa: y npnoj 3arpaAil nrje r.r.qenrr.mu je4nax ayln, rraopa 6uru

sin2(z+7)-sin2r=0, rj.
1-cos(2x+27) _ 1-cos2r

2 2 -=u' rJ'

cos2x - cos(2o * 2f) : g, oAr{ocxo

2sin(2r * 7) sin 7 : 0, t4

nomrosin(2r*7) rzje je4naroHyna3acBec,Touopa6nrnsin?:0,o.qax.rre jeT=r.
e) sinaz + cos4 r : i-'U.o.a(, + f). n.nro o :" T : i.

A cos o(o + ?) + B sin o(r +T) : Acosax 1 B sin or,
,4fcoso(c + ?) - cosar] + Bfsino(r +?) - sinac] : 0,

-2Asin(ar - +).iof; + z.acos(o, * f)'', { : o,

", f; lr.o,(o, .+) 'Asin(o,. f)] = r,
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lT + cos2rx) lcosrl : lrr;-. flepro4 jeT=r. z)T=2r. w)T:1. i):f :127(.

42. EuF,e
,-i-l(r)

r(x+2c)=i#3:#:r@),
'- r + /(r)

na je /(c) repproAr,rqEa Syuxuuja ca repkroAoM T :2C.

43. Bprhe f (r +2a)= - j' u f (x + 4a) = f (r),na je /(z) neprroanqHa Qynxur.rja ca repilo.rroM
/(fl

T :4a.
44. a) O6aacr 4eSznacauoctu gynxurje./(z) = sinl;".*r, A: R\{0}. Heraje 7 > 0

rpou3BoJrarr 6poj. Taaa je -T e A,r'a6u y cnyvajy replroar4rrHocrr{ ca nepfioAoM 7 ruopano
Aa Balru4 z 0: (-7) +T e A, mro ur.rje rar{Ho, Aaftrre, $yuxqzja uraje ueprzo4rvna.
6) flpernocraBr4Mo Aa je Syaxunja ueplroar.rqxa ca nepvoAoM 7. Jlaxo je ua4erra aa 3a cBanr4

6poj 7f 0 nocrojr,r (6e: jeaxe) BpeAlrocr r € Rraxna m je f (x+T): /(c). Moxeuo y:erz,
Ha nprrMep o : 0. Taaa je /(r) : /(0) : 0, f(x +T) : lQ) :72 > 0,ua je /(c +T) I f@) u
Synxuuja urje nepr,rognvra.

45. a) o = \', :7,).\'-t).. 3a r < -7, -4( r < 1, r ) 3 Qyuxuuja je uosurzrna, a 3a(z+4)(r-i)
-7 <r< -4, 1 <z<3 $ynxuujaje ueratNnna. Hyre Syuruuje c! 11:-7 ux2=3.
6) y>0 :a r > 0, 3r <0 :a x <0, A:0 :ae =0.
B) y < 0 :a -1 ( r < 0V r ) l, g > 0 sa c < -1V0 < o < 1, U: 0 ea r : 0.

r) y > 0 aa c < 1 Vr > 3, g < 0 sa 1 < r < 3, g/ : 0 za n = I unu r = 3.

a) Oyxxuraja je no:uruaxa y cBr,rM rar{KaMa y xojur'aa je 4e{nnucaua.
l'l

b) y>0 sa 1 < r <e, A <0 aa 0< x < 1v x > e, y =0 za t= e.

e) g>0 sa r > -1, x12, A(0 sac < -1, y:0 aa r : -luttu t:2.
x) y>0 zarl0,A=0tar:0.
:) y> 0 :a lrl > 1, g<0 aa lrl < t, ! :0ea r:0.
,t) a>oaac<-3,unu0(r. tS, g 10zi 5+/13

- 2 ">---2j) y> 0 ea r ) 1, g <0 :a r <0, a:0 sa 0 3r <1.
K) U > 0 za x <2 ililLl x >3; U< 0 3a n e (2,3); y:O ta c :2 uttu r :3.

46. IlocuarpajMo pae.iruxy .f(rr) - l@z) : #, - ffi =
2(xz - rr)bpr - 1) -.ffi.BuAuce,AaaKojec1(t2'3HaRpa3JI}IKel@t)_f(r2)cenoftnaIIaca
3HaftoM r43pa3a x1r2 - l. Axo je 0 < s1 < 12 I l, ta,qa je r1r2 I l, fi1x2 - 1 ( 0 u sa:ro je
f(rt) - f(rr) < 0, rj. /(21) < l@r), na gysxqnja crporo pacre. Axo je, nar, I 1 x1 I 12,
onsa je rfi,2 ) l, na je /(c1) > f(xz) n Qyuxqzja je ra4a crporo ona4ajyha.

47, Hyne Qyuxuuje c! rr - 0, rz,s :1/3. iDyuxur.rja je nosutrBua 3a -\/5 < r I 0 u
t/5<, < +oo, a Herarr.{Brra 3a -oo <, <-lin0<x < /5. lpa$ur {ynxqzje cxr.rqupax je
Ea cnr4ur,r.

. sinr cosz ) r - 7t48. a) y: ."* + -= : 
fir; Y uurepna.ny 0 < z S i apryr',renr 2z pacte oa 0 ao 7,

,{Merrruaq sin2r pacre oa Ojo 1, a gr crporo olaAa oa +oo ao 2. Aua.nornrau pacylzsarreu
rrarra3LiMo Aa y r,rrrepBa"V iS, < i A crpono pacre oa 2 ao *oo.
6) Hexa je -1( zr l sz <-0. Taaa je a{rz)-a@r): @2r-I)2-(n?-t)' : (rl+xl-z)(rl-r?):
(rl+xl-2)("r-ar)(rz+r1), na, xaxoje rl+fi-2 <-0, n2-rL)0, r2+u1 < 0, roje
y(t2) -g(tt) < 0 u y rau::epaary (-1,0) $ynxurja je crporo pactyha. Ha racrra Har{rrrr ce
noxasyje Aa je QyHxquja y lrxrepBany (0,1) crporo onaaajyha.
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Cr. y: zal,. 47

n) Hexa je rz > xt. TaAa je A@z) - A@L) = @l + 2rz+ 1) - (rf + 2rt + 1) (r, - r1)(cl + rp2a

fi +21 : (xz - rr)l(rr*;rr) *r*lrZ)> 0. Ha raj uaur, 4o6ujauo aa je sv,xq'rja
L\

cTporo pacrvha 3a cBe u € R.
r) O:uavuuo ca !1: (r'- t)'*1:26 -3ra +3x2: r2(ra -3r2 + 3) = z2[{r, - t,S), + i].
Ovurne.4uoje aaje At) 0 u sa e:0 ra SyuxUuja ilMa Mr{Hr{MyM je4uax uylu. flpelra roue,
4ara Qyiixqfija E vMa L,rrrHaMyM 30: 1 u crporo pacre y LrurepBany (0,+oo), a crporo oraaa
y rrETepBarry (-m,0).

3zr-l 3r2-J. 8(r,--'t) v(r1) - alrz) = ;f - ;- ovuxunja je npexzsra ea r : 3. a

pacre 3a c < 3 z sa r > 3, jep je ra frr > 12 (axo je xy,a2 ) 3 utu x1,rz < 3) ucryH,eHo
a@i > a@2).
f) Oynrrruja je onaaajyha za r <l u za r > I.

49. a) Kaxo je sinz - cos2x*1:sin2 r+s\nx)-2 / 1\2 1
| : (sinr * ,) 2, 

ro $yrxuaja rrocruxe

caoj uunuuyrrt:a sinr+ 1:0,tj. z: (-1;r+r .I+*n, t eZ.2"6
6) 3a r < -2, y : 2r2 - 2x - 8. Y onou anTepBarry $ynxunja crporo oraAa u uajlrany
BpeAHocr I4Ma y AecHoM xpajy unrepnata 3a r = -2, A : 4. 3a -2 1 r < -1 je ! = 4. 3a
-1 ( r < i je y: -2r2 -f 2r*8 il y oBoM l4HrepBarry rajuana BpeAHocr je y.renou xpajy

- 3a r : -7, a : 4. 3a 1 ( r ( 2, y = 2r* 6 - najr'aama Bpe.irHocr je :a r : I u .ro 
A : 4.

3a r ) 2, a = 2r2 *2r -2 r najr'aarra BpeAuoca one {yuurje je y neaor.r xpajy r.rur:epearra, 3a
r:2 jeA:l0.3axnyuyjer'ro4a jeuajr'aartaBpear{ocr$yirxuuje A:4,2a-2 1x{1.
n) 3a 6 S r 4 c je A : a+ c-b - a.

: -2+24,

I,IMaMo Aa i. # > -2 + 2t/2, a jexaxocr Baxr4 aKo 14 caMo axo je I a , = -f . ,5. :a
.x+ Iro:rt-1(r>o).

50. a) s : ; [.*; -*,(., - ;)]
aajnehy BpeAr{ocr, uopa 6urra 

"ou 
(nr - ;) : -1, o4axne je y-o* : +.'r, r^ r = + .*,

Ji t / n\: i - jcos(ar - i1 l" 6u gynxur.rJe aocrr.rrre cnojy

k€2.
6) y : sinu cosz(cos2 c - sin2 z) :

1

Synxurje i.
r) C : lo9!z(6 - logre)2. Axo yoe4euo cueny logr x : 2, 0 <. z 1 6,ra4a Synr<qvja y :
22(6- z)2 uua najaehy BpeAnocr ea z:3 fiTaaaje rajneha BpeAr{ocr Qynxquje g-"*:81.

1t
,sin2r cos2z : j sin 4r, na je vaxcur,raaHa Bpe.[Hocr

(z+1)
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. at2+b - /----;; / 1 - t r . r Ir) Kaxo j" L# < ,,6?b: ,t/ab,6ahe :a cBe x > 0: g : #;i < ,;G: ,G
lb

Hajneha BpeaHocr ce Aocrrrx(e 3& 16 : /: 
(Ourzr.reano je 4a je aono.muo pa3Marpart,r caMo

cnyvaj na4 je r > 0).

51. a) 1o r€R; 2o /(r):2cos (*- T), na je l/(r)l 12;3'T:n;4o r: T +*1,*e z;

5o araje Hr{ lapEa Hr4 Helapua. 
/ ,-\

6) l" r€R: 2o f(r):2y?s\n (..,ra).na je l/(r)l S2J3:3"7:2r:n" r:I+kr,ke Z:

5o uuje Err [apna rrrr fiefiapHa.

n) 1o r + k:, k € Z;2o /(r) e (-oo, -2)U12,*oo); 3" T: r;4o seua uy.na; 5o Eerapua
2',

Synxqzja.
52. a) g: (r3 + 1)'. 6) Cuoxena $ynxuuja nuje nrrae 4eQlanucaua jep je r : t2 + 4 > 4,

a Syuxunja A : \fi * r je 4eSranucaaa caMo sa x I 1. n) Cnoxeua Qyrxqrja ur,rje rtr.qe
1

.u.eQrHucara. r) U: 
-.
t' t u

53. a) /(/(r)):2(2r-l)-1 =4r-3, f(l!@)))=4(2t- 1):8r -7;6) t, ]' "t 
L*,' 2r' ' r+2'

-'nD . -\ - r r)
il, 1) 1--1 t T L.
Ltto r-1

5a. (/"(e"h))(r) : ((f"s).h)(r) : -8c + 1.9.

56. a) I4uar'ro aa je :a z ) 0: (l.s)@): f(g(r)): f (-c2): 0, jep j" -r' ( 0. 3a z < 0

je (/.S)(r) : lG@)) = /(0) : 0, na je /o9 xoHcraailra nyra-Syxxuelja. Ha cJrr{r{aH Har{}rH

HaJra3raMo rr BpeAuocrv ocraJrr.{x SyHxuraj a:

r<0. 10. r<0.
r ) o, t/"g)(r) = { 6, .r ) o.

r<0, 10. r<0,
. r>0, to"o)(u):{0. r)0.

(g"/)(r) : o,

.r(0, (r. r<0,
,, o, (s"g)(r): t o, z ) o.

57. a) Hexa je z * 1 : z, rata je x = z- 1, tj. f (z) : 3(, - t)' + 2(z - L) * 5 : 322 - 4z * 6,

oAHocuo f(r):3x2-4r*6;6) l@)=2-r; u) /(c) :12* r*1; r) f("):12 -c*1;
" r-3 ):'-?=. e) Hexa.i" 3t- I 

= t, oralire je r: ^f , , 13, nar) J(1) :rU,D)ltr r*3 r 3-t, , 2 ^^ ^uo 3r-1 lt-lje,ftt) : l- r, /(r) : 3_,.. za r f 3. x) Hexa 3" .nS : t, raaa;" r: ff
\t + 3).flperacxorur Ha HoBy npoMeHJhr4By t. ao6ujavo /(r) : ++ - 3: ?l r4 xoaaLrHo

/(r) : fj . x *J.:) 3az+l :., u*aauo 22 = (r* i)' = * +2-r +,tj. "f(z) 
: 22 - 2.

oAHocHo f(x) : rz -2. ^) tAl : i.' -,2i, r + r.j) /(z) : alrt, x > 0.
\r - x)'

58. a) Oyuxuuja je 1- 1 a HA, na r4HBep3Ha Synruuja nocrojrz. Itaxo je IU''(A)): a,

ro je (.f-'(u))t = E, ,j. l-'@) = iA,n^ je .f-'(r) : {i; 6) l(f-|(il) = a, d. 1+
1 I I ,.

f-,r:y, oaax,le ie l-t(y) = 
- 

aaxre /-11r) :;-,xll;a).f-t(.) = -logrt.
z>0; r) f-'(r):-{G,r >0; a) l-'@)=-JT:A,0<zS 1; b) /-'(z) :v/T:},

r/'/rt'r : i 
o'

(s.f)txt: 
{ 1,,

6) (/"/)(r) = 0,

(/"s)(r) = { ;,



r22

0(r(1;e)/-1(z)=

no L2
w) f-|@) = H;j) /

*) "f-'(r) : n - arcsinu; s) /-1(r) :

Pemen,

( c, r<1,t_( t/r, 1<s<16,
I togr r, z ) 16;

. 1+e.
^lal 

- 
lh 

-

l-e'

a 3aAaTar{a

2

l-2,'

Cn. y: 3aa. 58e

I"-lr):tos 
",

^2 ^^ 
t ,

..9". lim ' , - =' -' :"u ElL 12+t-2

f,{,1:,

5e. /-1(r) : ,,/i,/-,(4) + f -LQa1 :72.

60. a) na, u:f!;6), n) He, one Qyuxqzje xr.rcy 6ujexrr.rnre.

62. ?Iaoepaue Syuxquje cy: a) f -t(t): ln(c * ,/TT7u1;6) S-r@) = ln(o * \/iZ-).
63. a) oyurquja f (x) =x2 -3r *2.qesuuucaHa je 3a r= 4 u r,rMa rpa'r.rr{Hy BpeAHocr xaa
r-+ 4, tj. Jgilr,r =42 _s 4+2=6; 6) 

"[T, m: f.i+= = f , ,, 
f , 

.r ], ,r ],
3b);

64. a):; a) -*t,) i; ") Jr; il 4; b) 0; e) 1; x) 1; s) /3.
65. a) -oo; 6) +m; e) +oo; r) -oo; A) +m; b) +m; e) +m;

66. a) iDyirxquja 3a .r : 1 nu4e 4e{r,rxucaua jep je /(1) o6nzxa

,. (r-1)(r-3) .. r-B 2Ilm 7;_----1 = ltm 

-: 

--.

.,7 ,1 , 2 ,3 (r_t)(r2+g/+t) ,. r2+3r+1b)tJ;B)o;r)0;a)_5:|)0;e)-i;x)3::)]"*t,.ffi=]*=;__
.8 3

") ,T: i) 8: x) -4; ") -;
67. a) lim +: 11n,, ":l g:: - ,,* (z - 1)(r4+ t) : [i6./[-p r - c.'x+t1/l..-7 ,+tr/i-l rt+t ;-i r_I c+r'

,/7+* -1 (t/T+7 _t)(,/t+lz +l:,,- ____r1_O) llm : lim .-=.-..-' r+o x iji x(t/t +7 + t) - ; j'A 
u (vtT7z + 1)

= lim -*-:0: s l

?+0,v/l +:82+7 ) r'
.l l,rr *4 : rr^rt(\E. r) = rr^,/i(,/i-!(r!,/i+l't = rimr/E(r+/r+1):3;r+1 Vr-I '+l ,/t-l ;ii \/&_r a+r

5

4'

f-'(r): n -on"



lnasa I - Ovnxqnje

a) ]; b) a; d L:; $ *,i) l; .) o; ,) 3; *) -i; ") zl, ') *'
rc) Axo yBeAeMo clnreny 23 +x:23, raga je t: z3 -23u z:'VA+1, ra Kaaa x-+ 4, raaa

z -+ 3. no6rajauo lim # "= ttn{;fl =]r31(2'? +32+g) :27i
" r+4 i/23+r-3 213 z-i

\ !: {*;, -t ,.* Gn+7 -r)(i/G+iry + 1,4+7 +L)
o) llm -----------;- = Ilm, a+o x:z ,-d rr(i/(+af + tr7+7 +t)

x2..11

---

- l.6 p1@y+ vffiTJ - :\i) \/fitAy a {r+V + t 3'

&ry4 -3)(/I-r+3)(4- 2{i+ {r2) ,,* (1- t-e)(4-28:{?l- -n) ltm =illTr-:"' ,-'Ia e+ yr)(4-2yi+ i@11y1 -r+J\ "+:a (8+r)(r/1 -r+3)
,. 4-2{i+Yr'? 4+4+4 n.-"1T'-5*e =- 3+J:-z'

JF_J&p) lim l*---li = lim (r + yGi + a) :3a;
r+a \/L - \/A

r-l
c) lim

x+1

1
Lt 

4

r+) :+3 _r.68. a) lim 

-: 

lim- * . , - ;.'z+a'2t*I '--?+: Z

3r3+2r+1 , g+5+* ,. 3x+l+lz
6) lim ---#= lim l:_J--.c:i---g:: lim -----f =oor"'.';; 12+7 *j'i" "i+i cje 1+;a

11-*;
n) Iim Jo r"r =0;' ri€ . o I

' t2't4
Hanouena.'IIpu oapehrBarrr rpagLrqHr,rx BpeAHOCTx O6.nUxa,,s" AOaOouo je youraru ra y

6pojuouy H y r.rMerrrroqy r{JrarroBe ca uajnehvn crefle}roM (uajctapnjr,r 
^vnan), 

jep ocrarlu He

:.3+r .. 13 Im l:0.yrar{y Ea rpa'r4qny BpeAHocr. Ha npr,ruep: }XA _W * t:,!IL jZ = ,-*,
,l

r) -2r a) l|; il Ynumcmeo: Hajctapzjra .rnar y 6pojuouy je xa, a y I4Meunouy (2t)a, ta ie

rpanur{Ha BpeaHocr jeAsaxa * ., t' x) 1; s) O; r) 2.

os. a) 
"!1rr/rTr - Ji) -- nw:.IL fr * 6 = 0,

6) 11- 1rz1*lz-71: ,,,, (/r+17-r)(fT7+r) -o''r++@ ?++@ \/L+t'+I

B) \m &c+a-,/i)(,/i!a+r/i) = lim _#--=0;
' .++6 \/I + a + \/I t+*6 lI + A+ \/I

_\ r:* ,(r/i'+l-r)(r/rz+t+r) ,:* -r-: limt) riihT:"r-:x++6 Vx.+t+x t++ayla2+1+f, r++@

a) -oo; 3 

- 

1. ",. ,;6F+t-lfii11.'/fifi+1/i3=) - ,.* ri(23+1-c3+1) -'',ii; J;T+l+r/F-t tJial/as*l*r,/r3-1

123

v;;=r + v;;- +. . +r
r-l

'Ur^-t + Vr*-2 + ...+ 1

m
n

1

2'11+ " +1



t24

3t^;
l;m -:111:: limr+**y'23+l+r/r3-1 x++€

. a*be) , ;N)0;e)2;

Peruena 3anarar(a

r'-:--_ I:* \/t + \/r
r++€ I 

-

- -- 
1/ r* {r+,/i+ t/i

:ri-;!-:I:u) 1;r) limEr =li,n fti" I )r+oslnf 2' 'r+0 r ;;b\ z cosr/
,

iim,++6
11

1+1 2'r------------:lt 11

1/; 
* 

V;e +1

70. a) lim 
tt13*.3 : 3: 6) lim u

'+o Jr f,+o sin.r

r, o) J3i5$P: s; b) l;
sin 5c

sinSr 5 -e) lim ",---* : I lim ,Df, =-'"+osin31 3i-'6 sin3z -
3,

.. sin5c
lrm _

;0 3t

i:l'6 z sin i cos i - i-6 '6 z

2sin2f 2sinf.sinf 1 1i) lim-----4= lim-J) llit /u€ = :ryr-qi- = 2; 
x) 

n: 
t) 2; JI,) 0; u) 2.

71. a\ 11r, 
s'n11:t'l?t : 11rr 

2to'etltin5& 
= 2lin1 cos3z = 2:6) Ir a) t: r) -3:' r+o sin r ;;o sin z r+o -

t) t/i.: il ll*s$S::*llff: -2lTlr* :*.sil3r: -36;
11

e) -rt;x) 5;

,) li_tinlr-.2) =lim_ 
sin(r-2) _r:* 1 ,. sin(z-2) I,. sinzrr jrii;.=- = :yizO=Ue *2, * +l = jlfr;r*n+ q l'S;t- : 

12 ]1.s ; :
, (cueua r-2=z,rj. x:z*2i raAa, a6o t-+2,oxgaz-+0).

1 . 13
t4) 

,i )) 2.

72. a) r.un, j". ,-I:, Ta.qa je r: z*[r, uno r -;,or.aa z -+ 0, na auano/ -\.i.rl.r-1il z

11. --\---U-:li* 
tin,' , =li. 

sinz= :ri- =tot2 .,:t+r/3 I-2cosr ,-0 1_2.o./r*1) ,-0 1-cosz+r/3sinz ;:6 z - z -

r\/B'-'*\"-5lL-LUDZTvosur4'-vsln'+V3cos5

. ^,-. 
(o + b)c ^._ (b - a)x (a + b)r (b - a\x

6) lirr-'""'---t--t'n--la- - 2b2 -.a2 li* 
t',:---. 

,,- 
tt:= 

? -b' - o'.
r+u 4 r+o (a * b)t a+o lb - a)t 2 '

, 2



lrasa I - Oyurquje

-2 sin a sin z,) J,S " 
=-2sina;

a) YsealrMo cMeHy, r *2: :, 1.j. " =, : -l- 2. ll'a,ita, asc :r, -+ 2, oEAa, z -+ 0, na raMaMo

-2 ^ -t- t

Iim 
* l-: ri- -\j-4) =r;^'\'*!\:-1t,- Ji lim(z+4):-8, hr r,.-2cos1z "-0cos!(z+21 .-0-sinlz rz+0sin!, z+o' ' ir'' 2'

4 4', 4 4
1 - cos 2z 1 - cos 2a cos2a - cos2u

t25

2 sin(c * a) sin(r - o) sin 2a
e)

N)

x2-a2 - 
t;^ __________L- li'- - \ --l----\- -/

j+o Iz - Qz cJo (J + O)(t - A) 2a'it r2-a2 ;+; t2-d2 ;aa (r+o)(z-a) 2a'
Hexa je arcsinz: o, TaAa je r: sino vt a<o t -+ 0, raAa r o -| 0, na je lim 

2arcsinz 
-

'+0 3r/2 a\ 2

l*(, .t,-/ = 5; 
3) 1'

73. a) e-1;

6) l,jtrl-rt)i = .q1(, -:)' : e. Yso.trur\,o.*.r, j : z, ri. t = 1. A*o f -+ 0, o,aa
z -+ OO;

n) lim(l+5r)#: ri* (t*1)?u'
i+(J z+F\ Z/

axo z -+ 0, osAa z -r m)l
^abf) e"; I) e5;D) -; e) e;

x) rim(r*l)":,,-(r*l)2"=rr^(( r\'\3 z

r+6 \ rr,/ z+o \ z/ .-- 111 
*;) 

) = e5 (cMel{a 3r: z' rj z: 
5:

axo :r -+ oo, oHAa u z -+ x);
:) e6; vr) ei;j) e; n) ,.ljTLe': *mi .n) lim e* : t;

74. a) 1im (#=)' = 
",,;x 

(?ffi)' =.,1t (,. r:) :.rriL [,. r+)' =

\ 4/
ri,, (r + l)'"*' = rim (r * 1)". ri* (r * 1) 

+ 
=.r,z+@ \ z/ z+@

6) e-'; n) e8; r) ea; t) e-1;
/ 1 \2'+l

b) .lIL (, - (r+tr ) : 
"'ri'a;iz 

rz'+tt - "u'
. _c/1 . t

e ) e 't ": )x) e'i 
2r+z

/ nr +,) I t 2r -2 14-+1 
;'+1 r 

r;. (2"+z),
3) ,uL lt + ffi) =.,1t 

L(, 
. 7a= ) j = e.'ra;'{-1 - e2

, , .t*. L.^,
v)es/2.;)0;x) e2/3. n) 

"Ugl(ri.:) 
']" 

=e^hl

zE. a; eJ'Jt"'"'*'" - .1T"(;*;)' : ,.
61 li- 

"sin 
re.c,g ". _ ,1,9, "o" 

o, 
= e-t ;

tg r-sin, 1 2sin2 I
B) liqe-F"i"-; ;i"-; = 116 r*;TlTfi;l : eo:1;

[ - I :1# te2G ,,- L(LE '/i\2 I

") J,j,if(1 +tg2JilisaGl -- = l,ne-zi= : elsl'\-E-) : ei:
11

t) 
*; 

b) e- z ; e) e-1; x) e;



126 Peuren a 3aAaraxa

Cn. ys zap.. 78a Ca. ys zat. 786

78. a) ,liT_./(z) 
:0,,[3*/(r) :l,synxqrjar.rMarpeftr.rAyrarrxraro:0(nraerucnuxy)i

6) _lir1 /(r) :,lia, /(r) : l(0) : -1, 0ysxutrja je uenpexu4lay Hyru4 (nn4eua cnrxy);r+U- ,+0+
u) ,],lpor':22*4,"Ino(r-3) =-l,Syuxuujar{Marrpexr,rlyraqxuxo=2(nu4eru
clrxy);
r) -ltry /(z) : Iirl. /(r) : /(0) : 0, Syuxqrja je uenpexra4ra y Hyr.t;r+u- c+U+
a) _ll+ /(r) = -1, li+ /(") : 1, Oynxuuja r.rMa rpexr,ra y r{ylrr.r;x+0- ato+
b) ,\T_ f @) : -1,,\51 /(r) : 1, {ynxquja r.rMa rpexr.ra y ny.r. r;

rip l(r*1,-')?'=lr-;-L\ r / 
J- 

-llm --r/-ez-o- n v srnz _ 1, rAe je

:) YsealrMo cMeHy arctg r = t. 
".!jff-, 

:;,, = tgf. Taaa je ,r* (1 ,)* :
;-\" /

(|-t)ts t
2t-n ,. 2z

lim e--;-vts r : lim e"!4d - e"\i; ",/=;i; :
t-;- t-t-

lt,:t - ;, lim z = O-, z: -t/7 z6or z <0.
' t+r'

76. a) JloraprrrMoBar6elr lgi(f +z)i : e 3a ocuoBy a ao6ujace lirq(t+z)* : logoe, oAHocHo

u, *, a) yneauuo cveuy e. -t = i; raaa je m ? : fg,*-fo : 1. npeua pe3yJrrary

a);

r) rna: .u) 11n-, !nG1i') k =,k; b) ri- 
ln T = ,,n-, ''(',* l) 1' x+o kx '' ;;o r i-o r o.

tim ln/t*9).:ai x( " e2*-l 2 2 "'--e-'(eL-1) e(e'-l -1)x++@ \ r/ t JS z, 5 = 5' 't i*--fr = i; r) J'ii}-1::.,
i) rim(e' _ 

1.ry) :r*;:1,*,;,3i({# :_t= i) =,_,,e+0 \ I.
;r) Yne4uuro cuexy (1 + r)" - 1 : g. Taz.a a -+ 0 (z -r 0). Jlorapzrlayjyhu 4o6ujar,ao

atn(1+r) :ln(1*u) o,qarre;u 
(tt)'J:!:-:-,--.o.ln(] +r). 

flper.aapesy.nrary

a) o6a raapara E+, , ln(L+ r) ,J*. ,.rrnlur,''l',1.',1* " 
* i' - ' - ,

r,r) 1; u) 1.

3

77. a\ e:61 1i-"lnrz+l'" ="3.'r+o

1 _. x+0
= -; e) ltm f,lnA t++@ A.



lnaea I - Oynxuuje

") ,[?_ /(r) = -m, ,[1* /{r1 : *m, 0ynxquja uua rpeftr,rA y Hynra

t27

C.n. ys :aa. 78s Cn. vs 3aA.79

7r. 
"[T_l(,) 

= "[t* l@): f(o):1, ,]jpo f@):1,,]ipo/(,) :0. ,4ata gynxqzja je
HeupexlrArra y cBriM Tar{xaMa, ocxM y Ta:i.](u aD2 = 1 (sil.qerfi cnuxy).

80. a) ,liryr_/(r) 
: -1, .[T*/tr) = 1; 6) ,\5'_/(c) = 0, ,\T* f@) =2; ") ,l$_/(r) :1,

,tgg/(z) = 1; r) ,t1gr_/(r) = -1, .[T* l@) = \ o) ,[T_/(z) = -*, ,\X,*/(,) : +m; b)
Iir{l /(r) :3, Iim "f(r) = 3.

'+U- r+0+
81. a) ,li?_f(x):a, "t1gi(r) 

:3. Axo jea:3-{ynxuzjajeuenpexusna.6)a:B; s)
o:0.
82. Oynxquja je uenpexu4ua 3a cBe ,, jep cy cre Synxquje 0, x, -x2+4t-2 u 4-t Eerpexuane

" "l1T_/(z) 
: /(o) :,\T*/(r) :0,,[r1r_/(r) : /(1) :,t1,1/(z) :1,,\T_/(,) : /(3) =

,[g l(r) : t.

83. a) a=1;6) a:-1,b:L
. (1, r)0

84. Oynxur.rjaf(r) :{ _f, ,aO 
j"rpexnarrayHyJrr{,aQyuxunja f'("): l jeneupexralna

y cnaxoj ravxu.

Cn. ys sa.u. 85a Cn. y: sa4. 85n Cn. ys:aa. 85b

85. a) Oyuxquja lLua npexr.rA, jep jei ,[T*e* : +oo, ,,]T_r] :0; 6) gl-l :1, na

je gyuxuraja xenpexz4na; a) ,t* tlnj 
= r, lir sinz

a+0+ .lrl '*8- lrl 
: -I - $yuxuuja je Henpexu'qna

3.recHa arIH je npexil.uua y Hynu; r) linl ffiarct* l = O, ua je $ynxuuja HenpexzAHa y

f,r)= arcts i



128 Peurema 3aaarara

. 7r ,. I r
HyJ'rr4i .r) hnlsin* ue nocroju, na je QyHxquja npexu4ua y Hyltvt; b) 

"[T_arctg 
i = -.

lr
.[T_ ut.tg ;: -; -Ilaxre, Syrxqrja je nperra4ra y Hyrrr{, anra je nenpexr4Ana crreBa.

86. a) Kaxo je lim /(r) = lim /(z) : i u lim /1r) : lim /(r) = -i. ,o je Syuxulr.jar+1+' ,+-I-- ' 2 r+l-" r+-.lr- '2

fipex]rArra y raqxaMa -I n 7. Y cs[\.r ocraJrr,rM TaqKaMa je uenpexu.uua.
6) Oynxqzja je 4e$uuucaua ,r Henper{raAra 3a c } 1, ocxlr y raqtu e* 1, jep je lim lG) :

r+e+I+
+oo r4 lim f(r) = -m.r+e*l- " '
r) Qyuxuuja je 4eSr,trucana za r ) *7. Y raqxr,r -2 Qynxuuja je npexrz4aa, jep je
Iim f(r) :0, lim f(z) :1*. Y ra.rxra 2 uuauo

r+-2-"' ' t+-2t"'

rtT;-3 J1+r-s v1+x-3 t-2
lim e..il:?- : li* ".-i}-a 

m# : llm srr-2)(r+zttviai+il : er/24.r+2 a+2 r+2

ra ce +yHnqraja Mox{e AoAe+r,rur{car}r y raqr(u 2 taxo Aa 6yAe nenpexzAHa 
- Tpe6a y3erH

f (2): et/24. Y ocranuu raqxaMa, y Kojr,rMa je 4eQr.ruucana, Qynxuuja je neupexulua.
n) OynxuajajeHenpexr4.rrHa3ar+2,arpekr.raHayraqxu2. jepje.\y*/{rt:0u"lim_,f{r):
e.

a) lim ftr)=!. lim i 1t

r+r_. z r+tt. 
(r) : --, na je Qyuxurja npexrraHa :a r: 1. V octa.nuu raqxarla

SyHxrIEia je nenpenwaua.
Irl "li_/(r) = ", ,lli* f.,) = -r.
Qyuxuuja je nenpexrz.qua.
e) lim .i(r) : lim f(r) = a, lim' r+-1- " ' e+-1+' ?+l-
Syaxquja .ie neupexr,r4ua.

87. a) Kaxo je :a caaxo c € R ucnynero /(z) - f@o) : c - c: 0, ro ce 3a aaro e > 0 Moi{re
u3a6paara npolr3BoJrrro 6 > 0, na he sa cnaro, ca oco6r,rHoM lr-rol < 6 6wulf (r) -/(u0)l :
0<s.
6) 3a aaro € > 0 AoBoJbHo je zsa6pa, r.r d = e. na he sa cne r € R 3a xoje je lz-r0l < 6 6utw
n ll@) - f (ro)l: lr - e6l < e.
n) 3a garo e ) 0 u:a6epuMo d'= €. Hexa caAa u e R flpunaAa d-oxo.nusrz rar{fte ,0, rj. Hexa
je lr - c6l < d. Taaa naxn

l/(r)- /(ro)t= isinr -sinr0l: lr.,' 
!-:e cos=*l 

-< 
zi.i, t3l

Axo ucxopucu4Mo ro3Hary ueje4iraxocr lsintl ( ill, xoja Bax(r4 3a cBaxo I € R, ao6njanol---t
l/(.r) - /(ro)l < 2l+l = ir - 16l < d: e.

lz
n) Hexa je e ) 0. flocua:rpajuo 6pojeae rs- iLrtr- , l/fl + e-rs. Aro yar'reuo nporr3BoJr,aH
pearaH 6poj z sa roju je lr-rol ( d, r4e je d:min{ {d+€-z,o,no- {rF } raaa he
raj 6poj r rprraaaru r.rurepBany (i/fi=;,lffin) na he speauocr gynxquje l@) = 13
(arsera cnnxy) rpuuaaaru rznrepBany (efi - e,zl * e), tj. naxuhe l/(a) - /(rr)l < e.

88. a) d <\/T+€- 2(6:0.00025); 6) 6<2-r,6; ,) 6=;-arcsin0.99=0.136.
tj

M >- tlj-1, ru e I l; M :0, :a e > 1. 6) M >y€ axojee( 4 M:0za

Hexa je e ) 0. Taaa j"lr' .41 : l(" -2)'+a@-2)l <1"-21'+4ir-21 < e,

l" -21 < vlTt€ -2 : -: ^. IlocaeArsa Heje.qHaftocr Baxr,r rHM rpe, axo\/4+€+2

Iim f(r) = Iim f(z) : 0. Y ocrarr.ru rar{rraMa
s+1*"' r+1-"' '

l@) : -", .\T* f@) : r. Y octaruu raqxaMa

89. a)

4
€ ) =.J

90. a)

sa0(

4^
- -,f,
€
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Cn. ya aaa. 87r

ie -j-, --L > ----:-= -- 
: d > !z - 21. 3a, = l, uro"'"!Z+;+2'2\/4+€'2r/4a4gatz 2(2+e) I0"

,(#) : rir', d(10-1)= fi, otro-'v: fr. urto-'l= n*l u d(r0-a)= #
6) Hexa ie M >0. Taaa j" (r+ >M sa(r-1)2 .fi,^n*0<lr- rl .fi:d.
oaaeae Ha,a3HMo d(10) = ,f , of roof = fi. ,troool: #, d(10000)= #
9L. a) Kaxo ie x2 -4a+5 ) 0, Synxuuja je cnyaa 4eoznucana r,r HeMa Beprr,rxarEr.rx acil Mnrora.
Ilourro je lim y : 0, ro je g: 0 xopnsogTaJrHa aclrMrrora.

r+t6

6) BeprrxanuaaclrMrrrora jenpaaar:0. flomro je \m !=2u li+ (g-2c) :1,ro.1"
" r+:Eo ? x++6

apaBa gr :2r * | ftoca aclrM[Tota $ynxquje.
n) Beprzxarne acrrMrrrore: t : -2 u r :1, xopI,I3oHTaJIHa acrrnrora y : 0.

r) Beprzxa.nue acr,rMrrrore: x = | rt x = 2, xoca acI,IMrITora A : 4r + L2.

a) Beptuxa.nra acrlMnrora z = 1, xopHsoHTaJIHa ac[M[Tora y:0.
f) Beptaxanue acvMrrore: r : -2 v r :2, Hoca acaMlrora g = 2r.
e) Beptr.rxarure aclrMlrrore: ,: -li r, = t/5, Koca acxMnrora a: -r.
x) Beprzxarxe acrrMrrrore x = -l u t:1, xopl43olrraJlua acuMnrora E:0.
:) Bepruxanna acrrMnrora z = 0, xoca acI,IM[Tora A = -t.
u) Beprrxanna acrrMrrrora x: -1, ftoca acraMnaora A:r-3.
.j) Beprraxanne acl,rMrrrore: x : -2 u x : l, Koca acr,rM[Tora A : fr - l.
92. a) Koca actrMnrora a : r - l;

6) aep, zxarHa acuMrrrora c : 0; xaxo ie o : lr*lltlfr synxuuja xMa aBe Koce acilM,rore:

333at-+ *oo: g:r+ Zil3ar-+ -oo: g- -r-ri
n) Qyuxulrja HeMa acraMnroaa.

93, a) neprzxaJrxa acrdMrrrora r :0 r,r Koca acr,rMrrror& ! : r - 3; 6) BeprrIKaJIHa acnMnrora

x : lle I4 xopIa3oHTaJIEa acxMtrrora a : -l; r) xoprasonraJlrra acl4Mnrora a - -X, )
xopr{3oHrarrHe acqunrore: 3a r -+ *oo: 31 : [ " 

ru, -+ -oo: o : -It,u) xoca acHMrlrora

U=2x;

94. a) lim f(x\: ,'^ x2+t+l-(x2-r) 
- limt++€" ' z+*a11lA2+u +l+X2-r r+*o

2t*1

@t(\f;=$.1=)
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2+L
..1jr-ffi=t1.naxrre,3af-+*oo$yuxurajailMaxopI43oHTaJ'IHy

;\V'*;* ,"* tl'-;)z \y r t" y r/
acuMnrory A : l, a 3a u -+ -oo xopu3orrrarry acrrMnrory A = -L.
6) C.nrzvuo xao a) lim l@):2, lim /(z) : -2.r++€ ,+_@

95' a) na6zsyxxqraja6unaae*un,canarpe6a4a6y4elrl <1ura4aje(:6zp6ecxoxavnor
reouerpnjcxon peaa) /(r) = *

lllll
6) lrl <r./(r)=f;, u1 trl.i.f@)= t+; .) l1+.l<1,rj. ,r-;,/(z)=(r+1)2.
96..a) I4.i'aauo aa je arccosz: I +) u:cosr, rAe u € [-1,1],, e [0,r]. Kaxo je cosf :

:11; - 
t),,o je r : sin (; -,), t, l-;,|], o,"n,. :" i -,: a.csin,,',i. t -;,,"":, :arcsin r.

97. 1"a) l@):12*e*1; 6)B:[i,+*);n) /-1(z) --r-'{E=3
2'a) !(x)=x2 -x+t;6) B=ff,+m); u) /-r(r) -1-\E;-3-, 

2

98. a) @yur<qzja je aeQruucarra 3a x e (0,2) U (3,+m); ur.rje nrz raprra Hil HenapHa; Hyrre cyrt,z-34/5; uosnrzB*a 3a u € (0,9- r/5) u(S+/5,+m), 
" 

r"""rrrr" aa z e (3 -r/S,zll(s,3 + r/3);

6) oyuxuuja je 4esranzcana 3a z € t-z,lu (4,+oo); urje nra raprra Hr4 HerrapHa; Hyne cy
It/rs )-Jfr t+,Ii,r., = t; no3I,IrLrBHa ea , e (ff.#t U (4, +oo).

n) oynxuzja je .qe{ranzcaua sa r € (-oo, 1) u (t, *m); auje Hr.r rapHa H}, Eerap'a; Hyne cy
:t t,z = 2 ! 1/2; rozwr:aBHa 3a z e e - rt,l) u (2 + r/2, +*1.
r) Oyaxuzja je 4eQznracana 3a r € (-1, i); Syuxqrja je uenapna: xy;ra je eo : 0; ro3r4rr.rBHa
aa z € (-1,0), a nerarraua 3a, € (0,1).

9e. a) e :+v'?r-l. al y:+!1;rVr; g) E: a!1p-;2, r) y=losz(r -2r);11) y=
x+y6-1;b) A:r-2-7.
100. a) rlperuocranuruo 4a je Qyxxqrrja replroarrq,a u aa je ILeH reprroA 6poj z. Taaa je
3a cBe r: cosr/x+T : cosrt. O.qasAe za x:0 Harra3riMo cosr/T = cos[, ,a-ie ,/T = Zin
(1), k € Z. 3a r: ? ao6ujauo cosr/fr = cosJT : cosO, oagocgo r/fr : Zttr 1ZS, t e Z.
.Ile.rerreu ,eBr,rx r4 aecHr,rx crpar{a perau}rja (2) u (f ) 4o6rajano ,/r: +, k,l < Z, uro je
ner,,roryhe, jep je 6poj ,/2 vrpaquouanaa. I

6) Ilperuocr:aBr,rMo aa 0ynxqzja uMa nepr4oA T. Talaje cos(o +T)2: cosz2 ga cne t. l4z
ycrroBa sa jegnaxocr kocr{Hyca ao6ujarrao x:14g1f2 +r2 : hrk utu 12 +2TrtT2 _* : 2trk,
k e Z. 142 upoe jesnavune je ? = -s * \t-F+nn, a r.r3 Apyne T = -x * r/FTTiE, taxrey o6a c;ryvaja T zaaucu oa [poMerrJbr{Be r, oAHocHo ? ne uoxe 6r.r:rr,r ueprog Qyxxquie.
n) IlpetnocraBr{Mo aa je 7 nepzo4 Synxqrje. Taaa je 3a cBe o: rf ?*sin(r*?) :21rin,
rarr.r sin(r + ?) - sinc : T. rj. Z.i, f,.o.(, .;) = -7, oaaxre j. .or(,. ;) = -J=
JIera crpaua one penaquje 3aBilct4oa r, a aecna je HoHCTaHTa. .Ilaxne, ,",L*"rr?llrl
TaI{o aa je ona jegxaxocr r4crryBerra 3a cBe c.
r) Kaxo je sint/2r : sin(t/2s *2tr) u cos r./-5o : cos(,,/5r *2n), rcje nepraos {yuxqzje sintl2x.. 2tr 2r,saaar 

v/r, 
aneprloaSyuxuujecosr,/52 jeauax 

ft. Hexaje?uepao4SyHxrruje a:sinl2x+
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2kr 2ln J5 I

-: -. 
Tl. 

- 
= =. IITO,/Z t/5 " t/Z k'

\/2

.ie ner'.roryhe .iep .ie 6po.i
Vb
--2: I,Ip?,{EOHOJI&H.
\/'2

a) Brau 6).
!) Hexa je gyuxquja repnoArlqna ca repl4oAoM T (7: > 0). Taaa je /(7) : /(0) : f(-T) :0,
na je 0 : fQ) : fef) :-l-7] -[7]. Moryha cy ABa c.nyuaja: 1o 7 rzje ueo 6poj. Tana
je [-r]: -[T]- 1, na je f(7:)+ fer):1; 2o 7 je ueo 6poj' Taaa ie lQ) =sin?:0' tj.
T = ktr, k e N. Ouaa 6u 6uno ,:T,lrro je xer,,roryhe, jep je z npaqzonanan 6poj.

101. a) ocnosHr.( nepr4oA rr.in|, :u {, rusinfr je !, u ru.o.} - 6poi 4n. floruro
je craxu 6poj xoju je 4ersun uepr4oAoM, raxofe fleprroA Qynxuuje, ro he tpaxeu]. ocHoBHI4

replroA 6urz najuamn :ajesurzvxu caApxarlaq 6pojena + + u 4r, a ro je T = L2n.

6) Ocuonnareplroa jenajuanueajeAlrr.{xncaApxarlall 6pojena fk:2A,k:1,...,n.
uk

102. a) Hajnpe, pertraBarteM cr.rcreMaieAIra.*tua,.qo6nieMo r(*) :'rm g(zx+\:1.

3arur,r yneAeuo cMeHy * = p n 2:r + | = q. -Ilo6r.rja ce r = ;1 " * = \J, r^ i"
3p q-l 3r r-l

ftn)= 4;yvts@): ?.H"xpajy je l@): z@_tl,x*Lt e(x): n ,na je
? --1 +t9

(l.d@)= :' * 
:, x l5 u(s"/)(z) : -:-:--:-,, 7 1.

t t-a 6(r-r,
1

6) ,f(z)= :,g(r)= 1, (/"g)(r)= (e./)(r):1.

103. Hexai. * = i. Taaai" ? : ], t,l lft)-21(+) :, onapenaurzja Ball(h 3acBe

I ocuu, Moxiaa! sa I : 1 u t : O. Axo y (1) 3aMeHHMo t ca ], ao6ujauo (2\l (i) -rrfrl :,

oAaKrre) rocJre MHox(elLa ca 2, Hara:zro tlf z/(1) - 4. (t) =0. Ca6uparseM rreBrrx n aecHux\r./
crpaga penaqnja (1) n (2) uuauo -3/(t):0, tj. l(r) :0 3a cBe r, oclrM, Mo)r(Aa, sa t:0 u
, = 1.

104. F(r) : ltl , ocilM 3a r = 1.
J(r - u,

105. lpaSlrx {yuxuuje A: f@) *c ce 4o6uja o.u rpa$zxa SyNxquje A: f @) tpaxcraqr.rjou
to y-ocLr 3a c, pr ro HaBr4rrre, axo je c ) 0 r naszxe sa c ( 0. Yuecro floMepal5a rpa{uxa sa
6poj c uoxe ce rparrcrrr,rparer tr-oca :a 6poj -c.
106. lpaQux Syuxuuje g: f (r *c) ao6r,rja ce rpanc.naqvjoM Aylr( r-oce 3a 6poj -c rpa$uxa
$ynxunje a: f@) (aarne, yrreBo, axo je c > 0 14 yAecHo, axo je c ( 0). Yuecro roMepama
rpaQuxa 3a -c Morrte ce rpar{crrr,rparu A-oca 3a +c,

107. 1' aa a > 1 - xourpaxquja (caxuuarce) ayx o-oce o ryra,
2o aa 0 < a < 1 

-,qunaraqzja 
(pacre:ame) ayx o-oce lfaryra,

3o :a a - -1 czr'aerpuja y oAr{ocy Ea A-ocy,
4o za a ( -1 cvuerpuja y oAHocy Ha y-ocy, xou6rauonaxa ca xoutpaxqzjornl lal uyta,
5o :a -1 < o < 0 cnuerpnja y oAHocy Ha g-ocy, xor'a6rauonana ca 4zra,aqnjou 1/lal uyra.
108. 1" Arnaraquja Ayr( gr-oce, o [yra, axo je a > 1;

2o xoutparqnja Ay)r( y-oce lfa r,yra, axo je 0 ( a ( 1;

3o cur.aerpr.rja y oAHocy Ea r-ocy, afto je a: -1;
4o curuerpraja y oAHocy Ha o-ocy, xorr,t6znoaaxa ca Arana::aqnjor',r lal nyta, axo je o < -1;
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5o clrue,prja y oAuocy Ha r-ocy, xoM6unosaNa ca xontpaxuujolt
0.

a<aro je -1 <

.*(z'ir'|)

Lllal ryra,

1-
roe. ,) lTl"%r=9 = l*"*',i'1'="o 4* (;)

ztin'(si" i) r .. cosr - sinz .. 1 ,/, -,l*--# = r,., .,+ ffi = j+ffi ..", :, ; t') 2;

2cosasinrcos(a*r)cos(a-r) .. cosacos(a+r)cos(a-*) ' a

b) lirrl#=lim "--'*'-'---' ':cosJa; e) -;;x)' ' z+O Sin 2f ,+0 COS 0

s) 1; u) i' il l. Ynymcmeo'. yBecan cMeHy y: arccosz'' 2' "' ,/2n
/sinr t sinc

r10. a) .,ipff9 : -rt;6) -tG;,, ,* [(,+ff 
-,)==]( ' 

-rl ,-n; 
-

e-t; r) e"b;

^ r I ^ -l -1 
-"in" 1|: 

"* -d# -Ia) liq(1 -sin2x)#:l*lt t-sin'r);i;E;l =si3'o z"' :e-i;

^ - 1 ! ln3 I

cos c-cos 2e

I r costr )ffi=l--;'*"2' : ,1,r. 
*tr" : 

"l'$n =-T#") lgx I (1* .*,, -'i | -"-"1\ ' )
,l I - q l-cosr 1

e-2 2:e2,JeP JeiTl- l-:,

111. a) lim n( r/a- I ) = lim i- :li- o' - 1 : lr r;
;+; ' n+@ I t+0 I

/1 1\ ir, / | \
6) lim z2 ("; -o;+t ) = Iim n2ailT (4"("+t) -1) =

n+@\/n+6\,/

ri* '1't, x lim n(n + 1) fril+, - t) : lno;
n+o 2(2 f |) n+& ' \ 

\/a+ W_z

,t n^({d!fi) = ,,* l(r*Ju*_!-r)E#rl" ' =,^,::t^@Pa"',':;a\ 2 / "'jilil\' 2 ) ]

=.i(-,ll"t v;-r)+.UL"t v6-i1) : (rpeMa pe3yrrrary a)) sl(r'o+r'6) = Jab.

1I-2. a) l'm 
(1+(cosr-1))/'-1.1-cosr 

={. ouo"ceKop}'crilaaje lim 
(l+Q"-1-

---'-,;jo cosz_1 frz 2 - " " a+0 r

i, , 1e" -1, 1-cosfz) 
=r*9.Ha ocrroBy peaynrara a).6t l,*[-r+---,, )-r* 2, HaocHC

"ain2x-1.2_""t""-1
n)Yaec,rrrcrueuysin2(zr2,):l.PesyItat:-21')]g_#:t

,
113. 3a .Ilnpr,rxneory 6ynxuujy uepr{oA je upouaao*aE paqr4oHanafl 6poj r. 3arcta, axo

je r paqrlonanan 6poj, raaa je ur+r paqr'IoHanau' na je D(x+r)= p1*1 :1' Axoie c

l' 6) 6:
2'

s) lim
' t+o

2

T
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r4parlrloganaH 6poj raaa je u r * r rpaur4oHarrag, ra je D(x + r) : D(*): 0. flpurlret1auo aa

oBa OyEKrIr4ja rreMa ocgoBnr,r fleprroA jep ne nocroju uajrraamz no3I'ITI'IBaH paqr'ronalaa 6poj.

luasa II - llano,q {Yuxquje

114. a) ltb Ls: (z + Ac)3 - n3 eterLu Ay: (2 + 2)3 - 23 : 56; 6) -7; s)'7,625; r) -1,141'
Au f(r+Ar)- f(r) L'a 2(r+Ar)3 -(r+Lt)z+l-(2x3-12 +11

115. a) Ar: A* ,rJ A":
2(r+L.rfl @+Lx)27i#+rz - 

6i2Lr+6rL.r2-2ta,x-L'r2 '. As

Ao -:---------- = T, oAHocHo 

",jTol,.. 612 Lx * 6rA12 - 2r\x - Lrz t: o 2 ,

^,iT.# 
= otiTo6r, 

+62-\z- 2r - Ar : 612 -2x. 3a r :
Au Au

Ar = o. I uuauo -,,r = 4, b2, 
oliTo fr: n,

1l
6) -0.249; -;; n) 0.2a5r ;.

1,

116. a) Ae : oXr, Lfi: a; 6) 3*Lt +3r(Aa)2 + (Ar)3 tr 3x2 + IxL.r * (Ar)'; n)

2rAr * (Ar)2 2t + L,x . 

-
--Fo;V;7 t4 -*o+LrYi r) lr+lfx- \/t e1

a{:!J,51 1n114l, ulr,(r.?)
117. a) Ay= f(r+Ar)- f(t):aLn, na je /(o):att /(o); o) He; n) He'

1r8. a) /'(5) = i,j1q1#j :;$1!4# = 10; ,r'(-2) : -4; t'(-i) : -r' u,

.. (r -t h)2 - t2
/,(r) : l* 

-j-----1- 

:2r, ta je f'@): f (r) v rarrftaMa :Lt =0 t nz:2.

(ttft1a-*a " 4x3h+6r2h2+4rh3*h4 r t
120. a) tr41' : 1iln ff = l,S 

-* - -- 
i : nr''

- 3 -r .2 -1- L, ol _1, b) zr1; e) 2ar.,x) -4;=l 2ar*b.o) l, ; u) jr ",r) ir/, rz i
5(r+At)+6-51 -6

121.. Kaxo.l. , = liTo ffi = 5, ro je a) 5; 6) 5'

L22. l' a) 53.9mls; 6) 49.49tn1 s; a) 49.25m1s; r) 49, 005m/s;

2' a\ 49,0mls; 6) 98.0m/s;

As . *U + Lt12 - ert2 
.. g 2tLt+ (ar)2

3" ,: ji,lo n = 
",i1. 

L---N---: lig. i a = n'

123. Kaxo je As: /(, + Ar) - f (t) = asino(t + Ar) - asina''1, 6uhe

/ At\ A,
2ocost.,(t+ 2 ).sinuuT

/ AI\ A'
aocosu(f * , )t"" Z:T

2

= 1, a lim^cos,.,(r. +) 
: cosut, ro je rpaxena 6paraua

1

!6TTi + rt' a) 2'(24' - 1)

A,
As
A,
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Bpszua 3arpeBarba y oBoM rpeuyrxy ie

T'(2) = ri- 4I - lim 1'5(2 + at)2 - 1'5'22
at+o At at+o Al

:6.

L25. a)2x-3;6)72x3-75x2*l2x- e;n)T,.6-f;ro+Z*r-0, 1; r) bxa+2417-9r-10 -J2c-s;
_\o-,2, *, t a 21 2b I I - L 2 5A) rr'+p; D);- r, +r-F, e) ,iJp;*) zW,=) rG*1;ul5-;6,:l2u-Jcr/i+c2:
xl 2u; n) rr' -ltr/t-2t-,, *) 2u2 -gou-? - *, ,l Btrx2 -2;s) t2# -12x2 -4x-3 - 4 

=:
16) -(6 +t\/i +2{F)16a2.
126. a) ((3r-7)*)': (32- 7)'r2+(r2)'(3r_ 7):3x2+2x(3r_ 7):9il_14e; 6) 4r3_3r2_
8r*9; o) 5.-Y,"r L+4Ji+z I / 1\ =,t*t2t,gW+r0t{t+36tW2rt ' ' --rG-; t) - 21fr \'* ;i; D) ,1p * ---- '
.1 ---1-,n1 2-!!-l?!: :) --:--1-:;rz, 7-u2 .. a+2br2 -\ p(21 +1)!/ 

(r - 11i' ^' 1r - lr'" - l\/t - r)2 . \/x ) 1a uzy; J) ;;6*z: n) -ffi;
-\ 6r ra + 6l..2 + 8x. 3./xtt 1r44yin) -- @r+2F t") G#'
722, a) cosr-sinc; 6; --1--1-, r, 1-cosl-tsinl z(cosa)-2-tga. _,

-. 2 I b 
t"t" - ti'f ''' 'l 1T-t"t'y; r) ---;;-; a)

D; -rg r . ------;: - 
- 

* ". ", 
(1 * tg r)(sinr.+ c cosz) - r sinr sec2 c. .,., sirz

COSz I COSz t '' '' i xl -----;-i r)
,1., 1 ^2sintn] 1_o,rr;J) *(srnr*2rcosz); 

Ir) 
11*."*y.

L28. a) 2ttog"x+*-L: o) T: ,, cosrrnz*T, ") -r(r+hlF, ol \ffi,
Ol ffi; e) 2rtnr* z; x) 

=La, 
i ft{rnx +z).

t2s. a) 2tn2 * 3.1n3 * 5'ln5; Ul #,r;. *rn]; ") 4-,(1 - cln4); r) e"(l +;r):
. 2'(ln2 - 1) + 3r2 - z3

^,.ffi;|)e,(cosr_sinz);u;j}1.in,-cosr)l>x)a,lna+ato_I;:) e'(r2+1); n) e'(cosz+sinr+2tcosr); j) (2,+ta2,-i)ini; .; (2x+t2)e"; t) c-ta,(a+rlna);
lr) (cos z f sin z)e'.

130. (sh r)' = ch c; (ch c)/ : sh zi (th z),: fr, t.t'r, ,),: -#
131' a) arcsinr + rft7' 6l \N*""rrffi; n) i + 2xarctgu; r) -
il -#; b) W + ffi,"; ,..tg ,+;l;;;x) rarctg z.

rB2. a) -20(r - r)rs; 6) 4(Bp. i)(. - i . r)', ,, ffi,.1 ,*fu,
^^-r ,inzl-4

,l-$i.})cos(sinz).cosz;e)m.,{<)_+;s)ctg,;d#2,.:)#,
x) !3'.3,ln2tn3; n\ \7s-""1o"(o, -*rl; d #a,il - lrlh; ") ffi; *l ffi,
a ffi;, ffi; p) 

-acosar;c) 
cosze"i"; r) ]; n) #

- sin 2z;

-cosr--:--5-;
sln- 7

(arcsinz)2y4 - s7'

,rr. oi{,? 
. B4'@4ryD I + 2\/i135. -



| +2rt + a1/i1/x + 1/i
8t/r1/t + 1/r1f r + t/r + 1/x

2r,
138. - --- 139.

3v(1+ r2)4

141. cos e cos(sin z) cos(sin(sin r)).

143. -3sin3c sin(2cos3z).

sin 2z145.-.:.
z1f O +sin2 r)a

2e' ^/1-e"\147. -- seczl- l.
(1 + e')2 \1 + e'/

lrana II - I[taoa {yxxunje

,^
;@

142.

144.

. 1-?r-13 n-r
tSZ. --:----:-:--:- | ;i?

135

L46.

140. t2
---'(cosr+zsinu)2

z2 sin z.

2 sinf, cos2r+ ] "o. I sin2r.

-2 sin3 r
,,/1 + rir',

L49. (a2 * 1)sinre"'.

1
162, 

-.
sln r

^\ . or)lo ' a'
150. -:_i*

1
153. _-.

cos,

148. 2 sin r (z sin o cos 12 + cos r sin z2 )

$1';-'

*4. -L. 155 \/? +r,"*,ffi ,, ,

rE6. a) #*t6) arccos]|$. 

^#,157. a) /'(0) : 0, /'(1) = 6; 6) /'(0) = 11, l'(1) : 2; s) /'(1) : 16, /'l(0) ne uocr:ojr{;

") "f'(r) 
: t + t:,6, na je /'(0) - 1, l'O) :I

158. a) 8,25; 6) -e0; n) - (, . i . *)
160. a) z€(-m,0)u(2,+m); 6)ze (-m,0;u1|,+*;; n) r>5; r) r>0'

161. a) Kaxo je lng-xlnr, to t"', o' =lnz* r'),r:.a.'=r'(l*lnr);

6) a' :(sinr)"""',(-sinzlnsinc. #) ; il y' : xl' (x'(r*lnr)lnz + u"-1);

r) g' = 211nr;'-"*' (: +sinrlnlnc * (I -.o.r1f);
z lntg r ctg (r/2) \tl a' : (rg r)cts "/" \_ffi+ #;fr / ;

!) rlomro je Ins : *(,,, * ]rrt, - r)+ ]rn(r +4 -rbLn(c - 3) - it,, + l)), ro je

o, :, ;(:. u-r= . d.q #T - #T)
l/2 1 524+1 \e)a':a I[;* rl.+A- 4@5+rJ))1

/ 21x2 61 6(2c + 1) 1 \
>K\ a' : u(X;r* j * 

s1*, *, - r;rT; +-il - i*"\ ),
,, ,' : (,.:)" 1,,(, 

-:) - *] u) g: (arctg z)'(rnarcts, + (1+7hcts x)

162. a) 2cos2r;6) 0; s) 2tgrsec2q n O*Wi s) 2e-'"(2r'?-l); b) ffi,
e\ -2e'sinr; x) rai(c2 ln2a*6xlna+6); e) 2sinr*.4zcosr,-t2sinr.
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168. a) 2e,'(3x*2r3); 61 9#H#, il #A*2arctg xtrt -ffi,a) 1ffi,
,, ,6(r/i - 1). ^, a+3r/i , arcsinr + rr/T=7 -, o(a2 - I,;sinr''' 4rrt ' "' 4ryG1a + y61t' "'t ,r\l=W \fl _ ,rsirr r)3'

,r ,"(trn-r + 1)2 * 1), :l ffi,d * * 
,?wt-,,,u,, 

,\ - " =; 
*) ,,+rl

') *' nt ffi,*) 5(r2 *2r+6);"1 ffi
165, a) g' : 2r -3, A" : 2, A"' : yrv : 0; 6) A' = -2x - 4x3, A" : -2 - 1212, g,,, - -24t,
arv: -24;s) a':6(r+10)5, E":30(r1_l})a,yttt:120(r*10)3, grlv:360(e+i0)2; r) 9':
6f - 12#. A" = 30ra -24x, g"' :12013 _ 24, y,u = 36012; t) A' : # ,,, = #rp,
,"' = ffi, iv = El+' b) a' :3r21nx*x2, v":6u lnr *5x, st":6lnz*11,
urv : 6lr; e) g' - -sin2z, a" = -2cos2fr, a"' : 4sin2r, glv : 8cos2z; ]x) g' : 2e2a-7,
ytt = 4"2'-t, yttt : gs2z-t, rtv - 16u2a-1' z) y' = acosar- bsinbr, a" : -a2sinor - b2 cosbr,
a"' = - a3 cos oir + b3 sin br, arY : a4 sin ax * ba cos bz.

166. 1" a) 0, 1,2w2;6) flourto je f'(r):24e,-24-24x-1212-4r3, f,,(r):24e" -24-
24x-1212, f"'(x):24e"-24-24r,roje /(0) =4, l,@):/,,(0) :"/,,,(0) =0; g) /(0):1,
f '(0) : "i"(0) : l"'(0) : 0.

.7t7T 1 1," al i. 4+ r.r, -l; 6) -1r.0,0,0.
167. p(-i) : t44, p'(0) = -60, p"(r):26.

168. a) rb) : nt;6) e(') : e' ; a) s@) : .t, (T +r) ; "l rt') 
: cos(r+ T), r r{.) : (t)-.

ntr-"-t;51 Ot") : (-1)"-1(n- l)le-"; e) 9(") : (n+r)e,; x) y@) : ane",; z) y@) : a"(Ina)^;
u) y(') : a(a - 1) ' . .. . (a - n-t l)ro-".

169. 36or tc a : lTl 
*qa=! : 1, rpaxeua ranrerira uua je.qnavran y a : r.

170. tg, : ls 
g4I : my# = 4, flaje, nonrro je je4Havuua raHreHre y

(re, ys) o6rnxa A - Ao : tg a(r - u0), rpail{ega jeAna.rnua: A - 4 : a@ - 2), rj. A : 4r - 4.

171, a) lpa$rax 0ynxufije ceqe u-ocy y raqxaMa rt : 0 u xz :2, a nomro je A' :2r -2, ro je
a' (0) = -2 u y'(z):2. Jeaua.rrase rar{renru cy a-aL: yt(x1)(r-rr), a-yz - a,@)(r-rz),
rj.g:-2rng-2x-4;
6) a: -4r*3; n) y = 4c w y = -41116; r) g = -2x-t5; x) a =

ol u= ftx. 2)+*, 
", ,: ]{rur,,r+28-2bln3);x) y:4x+2.

|tr" * 1o - 6ln2);

172. a) (; :) 6) (0,2)

173. Kpnna A:lnx ceqe r-ocy y raqxr,r rt:1. I4ssoa Oyulrquje y rojtavnz je (lnz)',-r:
Olr)"=r:1, na je tpaxenu yrao a: arctg 1 = 45o.

tli. a:u..tc |.174. t=0unur:2/3.

176. a) 36or y'(rs): -4, jeANa.rr.rHa ranreure je A -2 : -4(r- ;), - HopMane y - 2 :
t / 1\
a\, - r). 6) Jeauaqnna raflrenre ie x - 4a * 4: 0, a HopMarle 4t * y - 18 : 0.

177. a) 2r+a-2=0 u x -2A - 1:0; 6) r*29- 4a:0 t2t-A- 3a = 0; n) r -y*I:0
u r+A -3:0; r) 9e*89-15:0 n 8o-9g+35:0; a) n-y+ 1:0 r.r r*g-l:0;
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b) ,-2A - 1:0 v2x*y-2:0; e) 3a:ravxy (7,7): 2r+a-3=0u x-29+L:0, a sa
ravxy (-1, l): 2r -E+ 3 = 0 u r *2y - ). = 0.

178. 36or ycJroBa HopMarrrrocrrr raHreHTe il Aa're upaBe y ra.u<u (z6,go) .ao6ujar'ro 3rfr +

10rs:8, oAax:re je ror - '5 ^ ro, = -n. Jeaua.runa ra,re,Te y rar{Klz 
^(?,-#) "lc / o\

a+;: t(, - ;1, a y raqxr.r B(-4,13)je y- 13:8(z+a).

179. a) Hexa je l@) : or2 I br. l4z ycJIoBa 3aaarxa IrMaMo Aa je /(2) : 0 n f'(2) :2, \
4a* 2b:0 u 4a+ b:2, oAarne je a = 1, b: -2;
6) 12 + 4A2 : 25; a) A : 12 - r * 1.

lJr

C.n. y: saa. 180

180. .[are kpr.rBe cexy ce y ralrr(aMa (0,0) u (1,1) (rrz4erlr crrany). flourro je r-oca raureHra
rrpBe, a g-oca TaHreHTa Apyre KpilBe y KoopAr,rHaTHoM norreTlry! ro je rparxexlr yrao y TaqKH
(0,0) npan. Ilotpaxruuo caAa yrao uauefy KprBe y1 : x2 u Az : ,/i V tavrz (1, l). yr(L) : 2,

1 k2-kt 2-rl2 3 3
a;(1): i,tep: Tffi = Ei = a' ,u je P: arcts 

a
t1183. VIz {r: I saaa:rzuo.ea je rpeceqHa rar{Ka Kpr,IBI,Ix ixt = 7. Kaxo je Ai = ,G.

I 1 I/2+l
aL: -p. ro je yi11.t:;. aL(t): -1, ua je o: arcts 

fr = arcts 3.

184. Kaxo je E' :2x, ro wz a) 2r = 4, oapebyjeuo raqry Q, );,r6) 2g: -f,, o4pelyjeuo

lauxy (-3f2,91\; n) Hexa je gt:2r, Az:3xll. Wz ycroBa ffi: *1, o4pefyjer'ao

ravxe (-1, \) u (lla,Il16).
185. a) 90"1 6) 90".

C.n. y: saa. 186a Cn. ys :a4. 188

186. a) Hao na cnuqu, o3Haqtluo: A7:(x-2)2 vlz:_4*6r-x2. Peruaaarle\dje4nauiaae
yt : Az Hana3llMo Aa ce napa6one ceKy y raqKaMa rl - 1 vt r.2 : 4 (ro4etz cnuxy) . Kaxo je
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al:2(r -z),aL:6-2r, ro je si(i) = -2, yl(4): a, aLQ): a, aL(9: -2, r,aje aa re ravxe*2-4 6
+d , t 

- .t-b I

6) Y ravxu (0,0) xpune ce 4o4rpyjy, a y rar{xl4 (i,1) cexy noA yrnoM ,..tg I == 8"8'.

187. a) a : arctg 2t/2 x 70'il,'44"; 6) arctg I x 53'7'48".
J

188. O,upearaMo, rpBo, f'(t) = -Zx2--7 (auaeru crr.rxy). Ilpana PQ ur,ra jeanaurany g:
'2\./ Io - rAo . ,tt , Jo

^i1t, 
- 1) u aoar.rpyje rpaQux Kp,'rBe g = /(z) axo fl caMo axo je //(rs) : #;. 

,:

:L]- = {d- oAasAe cneau rf;-3rl*zo+1 : 0, a olarre za on f r, rf,-2xn-l = 0.o [-! - ?^-lLVLo-LO

flperuocranuuo caAa aa je efr -2xo- 1= 0. Taaa je zs: l+t/2 unu ro=1- rt.

Cr. ya eaa. 189

189. Heonxoaat r,r aoBoJrraH ycrroB 3a AoALrp ftpI,IBr.Ix a : l@) u y : g(x) y 'raqxlr zo je
l@o):g(ro)wf'(ro)=9'(oo) (su.qerucrraxy).,Ilaxre,tpe6a4a6yaelnz=a,n2ulfr=2ar.
I4: .qpyne je4uavraue ao6ujaruo 2ax2 : l, tj. arz : ll2, ua je rs npne lr:.x: ll2; oaaB.qe

r11 :s1/2 w a:ll(2e).
r90. yr(3) :az@):34,y't:8r*2,a1 :3r2 -1, na je si(S) =aLG):26. 36or yrG2):4,
az(-2) = 4, atez): -7a, gL?2): 11 y ta'rxn (-2,4) xpuae aL il a2 ce cexv.

(.2-1\t 21 2 ,.5 2 |

1e1. a) l* [rjj, = ]1i # : i; o) n; nt i, .) i; a) t.

1e2. a) l,se#:lsT=,,
( I - cos r)' .. (sin r)' .. cos r 1b) lrm _________=- : trm _-__: ll[1 _: :l';-0 (rr), ;*o (2r)/ r+0 2 2'

"r ri,q j=}$j[ : lg IIllI;lajI! = |r,,r-rn3) = irn;;, ,*3 (arctg (r, _ 9)), 
G (xJlg}

r) lim rlnr = Iim Y : tt* qg = tim(-r): [;'r+o f,+o t **o /lV r+o'
; \;/

a) rinr(r - 2)ctg (r - 2) : l'+ #fi} : lim cos2(r - 2) : L;

I ^r\lb) lim !a,-L=+oo;
E++6 L'

(ln z)'_,. 1e) Iim ;-;#llim ;-; : Q;' c++6 \t')' z+16 '2A'
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.. (5')' .. (5" In5)' ,. 5"(ln5)2x) lim ."...:: lim , ,,' = lim ----=:=*oo.' r;;€ (r2), rJio (.2r)' x++€ 2

(r - sin z)'
193. a) li,4 !:r-+= = lim r-='"f ' : lim't"' = JTt*': *,-- - -' ;Jo (,r')' r+o rI' r+o o"

- =L+2t ,. .^c !-l
6) l,nt,(ffi: -|rn) |;r)2.a) lTt;i# =Jgi;;;+-* =Jg;;*#*-m;:0,
b) 2; e) t.
194.

o) !i; u) rgq; 
") u; a) -!; b) *; e) #.

reb. a) .IfL i# :.]jTL # :.ljf_ *-2f, :..I+L # :0.

6) lim "/+#!c-e: ri+ 4 = i; s) -lim- ;|*:,I1; *L =0; r) 0; a) -i; b) i.' r++6 Ll r t+*q - 7 r++6 i'!r

196. a) .J'l, 
ts ",'ln(2-r) - .llr, #+ : u'I'r'' ffi : ,+ ,

6) "-'; s) e-1; r) s-tls' a) e-1; b) e-t/s' e) 1; x) 1;:) e.

197. a) Iiaro ie !' = -3c2 *8r-4, rrara3l,IMo Aaje A'< 0 ("j.$yuxqzja onaaajyha) :a
r € (-oo, 3) u tz,*oo), a u' > 0 (ri. Qyuxurja pactyha) :a z e (|,2);
6) Qyuxunja oraAa 3a r € (-1,0), a pacr:e 3a , € (-oo' -1) U (0, +oo);
e) Qyuxuuja orraaa 3a z € (-1,2), a pacre 3a, € (-oo,-1)U(2,+co);
r) Svuxquja ona.qa 3a r € (-oo,0), a pacre 3a, € (0,+oo),
a) Sysxuuja onaAa 3a r e (logr(413),1), a pacte :a r € (-co, logr(413)) u (1, +oo);

!) Syuxuuja pacre 3a cBe u;
e) gyaxqraja pacre 3a r e (2,4), a onaaa 3a c € (-oo,2) u (4, +oo);
N) onaaa 3a u € (-oo, -1)u (-1,1)U (i, +oo);
s) pacre :a z € (-co, -1) U (1, *oo), onala 3a , € (-1, 1);

n) pacr:e za t e (ll2,'too), ona4a za x e (0,112);

j1 pacre ," . . (; -zxn.! +2k.); oraAa 3a r € (2k1t'f * 2i",) 
" (T. 2ktr,2tr +2k*)

keZ;
r) pacre 3a n € (-co,2), onaaa sa r e (2,3);
r) pacre 3a u € (-oo,0) u (2, +oo), oraAa 3a c € (0,2);

ll \ / 1\
16) pacre 3a r € 

l;,*oo,) 
. onaaa 3a z € (0,-/:

u) pacre 3a c € (-oo,0) u (0, +m).
198. a) Jloxannu MaKCrrMyM 3a r = -1, .uoxanun MIrHI'IMyM 3a u = 3, Qyxxuuja ona.qa 3a

z € (-1,3) u pac, e 3a z € (-oo, -1) u (3, +oo);
6) Ovrrnuuja oraaa 3a z € (-oo,-4) U (0, 1) r,r pacr:e 3a r e (-4,0) U (1,+oo). ,rloxarHa

MLr HrzMyMr,r cy 3a r : -4 unu x : I, a JIoftaJrHI4 MaKCrrMyM aa r = 0;

n) Oyxxuraja onaAa 3a r € (-m,-1) U(0,4), a pacre 3ar € (-1,0) U(4,+oo) Jlorcanur4

MraHlrMyMlr cy 3a I: -l u:t:4, a JIoKaJIHI4 MaI{cLrMyM sa r =0.
r) @yur<uuja onaAa 3a r € (-oo,-i)u(0,|), pr.r":a o € (-j,0)u(|,+oo). Jloxarnu
Mr,rHr,rMyMIr cy 3a o : _ i, ": |, a loxalrl'I MaKcInMyM ea e = 0.

.u) Oyuxuraja pacre 3a cBe z.
f) OyHxuraja onaaa 3a r € (-oo,0)U(f,+oo), a pacre 3az€ (0,f). Jlonrrnr:llunur'ayu je

:a z: f , a raqxa npexlraa Synxulrje ea z = 0.

e) iDynxuuja oraAa 3a r € (-m, J) , n".r. za x e Q,*oo)' Jlonaaar4 Mr'IHlrMyM je za r: t-.

x) @yuxuzjaonaaa3az€(*,+oo),apacre3ac€(-oo,{). Io*.rrrMaftcI'IMyMi.rrr:1
s) Oyurquja onaaa 3a o € (0, 1), a pacre :a r € (1,*co), noxalnll MI HI'IMyM je :a z: 1.
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2/ 1 rt4l Y' : B[{5-7 *ffi) oyuxunja ona.(a 3a r < -2 rz:a 0 ( x .-2, a pacre 3a

-2 <x ( 0 N sa r >2. V rar{KaMa xr= -2vr12=2(uaxo nzje 4r.rsepeuqzja6u;raa)
Qygxquja lrMa JroxaJrne Mr4HraMyMe, a y raqrra re = 0 nora.ngr,r MaftcxMyM.

199. a) .: -1 ,b: _,1., za r:l- Mr,rHr.rMyM; zat:2- MaKcrrMyM;'36
6) m:2; y tavxra ,r=; Qyuxuuja raMa MaftcuMyM.

+r1 ^2

20L. a) O.qpe4zr,ro rrpBo r.r3BoA Synxquje: y, : 4(r2 - l). 3a r € [0, 1) je E, ( 0, na
Synxuuja oraAa, a 3a r e (1,21 ie a' ) 0, na $yrkqaja pacte. Ilpeua roMe roena 11 : l
je aoxaruu MrrHr4MyM gynxuuje. F"axo je y(0):0, ae) =3, ro je y( l): -3 : fi,,!/(rf, a

aQ) =8: max/(r).
J 10,21

o) 
6,1i 

/{,) : /(o) : /(3) : 5, 
fiq1 

/(,) : te) : e;

,) 
rTi,tr 

f @) = f (-r): -u, ,1,1i/(r): /(3): ti;

") ,Tri,1,/(,) = /(3) : -ut, ,lif,/(,): /(6)= 132;

r) 
13in 

/(r) : l(2) = i. rnax/(r) : /(0) : /(3) : 5

b) ir,gl(") 
: f (2) : -25, max/(r) : /(3) : o;

.) 
,ffi3r 

r@) = r(r): ,' 
rt?,1r 

r@): r(z): y[fi;
217*) 

,1;X,/(r): /(0): h2-, rT,1i 
f Q) = f (2) = 4tn2;

,) 
,Ti.t; 

f @) = IQ) = o, ,lfli I@) = ftl) = 24;

,) 
it,iir(,) 

: , (;): o, maT /(z) : / (arcsin i) : T
i) 

,J}'f,r 
rct: r(i) = T,,;..%, r(r7:7 (,.*',{r)

2O2, a) l' @) : (a2 - 7) 12 + 2(a - I)r +2. .Ilrcnpuurzuaura oBor rplrHoMa je D : - 4(a -1) (a + B)
r4 HefarrrBHa je ta a € (-oo, -3) u (i, *oo), a xaro je 3a cBe re BpeAHocrrn xoeszqzjeur ys 12
ro3r,rrrrBan, to je //(r) > 0 :a cne r axo je a € (-oo, -3) u (1, +co);
6) f' (r) : e-a (ea + a)(2e" + 1) > 0 3a cBe a > 0; n) /'(r) : 4sin2 z(a * coso) ) 0 :a o ) 1.
203. a) Hexa je z - rpa)nenr.r 6poj. Tpe6a nahra ravxy Mt4HraMyMa Synrrruje f (r): r + x2.

flourro je f '(r) :2r * 1, r:o je r:avxa *r: -; rar{xa MVr{r,rMyMa oBe Syaxurje. 6) 1.

204. floorarparz Qyxxqrzjy llr) : x2. (f )', o"rrrr.. 64 : 8 . 8.

2g5.rc rn&.
JJ

206. Osaaqu^{o ca b 4yxrauy ocuoBxqe rpoyrrra, a ca S rroBptrrrrHy.
h-)^2h2
ir/+az - b2 : S(b), ro je ,9'(b) n noBprrrilHa je r,,laxcuvaaua

^2
S(art) = \.'2

Ilollro je S :

axojeb:"^/2

207. Tpoyrao rpe6a 4a 6y4e je4naxocrpaHr,rqau.
208. Jeaua'rzna npaae je a-ao : k(x-xs); o'a ceqe KoopAunarHe oce y raqriaMa A(0,ys-kxs)
u B(ro -f;.0t, n" je d2 : AB2 : (xs- ?,, * eo -,ok)2 : (uo -,0*y(t. #) o.{rarreauo
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je d uznrr'aa:rrro axo rr caMo axo je d2 r'alrriuuaJrEo) rra her'ao oApeararh v3BoE {yuxuuje d2(ft):/ ,,^\
\d2)':-21ys-rok) (ro+*).Io."rrrMHrrI,IMyMoneSyuxrlrajeje:ak=1go=-l/arm- \ k"/

209. Haxo je /(r) --nr2-2r(at*."1o,) +al+"'+a2^,ro ie f'(r):2(nx-(or+ "+o")).
Tauxa r6 - 

al + ''' + an je crauuouapHa raqxa Qynxuuje, iep je /'(co) : 0. 3a r < x0 -
f'(t) >0, a :a, 9 ro - f'(r) <0, na je u0 raqxa MI4Hr.MyMa rbysnuuje /(r).
2L0. Hexa je / Ay)riI,IHa je4ua crpaHr'rqe upaBoyraoulrxa. Ta4a je roBprnlzaa P(t) :

)t)P2 - c2\
rt/4ff -7, P(r) = '''il.= - 

=' .IIa 6r ce orpear,r,'ra uajneha Bpe,qHocr Qyirxuuje P(r) Ha' t/4R2 * 12
r4HrepBarry [0, Z-R] tpe6a yuopear4r]r Bpeauocrx_re $yHxqlaje y exc, peuiroj tavxr,r (21 = R^/2)
u ua rpajenuMa ragrepBarra: P(0) : O, P(Rt/r) = 2R2, P(2R) :0. Hajneha npe4nocr je

Aar{re, KaAa je c : Rtf2, Ho raAa je u ,/ f,:F : Rrt, fla cy crpaHVIIe rpaBoyraoHl{Ka
IIOAYAAPHE.

2fl. 4R{s . RJb
55

214, Y Ta.rxa (2,3) upror xBaApaHTa, Irrrl4 TaqKaMa crrMerpl'IqEr,IM onoj y oalrocy Ha

HOOpAVHaTne OCe I4 kOOpAITHaTHI{ nor{erak.

r 312.62ti. a = i. p*,*: "'.I". 216. C( -v6,-\,6).J ro

212. a,/2 u b,,f2. 2Lg. P : i*".

lL

H

f

I

Cn. y: :aa. 218Cn. ya zal. 277

217. O:Ha.{uLro ca A uoloxraj nocnarpaua, f, rberoBo o.IICTojat6e oa 3r{.ua, o rpax{eHl.r )'rao.

Taaa je (n^,qern c;rr.rxy) tg A : l+ 
u \g (a + 91 :3-!, rta )e

3,2 1,8

ts o:rs ((o r r) _ r)= lqlgl JLls-{_ 
= -fuft: pffi =/rrr,* ,' ,

flouto je yrao a najnehu oHAa, Kaaa je uajnehu tg o, notpaxzheuo lraxcnuaruy BpeAuocr

{ynrquje /(r). Kaxo je .f'(r) =++!-9, to je xajaehn yrao 3a t:2,4u.
(r' + o, /oj'

218. Hanaauuo (nra4erz cnuxy) aa k + : *, r^je aanpeuuna xyne 7 : *!'+
R2nhl2R - 3r) 3

V' :'" ;i:; _";j;', a oaaBile aa je sanpel',ruHa Mr'rHIrMarIH^ r^ R : rr.
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219' l4z crrr4qHocrr.r rpoyrJroBa Aoc u AoD (aurcru cnr.rxy) 4o6rajauo 12: ffi, "^
je :anpennna ryne v - 

R2h3r - nR2h2(h2 - qE') 
-^--iOF-p'a xaxo je V = -ffi, 3anpeMilHa je irajuama

xasa je h=tfSA.

I

Cn. y: :ag. Cn. y: zat.223

220. Itaxo je P:rr2+rrs=na2.roje.qyxuHar,r3BoAur.rueft1,u€ s: {_ r.3^npu1aaua je

v =)rrzoa:[,];r=Zl, na je vi = ffiG2-4r2\.3ar:! o"" oynnu,jar.',ra

Mar{cr,rMyM. Buhe s :y 
" H : ar/l."2

221. 3anpe:rar.rHa je V :l5rrntt. nae je 12 : s2 -H2, na jeV:lnnfrr-IJr). oaa*re

Hara3r4Mo v' :[ts'z-JH2t.3a H =f uro. v,=0.zao. f , v,>0.x 32 g;, s\4,

7' < 0, uto 3Haql. Aa je sa H = 4 ,^ro"rr{Ha MaKcr4MaJrHa.

222. 3aapeuuHa BaJrrKa ie V : nr2h. rae ie h:2\/F=7, na je /, : 
ffieR2 

_ Jr2).

3anpe:uraua je najneha, 2R '/ 1

aHo Je /, : /3.
223. Kaxo je 3arrpeMrrHa xyne v : 'ra'*n, a r43 cJrlrqHocrr,r rpoyrrroBa (nz4e,ru crlrxy)

Rh
HaJIa3HMO ri Rz : ' *,ha I/t - 

"' -\'" " tr {h(h-r,)' 'j R' - ;+' 6uhe vl, = #5#, na je 3anpeM}'rHa

MtHrdMarrlra axo je h = 4r.

224. ltaxojeV:r2rh, V >;;sugzp:2r2r+2rrh:^n 2V

, 
ro ie h= *. na je noapurusa P:2r2rt2rrh:2r2rl -' 

-[.a"ue

HaJra3uMo p' : lQftr - V). naje nonpruuHa aajvana xaaa je rt : #, rj., Z, :L
225' Itaxo je M :2rrH, a r : t/fr=lElfi, to je noBprrrlr,a oMoraqa aatxa M =
rHJ4N=Er, na je M,, = "$fl. 3a H : R,/2 6uhe M,:0, sa H > Rt/2 6uhe' \/4R2 - H2
M' < 0, a za H < Rr/2 je M' >0, na je rroBprrrr,rra oMoraqa uajneha xaga je H : RA.
226' Ha onaj naqaH ao6uja ce nI4paMHAa vNja je ocuoBa KBaApaT ca .{ujarouara.ua
A)'x{r.rHe 2a - 2r, 6o.rne_}rsrrue ,/A +7, a Bilcu*a JTax (aurctu crzxy), ua je V(z) =
1 (2o - 2r)2 n 2r/20 _
I Z l2ar : fr/i(a-:r)2.0 < r <o. Kaxo je

r >0, za0<r<afi
v,(x) :ry!@ - ,)-tL- 5,\ 

I = o, za x : a/b
' [ <0. zaafb<r<a,



lnana II - Irl:soa SyExur{je

(r2 + 1)3

rpu upesojue rar{He 3a rt: l, r23: -2X.J5.

Cr. y: zat. 226

ro je uaxcuuyr'a Syuxur.rje V(r) :a r : 9.

227. Hexacy Rur (fi > r) noJryrpeqrr,ruu, a H BilCfitra rpcrerra. Ta.ua je 3anpeMr.rHa o6.nore

Vt:rH(r2-(r-d)2+(,t+d)2_ R2)+2nd(((R+d)'-(r-d)'). Kaxo jeV:rH(R-r)(l?+r),

a2 : H(R- r), ,ro je vt : Zqy##9. 3aupe*aua v1 je ,r.rnrauarrHa 3a H : a,

v+a3fi v-a3rD-_
2a2r 2a2r

228. a\ f"(r):l2x:2-72. f"(*)> 0:alrl >l'af"(x) <0:alzl (1. Ta'rxe ct=-ru
rz=lcYnPerojne'
6) f"(r) > 0 sa cBe r; HeMa npenojurx rauaxa {.
,) f"(.r) ) 0 sa z > I, f"(r) < 0 sa u < 1. Ta'rxa rr :1ie npenojua'

") "f"(u) ) 0 sa r ( -6 ra 0 < r < 6, f"(x) < 0 :a -6 < e < 0 u x ) 6' Tavxe 11 : -6, rz : 0,

zr :6 cy nPeeojue.

t) l"@)) 0 :a r < *7, f"(r)) 0 ga r ) -1, ravxa rt= -1je npenojaa'

b) f"(r) )0:ac ( -3nr > -1, f"(r)< 0:a -3 1x<--l; rar{Ke11 : -3u tz:-l'
npenojne.
e) f"(r) >0aa -1 <u < 1, f"(r)< 0sa lrl >l unpenojue raqxecy rt: -\ux2:l'
*) 

".f i(r) )0saz e(2kr,(2*+1)a) , f"(r)<0sar€ ({2k+l)r,(2k+2)r),ke z. Taqxe
rr = kr cy npenojae.
:) "f"(r) ) 0 sa z <0, f"(x)) 0 :a r ) 0. Taqxa zr : 0 je npeaojua'

,
229. a) utt : ----:- ) 0 aa cne z.

\t + r,')'
1

230. a) m:2;6) a:O,b=-1.

231. a) Karo je f"(r):
2(r3 +Jy2 -3? - l) _2@ -l)(-r2 !.!r +1), npa*ux Synxquje r.rua(r2a1)r 

_ l
Kaxo je /(1) = 1, f (-z+ /3) = a(l+ /3),

jeauocranuo ce aoxasyje.qa cBe rpu oBe raqKe npranaaajy npanoj y =;."4
232, I" fleSrrar,rcarocr
Oyuxqnja je leQr,ruucana :a (r + l)' *0, rj. :a t * -1, tj. meu .uoI'IeH je R\ {-1}'
2o lJyre {yrxqrrje
Ovuxqraja je je,qHaxa nyrlr'I 3a 13 :0, 'rj. sa z:0. -Ilaxae, /(0):0 u rpa$rr< Synxuuje
caApiril{ Koopa[HarHr4 lloqerax.
3" 3sax dyrxqrrje
Itaxo je i(r + t)') 0, gHax Qynruuje jeauax je 3HaI(y ,I3pa3a zs; 4ar<.rre, :a c > 0 Qyuxuuja
je noer.r'runna, a 3a $ ( 0 - uera, r'laua.

4o flaprocr, EerrapEocrr rreprro4,rtrEocr
(-r)3 ^3ft-r\: ------:-------i- * +Jk). .Ilaxle, Qyuxuitja nuje nr.r napHa, HI,I HenapHa.r\ *t 2(-r+1)2 2(r-1)2

Taxofe, Syuxuuja uuje nepuo4Iavxa.
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5o Acrauurore
a) Bepmunaane acuntnmome. Kaxo je ,lipo/(r) =,Ifr./(r) = -m, gynxquja y: f (r) .,na
BepTr4riaJrHy acr,rMlToTy r : -1.
6) xopuaonma,lve acuvnmome. I43 .qL l@) = oo crreAu 4a rpaSux Qynxquje neua
xopu3oHTaJlHr,rx acr,rMrrrora. -s) Eoce acu"M,nmome. lpa$rax r4Ma Kocy acrarr.ln,rory, jep jef/-\ 12 I / f r\,k = lim /\ri - lim -------- = ) " n: lim(/(r) -,kr) : 11* ( *-t :J+@ r r+62(r+I)2r 2 -' - r+e"' *--\2(r*l)2 2) -
,. .r3 * (r3 + 2:r2 + r) r.

",-lL Z1r;17-- 
: -t. Je.(na.rzna ftoce acr{Mrrote je g : 

; - l. na 6Iacr,ro

oape!.ilrru xaxo rpa$ux Syuxquje re)rd,r acrrMrrorr,r, rocMarpauo Jim (,f(r) - (,ko - z)) -
13 I ,. 3r+2 f +0, .r++oo

.'J.lL(z1r* 1, ) - -t +1) :.UL 
*;-Tp = t _0, r _) _oo. .[axae. 3a r -+ +m rpaQil]r

$yuxuzje je "u:ua,q" acr,rMrrrore, a 3a aL -+ -oo "rcnog" acr4MlroTe (nr,r4er:u crzxy).
6 

o l'Iaso71 {yrxqraje, uororoxr.rja, excrperiyr,rra
r2(r + 3\

Itar{o Je "t'(r)= tk_l lF 3HaK npBor r,r3Bo.[a ce je4uocraeHo yrapfyje nprrMeHoM ra6nuue:

+++++++++++
a2

t+3

2(*1)3

t'b) +++

++++

++++

-1

l@ -/

.'- e -t

.Ilan.ne, gyuxuuja je pacryha (l'@) > 0) :a r e (-m,-3) U (-1,*oo), a ona4ajyha
(f'(r) < 0) :ar € (-3,-1). Tauxaz6:3yxojoj rrpBrrr.r3BoaMer6a3Har{ (oa+ xa -)je ravxa Ma.crrMyMa, AoK y rarrxfi -1 Oynxquja naje 4e$unucaHa, ra ono He Molt(e 4a 6y.qe
eHCTpeMHa Tar{fta.
7" .Ilpyra ra:no.q Syxxqraje, xoEBexcgocr, upeaojue raure

9^o&l{axo ie f"(r): : : u (r+l)a)0o.larrernoje /"(r))0 :ar>0ry ruu ravxauaje(r + 1)a

Synxqlrja r{oHBeKcHa, a f"(c) ( 0 sa r (0 u y rhM TaqaxaMaje Syuftqr,rja xonxasga. Taqxa
90,0) y rojoj 4pyru r,r3BoA Melr,a anax je upenojxa ravxa rpaSraxa:

++++++
f "(t)

tb)

8o lpagux Syrxqzje
lpaQux je upnxasan Ha cJrrru[.

Hauorvrera. Pernerce je4navwne

$yuxquje 14 ftoce acuMlrore.

13

,6W t

2-'
2 je npecevna ravxa rpa$zxa
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Cn. y: zal,. 232

233. 1" ne{znncana je :a c € R. 2o A:0 za r:0, t: -2\/5, r:2r,8; /(0) :0 -
rpa$zx nporra3r4 r{po3 HoopArruarHr4 norrerar{. 3o lpa0lrx Syaxqrrje HeMa ac}rMurore jep je

Syuxquja noruHoM.,S v :,,lli*r, = +-, 
".ljT_1r. 

: --. 4o A, : f - 4, A,' =2x. bo

MaxcNrrtyu je y.ravxr.r (-, f ), 
a Mr.rHrrMyM y -ra,,,tt (, -f) . 6" .f(-r) : -!(r\.eyuxuuja\je xenapua. 7' f"(r) > 0 ga o e (0,+oo) - rpa$ux {yrxurzje je xouxaana xpuoa; /,,(z) < 0

:az€(-oo,0),najeyroMr{HrepBa.nydyuxurajaKoHBeKcHa.8o3ar:0je,f,,,(0) =2+0,
naje r:0 ancqr.rcauperojne raqxexpuBe uzjaop4rauaraje 9=/(0):0. 9" /,(r) >0:a
z € (-oo, -2)U(2,*co), na je y rr.rrur r.ruTepBarrr4Ma Syuxuuja Monorouo pacryha. ,f,(") < 0
3a r € (-2,2), na je y roM lrurepBany Qynxqrja Mor{oroxo ona4ajyha.
Hauorvresa. Axo Synxqzja ! uua y raqxz C Apyru rzaro4 je4xax ny.ura: f',(C) : O "qe$uuucan rpehlr rseo.q f"'(C), xoju je p3rrraqr,rr oA Hyne, ouaa Syurqzja y ravxu C ana
upenoj.

6) - u) fpa$uxe Synxqr.rja 3aaarxa 233 suteru Ea cJrr,rr(aMa 2336 rc233u.

C.n. y: eaa. 233a Cr. ys aaa. 2336

i) a'=x4 *5x2+4:(* _ l)(r, -4). Tavxe xr: -2nn3= 1 cy ravxe MaKcr4MyMa,

).45

ay
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Cr. ya :aa. 233s Cr. y:3a4. 233n C.n. y: sa.u. 233.q

Cr. ys aaa. 233b Cn. ya aa,q. 233e Cn. y: ean. 233x

raqKaMa xz=-lLr7,4:2 syrxuujarrMaMr.rE,rMyM.a" =4x3 -10r:2x(2t2- 5). tlpenojue

raqxe cy rs : 0, 16,? : +\E (auAetu crI'IKy).

x) @yuxuujaje napua. y':2x(l-12),a" =2(l- 3r2) Y:ravxauo u1:--| ux2:l Qynxuuja
HMa MaEcaMyM, a y raqxr z3:0 - rrauxuuyu. Y ta'rxaua (-;a'?31 , (t'ig) rpasux

Qyrxuuje uua upenoje (nn4etIa cnuxy).
n) A' =3x2 +3, !" :6r. Oyuxquja je ctaruo pactyha. "lasxa M(0,2) je npenojHa'

o) A, :4r(r2 _ Z), y,, : t2(r2 -I). Oyuxuuja r{Ma Mrrnr{MyMe y rarrxaMa ert,-t/S) "
(rt,-,/0), a MaKcilMyM y rarrxu (0,0); npenojue raqxe cy (-1'-5) q (1'5)'

234, a) Bu4,erra cnuxy.
6) Ovuxuuja je 4e$uuxcana 3a cBe o I'I napHa. gmax:3 ea z:0, f-i': -1 :a r': *2'

l;;t:;":"", 
aolMnrore' uu npeoojue ta'rxe. Y ravr<u (0,3) rpa$r'rn Svnxqraje I{Ma pa3He

A=C -4t'z-3t+12

y=(* +r)(x'2)

., |-,fr 14.fr-2ol
A( --5-'- n )

^, t+./7 14,fr+20 rbl --1-'- --n t
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C.n. y: :aa. 233:

C.n. ya gaa. 233j

C:r. y: zar. 233u

C;r. ys saa. 233x

n) @yxxuraja je napna, g*ax : 1 aa c: *1, gmin :0 :a r:0. Heua upenojnux raqa6a'

235. a) neQ[nzcaua zaxl-lurll; rpaBe 0= -1 n x:lcy BepruxaJrHe acr{Mrrore;
-l - t 

-- i^ a,,--,,r,i n-q nqirrhe. {tt( t\ - 
2r(22 + 3) . ,n n,f'(t): -,'- 'r',- <0aacaezua jeQyxxuzjacrarluoona4ajyha; //'(z) =

lr- - rr- Je wr'^q'rJo (f,2 - 1)3 ' '-'-'
je npenojua raqxa. (BI,IAeru cnnxy).

6) r: -1je eeptuxarHa acilMnrorar /'(r) : 
tt# 

rar'IKa rr : ifi'je r''raxoiuyv:

78r2(x3 - 2)
f " lr\ : ffi - raqxa (i/r, i/r) je npenojna (nz.qerl', cnzxv).

B) - b) Br4ern cnlrxe.
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4r+3 l+2r

Cr. ye zat.234

Cn. va:aa. 235a Cr. ya za4 2356

Cn. y: sar. 235s C;r. y: saa. 235r

caunv).
:) @yuxqrja je 4e$zur.rcana r,r Herpexr,rAna 3a cBe r € R. JeaI,rna HyJra $yxrquje je z : 0. 3a
u >0je.f(r) >0,a3ai,<0je/(r) <0.36or f(-x):-/(c),{ynrurjajexenapua,najeIleu

flx)=lf -
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Cn. ys zat. 235t Cn. ya aal. 235b

Cr. y: sa,q. 235e Un' Y3 3aa' 235ix

rpaQux uenTpaJrHo crlMeTpr{qaH y oauocy Ha r(oopAr,ruaTr{r{ not{eTaft. flomto:" -!]L * 
:

r+6 I + "tr'
0, rO rpaorax IIMa XOpI,I3OHTaJII{y aCUM[TOTy A = 0, nepurXalnUx x kOCI4x aCuMlTOaa IIeMa.

1-2
Haxo je f,(r)= ffi 

ro )eg'> 0 rj. $yuxuujaje pacryha aa -1 1t .-L, aA'<0-
Syuxuuja ona.(ajyha sa r ( -1 """ r 11L,rT1l. ,r = -l u t2: I..cy raqxe MlrlrlrMyMa,

o.(HocHo MaKcrIMyMa. flonrro ie l"lt) HarIa3I4Mo La je y" > 0 sa -\'/3 < r < 0

r,rlni a > VB (+ynxuirja je xorinencua) , aa" < 0 aa c ( -t/5 rc 0 ( r < /3 (Qyuxuuja

-.8 - ,Ie
je xouxanna). Taqxe (-r,,/3,f I, fO,0) u (r/5,f1 .v npenojue. fpa$rax je npuxasaH na

cJrIrtlr4.

u)iDyuxuujaje4e$unlrcauazacf0lfirtauy.nyxo=1,BepTr,II(arrHyacl4Mllroryx:0u
ftocy acvMrrory y:n. IAzI,oau $ynxuuje cy A'= d+2.A": -* Y ra.rxz ?V1,-*iD)
rpyuxurja HMa MuHLtMyM (nuaetra cnuxy)'
j) oyuxuuja je 4eQznucaua za x f 1, uua uyny ro = 0' T4zl,ouu cy u' : +5P u Y" :

"(,i_iir+3). Y ra.rr<n (9, zL ) SyHruuia tua Mrrr{r.rMyM, a raqxa (0, 0) je npenojna (rIl4err'I

cruxy).
x) flpana r:0 je BeprIaKaJrHa acl,IMnrora. 9' : t - ir, y" : ff. M"'*yu Qynxuuje je Y

Cn. y: :aa. 235x
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C,r. y: :a.q. 235s

Peruen a 3aaaraxa

Cr. ys:aa. 235x

C.n. ya zat. 235u

Cn. ys saa. 235a

-l
JIL)- r,-l

Ca. y: aaa. 235.i

a.\u_rb 'ra,*K:l.l.'r: 1; sa ,: -i/2 Syuxuuja ulra nperoj (ra tauxa je uctonpenexo r,r Hyrra Qynxquje)
. ^- - 

(suaeru cnl,rxy ).

-\) n) ftoca acrMrrora: a: -r; Beprrz.anHe acr{Mrrrore x: *r/5; y' : rt\{r}, y" = ffS' (nraae'rr.r cnrzxy).
lr) Oyuxuuja je uapna - r.rMa xopr43oxTangy acr.rMrrrory ! :1u Beprr,rfiarHe aczunrore c : 1

u r : -lt ,' : @:rp. na ie (0.0) tavxa MaKCuMyMa; f' : ff:#
u) Hoca acr'Murora: v : -:D\ / : i+ '## Muirrar*rv' je v ravxz

( * Y), a Ma*crrMyM y raq^r4 (" #). rlperojna tavxa je (0,0). oyuxunia ie
EerrapBa.



MI,IHIIMyM 3a ,il : -1, uaxCr'Iuy

h) Hoca acuMrrora: g -- x * 5

MLTHITMyM 3d t2 : 4 + 2vD..

lrasa II - Llznot gyuxuuje 151

n,) BepruxanHa acr4M[Tora: e:0, xopz3ouTanHa ac]rMrlTora !: l; r' = L*, r" --

? Muuur,ryu je y ravxr, (, ;) a npenojHa ravxa je (, ;)
o) Bepruxarna acr.{Mnroaa: r: -1, xopu3oHTaJIHa aclaMrlTora A = _ l; A' 

4-6t: (r+1)3'g :
6Qx*3\ (24\ /33\
ffi 

Maxottvv je v rauxu 
[r'u/ 

a npenojua tavra je 
\Z's/

\ , 1-r ,, 2(r-2)n)v': GllF,Y =k+ly
p) Hoca acilMrrora rpaSuxa ie a = r. Haxo je ,' :t+ ro je uunnr'ayrra gyuxuuje y rarrxr4

(2.41, aMaHcuMyM y raqxr,r (-2,4):r'= i ,r HeMa npenojnnx raqaxa.

c) BepT raxanna aclrMnrora r = -2,Koca a,rMnro'ra y : r', yt = il'':i], /' = t+"-
\LTL) \&TL)

Mnur.ruyu - (0,2), MaxclrMyM - (-4,-6).

r) oyuxurjaje uenapua. Acuuurore - z=0 u u:0r ,' -3(l--t2).r" ' 6(x2 -2)':u;.9 .- 
14 ,g : 

", 
'IIacY

, 12-8r+8
1l : 

-

' tr-41'

ojr.r sa r3,a = *\/r.
16" = C=F 

MaHCHMYM 3? ,I1 : 4 - 2\/2,

2n
MaxclrMyMlr 3a r = T + 2kiT,

4n
Mr.rHr.rMyMr4 3a r: t * 2ft2', npenojxe raqfte za x = kn, lc €2.
x) Oyxxqnja je uenapua u [epvoAt4qrra ca reprroaoM 7r. lAt g' :4cos3zcosz HarIa3I4Mo

Aa cy raql(e J,y:*fr *ka-ra.rxe MaKcI4MyMa, a Tar{xe frt: t*ln - M^urtuuyrtta. Haxo je

a":-4s\n2r(l+4cos2r),rocyc,.=*larccos(-i)+X",rm:rrllrutt:;*/nupenojue
ra.rxe (rnaeru cauxy), k,l,me Z.

-4, -2, c

v) I'roca acHMnrora A= xi At- 
I rr- *ura+12*6 ., -21x2+12)

T4 'Y - 15

236. a) rr,r: 1{4,
6) oynxuuja je aeguuucana y uurepBaJr"t" (-;+zkn.f,+2k1t), k ez. flepuoa je 2zr,

lrt#*j^ 
je napua. Acuunrore l+Z*".9m"* = 0 za t:2kr. lpa$ux ueua npeaojuux

a) oyuxuuja je aeQznucana y HHrepBarr"", (-; +z*n.l+2kn), k e Z. Qyuxuaja je napua

u replroAr4qrra ca reproAoM 2n; a^in: I sa x :2kn', acr'runrore: , : f, * n", rpa$ux ueua

npenojunx raqar{a.
r) Oyuxuraja je cnyaa 4e$auucaua I{ HeIIapEa. Heua acuuntora, HIr excrpeMa. Ilpenojue
rar{xe cy (kn,ktr), k e Z. y upenojur,ru raqraMa rpaQux ceqe upaBy y: r.
a) HpznaceEarra3rrra:lrelyrpaBlrxy:a+luy=x-l.3ar=(2k*1)nxpuna.qo4ltpyje
rpaBy E : r * 1, a 3a r : 2kn soaupyjenpaBy I : x - l, AoK 3a r = (2k +1)| xOzra ceue

uPaBY g: o. Hena excrpeMa'

f) OyHxuuja je nepzo,quvnacarepnoAou2r.3ar6- 10,2n!, Hyre: c1 =0,x2:[,rr:",

xq : 2tr:Ma*c?rMyM,r, (;) = i,, (T) = |.,,n,*v" " r(;) = t ", (T) : -2.,terupu

nperojne raq*e 3a ,rr, = 
1 *a6.

8

e) Qyuxuuja je neprao4uvua ca neplroaou 2n; uyte: rt: ktr,



flt)= t(zst*r+star)

Cr. ys :aa. 236x

C.n. ys zap.. 237a

Peureraa 3a.uaraxa

Cn. y: zat.236u

Cr. y: :aa. 236e

C.n. ys zat,. 2376

r) Ilepzon Qynxuzje je T = 2n; nyrle c! rp = ! +t", k€Z; yt:3sinrcosr(sinz - cosz),
MuqrrMyMr.r: T +2kr, r *2ktr, \ +Z*", uaxcuwyvu: 2ler, $ +2kr, ) +Ztcr, k e Zi
y" : 3(sinc + cosz)(|sin2z - 1) (eunerz cnuxy).
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u) tl' : -#:*". ,rt: -2sil2't-.4-sirrrr4 ) 0:a cee x (Br4nerlr cJrnKy)r' (l+srnr). r' (I+slnxr-

Cr. y: zat,. 237s C:r. v: sat,. 237r

Cn. ys tat. 237t

Ca. y: zan 237b

287. a) Koce acnunrore y = r*f ,r 4 -m) v y = -(r-;) , (r -+ -oo): Beprr4*aJrHe

ac,Mnrore r : O: I'l.r) -2r - l,l'*'.,, : != 2 | -;-, ,t : 
i MlrlrlrMyM; l"@) i" no3I4rIzBaH 3a cBe r

ra: o6ractlr 4eSunucauocrr4, rra HeMa npenojxrlx raqaKa (nrlaetn cruxy).
6) FtocaacilMnrora y--r- t: /'(*) f,1 =0 - uaxcr'luyM.11 =!-

q i/(r - 2)(r + \\')

MlrHnMyM Qyur<uuje; f"(rl: ;=# (-1,0) - npenojua taura (nu4eru caraxy).
v I\r -,/ \r r r/

a) Xopu:onraJrHa acil Mlror ", = -;3a , -+ +oo vr rcoca acerMrtrora g : -2, +2 3A T + -x).
2

. (2r + 9)./;(r - 3) .. 27
rl' = -l +:i u,, = -' > 0 sa cee r (nu.4eru c:rr,rxy).

2(r * 3)2 4(r + Z)2 Jrb + Z\

f,t)=t-rt /futt
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Cn. ys 3aa.237e Cr. y: tan. 237>r<

Cr. ya zap,. 2372 Cr. ya sap,. 237u

r) Oyur<quja je nenapua. Oeua.{rr,ro ca flx) Qyuxur,rjy 3a fr > 0 - rreua acnnn rora je
rpaBa U: 1;

-9(r2 - 2);w:w,
Miaruuyu Qynxuuje ,fr (r) je raqlca u 1 : li, u ," , --,:. i" 

lpr"i:ji. 
,1.".r., (rH:T 

#yla)oyrrxu7ja,jele0urrrzcauasa_1(r(0,t2I.l,@)=ffi'f,,l,):ffi
1 T--raMaxczvyrur je zo - -A, a npenojua raqKa 3a ur : VI + f (auaervl cnu(y).

b) y' = C#rlr, o" : -ffi (rz4eru crrxy).
e) Xopuaontanue-acr,rMrrroreiA-1,U=-l,Beprr,rftanteaclrM[Torex:2,x--2;A,=
-{r+4) ,, 2(x2+62+ztffi. g" =:ffff]? (enaeru c.nraxy).

x) Oyuxqzja uraje 4e0uuracasa sa 0 < x < 2. Bep,rzxarna acfiMlrora r :2i xoce acr4Mrrrore

- a : -c-1 (c -+ -cx,) u a : r*I (n-+ +oo); a, : (x-lirrl'ffi; a,, = &rfg(s!,aetz
crNxy).
s) ,f'(s) : ffi, f"(r) = ffi (nn4eru caaxy).

fl(,)= 
{

_J

frrffi'
;2v/;-'

l, € (0, /5)

r>'/3

r e (0, /3)

,>J5

Cr. ya zat. 2372
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u) I'@) , l"@\= i;=ffi#r,-- (nu4eru cnuxy).

:\ , I ,' l+3\/i
11 1t 

- 

- 

4t",Y 2\/i(1 +rt)''' - 2r(1 +Ji\3'
x) OynnIIIrja je 4eorzuncaaa 3a r € (-m, -1) U [1, +m). Beprrara.una acr4Mnrora je npasa r :
-1, a xopzaolrrarrua A: l; A' > 0 :a cse c uz o6lacru.qeQzulrcauoctu,

/(z-1)(r+t)3-
na je gyHxuuja crarrHo pacryha; a" : -#./("r-1)3(z+1)5
;r) Oyuxunja je napra,,qe$r,trucaaasa -1 < r<lu rrMaABeBeprr4xaJrHe acr,rMnrore: x:*L

-ln - n2\ *2 tn
n t.: L Haxo je yt - i).'_-!__! u A,' = .,.* -;7n, ro je rauxa O(0,0) vuurarrayr,l Qyuxuuje, a

(1 - xz)i (l - xt)a
upeaojrux raqaKa HeMa.

\ t 21 -3x ,. 3(c-13):2\/Td-'" t1t0-x1Z',^
u) y' : 4 - 4ri. a" : -i*-?. Maxcuuyn je y rauxr (1,1)."3
238. Hanoueno: 3a uara:xerle rparrrar{Hr4x Bpeauocr}r r(oprrcrrrMo 3aAarax 241 vtu Jlonura-
JroBy TeopeMv.

155

Cn. ys eaa. 238a C.rr. y: :aa. 2386

a) XoprasonraJrHaacr.{Mnrorag=03ar+-crc;f'(r):(x'-2x-l)e"-Marcr.rMyMyrar{xrr
cr = 1- ,,/2, uuuuuyy y rar{r{r4 xz: l+t/2; 1,,@) : (r2 -Z)e,, npenojre raqxe cy ta t : -rt
^ 

, : t/5 (nrz4ern crnxy).
6) Ilapxa Qynxuuja; xopr,r3oHTanga acr,rMnrora y: 1, Bepr[KarHe acr{MflTore , : -1 u x : l;
.f'(r) : ""2-r 

. 
-- -1L, 

rt : 0 - MaKcHMyMi !tt(r\ - -"2-t . -)-- za t = !i,hl3 *
(u_ _.rl_ 11 - u - MdnunMyM! J \tl- c' ' 

T7 _Itr,
npeaojue ravxe (nn4ern car.rxv).

f,r)--(*-ar$)e'

trr)=(2+x')e-d

Cn. ya :aa. 238s

f,x)=(t+12)e-r

Cr. y: aaa. 238r
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e) Ilapna Syuxuuja; y:0 xoprr3oHrarlga aclrMrrora; f'(*): *zre-'"(l+*2) 
- rr :0 

-
MaKcIrMyM; f"(x) = 4(* - l) (r'* ]).-"' :a r = i1 - upenojne ravxe (nrzsetu cruxy).

\ '2/

r) flapna Qyxxquja; A :0 
- xoplr3orlTaJrua acl.{Mrrora; l'@) : -2c3e-" - zr : 0 -

Maxcr4MyM; l"@):2r2e-c2(2r2 -3) -npenojne raqxecy 3ar: -t/W"t: lW
(nn4eru cruxy).
a) Xopa:ouraJlHaacl4Mrroraa:0;'At=e-r(l-r),?J":e-'(r-2);rr:1-MlrHrIMyM;
(2,2e-2) npeno.inaravxa.
f) XopuaonraJrna acr,rMrrrora y = 0 (:a z -l -m), neprrxaJllre acl4Mnrore rpa$raxa cy EpaBe

r : *2J2 n .t :2J2; g' - 
e'(:x2 - 2r - 8) ,, -, xt : -2 - Tar{Ka Ma}rc}rMyMa; c: = 4 - ra.rxa

Mr{H}rMyMa $yunuuje.
e) Oynxurja je 4eSruracaua 3a x ) 0; syna Qyuxur,rje je ravxa ro : 0; xopr{3oHrarrHa

acr4Mlrora rpa$uxa je npana g:0 sa r -t +oo. Maxczuylt $ynxuuje je y raunu ,,:i, 
^1+rt

npeBoJHa TaqEa Je za r = 2 .

e'(l + 2r) , ,,. _)i() haxo Je y' : -nT
e"(4x2+4r-I)

4"'/i
ur,aa upeoOj y Tar{ftIz ,r: ll l' 

."8

:) Bep:runarua acr,rMrrrora: z : 0, xoca achr.rnrora: ! = t -
1

"'i 
.r'". Munuuyr.a je y ravxu (-1, -e).

Cr. y: :aa. 239a Cr. ys saa. 2396

, ro je aa cBe z > 0 Synxquja pactyha u

Cr. y: sa,q. 239s

!, 1\
l:u,:e-r(t--),r.=\ r,/

239. a) iDynxquja je ge$uuucaua aa z > 0, HMa Beprlrftarruy acri Mrrory r = 0 u xoplr3oHTarrHy

acl'IMnrory 9:0. Kaxo ie ft(rl: 
1- 21"- f",,) 6lnr - 5

-r \4/- r.3 tt \-/:T,Hara3I4Moaajera.rxa:..t:rt
MaKCvMyM $ynxqilje, a 3a r: Vd npenojnata.{xa (el{aetu ctruxy).
6) Oyaxur.rja .ie 4eSunNcana 3a r > 0. Kaxo j. ,[T* /(e) : 0 , ,I+L,f (z) : 1-, Qyuxunja

rreMa acrrMrrro're. Az f'\r): '1'l'. ,",r; = -'n'' ZJ.r Axrt oapebyjeMo 'aa je ttnuuuy:ra Syuxuuje

y rar{Krr rr : e-2, a npeno.iua ravxa (1,0) (nnaeru cnrxy). Kano je ,\1r /'(z) : m y Hyrrr4

Qyuxuuja IrMa Beprr{Karrty ra}rreHTy.

srl4ztrt:I1zr, l*r) ' r 3 {oMr4HnMvMVriteKr4.r,: 
2

2 \ 2 ), A" = lnr+, o'apeDyJeMo MI4HTIMyM y raqKu 
" 

= G 
a npeBoJ 3a

2
-r : --,=: (sfiaeru c;rrzxy).

t/ er

^2f,r)=41n4
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flx)=(1+r )tn{t +r )

C.n. y: :aa. 239.qCr. y::aa. 239r

Cr. ya zat.. 239b Cr. ys saa. 239e

") /'(a) = 
=+,, 

f"(r):2ln-t-3. 3a r = e Synxuuja r{Ma MaKcI'IMyM, 3a, : e3l2 npenojsy
rauxy (arager:,z, cr,:,r,xy).

t) f'(r): 1 + ln(l -l r), f"(r): # , 0 :a cse r (nu4eru cruxv).

b) f'(r): t(2lnr + 1), /"(z) :2lnr * 3 (nzaerrl cruxv)'
e) Oynxquja je .qeSunracaaa sa lzl ( 1 u uenapna. Idaxo ie A' = # Syu"rlrja je pacryha;
y" : 6!ty, (nlr4etu crllr<Y).

lr<) Oynxqzja je4e$larracana3ax>0utllusua Beprr'rxanHyacrrMrroryr:1 Haxo je

, inr*2 ,,2(3-lnr) -/-rr'\ /"e3\
v' : ffi 

ilu" : 1:;-:+l toje ravxa (t'. n ) 
MuHI'IMyM' a npenojua rauxaje ("' n,

:) Oynxunja je 4eQrauucaua3ar > TuuuaBepruftaJruy acllMnroryr:1 F"axo :ea':f,j

'ro je lrranrauyM y rar{r(H (2,2) r.r Syuxqzja je ea cBe , > 1 noaurunua, a xax 1oJes:G_1),,
To EeMa npero.iunx rar{axa.

r/, Lt\ -2t)r+9 / 1\
u\ s' : ffi a" : fr;i:. Muuuryr,a je y rauxu (r,;)

240. a)fpagur ce cac:rojra o4 npaguxa sne gynxuuje : y1 : x * L* 
^ az : x - 1. Ou"

1/r 1/r

Syrxunje cy aeQuuucane3ar>0 v uuajy acl4Murore t:=0uU=u. Haxo ieY':r- #
ora {yuxqrlja rrMa MilHI4MyM aa r:1, aoxie:6or yL=l+* , O Syirxurja y2 pacryha 3a

v x:"

f,x)=r'ht'x
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cBe r > 0. JeAnocrasHo ce HaJra3rr m ie y'i = + > o. ai= + < 0 :a cae z > 0 (auaerx
ov x 'zilt

c;rNxv).

!=tET

\tr

y=-rET

CJr. vs zat. 240a C;r. ya zal,. 240r

6) lpaQux je cnrtrerpnvaH y oarrocy Ha ,-ocy; o6.racr: geouuncauocru r ) 0; acur'anrota je

rpaBa Y = 0; sa z : 1 excrpeu" Y : +:
n) O6nacr 4e$zuucauocru lrl < rt; rpa{,ux je cnuetpruau y oalrocy Ha r-ocy i a-ocy; 3a

o : *1 excrp ewu ae : tl; Nyre y raqxaMa rr = O fr2| : tA.
r) O6racr 4e$rnucaroctz je x ) -1. lpadrar ce cactoju o4 rpaQtrxa Synrqraja At : r\/r + 1

u 92: -a1,Q .i-i, xojlr cy cr.rMerpr{rrgr,r y oAuocy Ea u-ocy (nra4erra cnlrxy). Oynxquja yl I.IMa
,

MaKclrMyM za t : -i. Tavxa (0,0) je ravxa caMorpeceKa KPI4Be.
d

241. a) Hajupe ce MareMarilr{xotr uu.4yxqnjoM rlo n ra xoplrruhemeM r{I'I}!eHI'Iue na je }'I3Boa

Svnxuraje no3urr4Bau aro ,r caMo axo je ra Synxuuja pactyha 4oxaayje nejeauaxocr

rz rne'>1+r+;+..+:, (n€N).

Hexa je ca4an rlpl4poaaH 6poj nehu oa o. Ha ocHoBy uperxoaxe rejegnaxocr:lr naxll:

xn (n + 1)!a-:-- kn+1ua+l kn+rx

G +lli-

oAaxne cnear.r Aa i. 0 <,.!jT- # =,:jf- W = 0, aaxre ,.!ru # = o

6) Hexa je a" - ek", k: lna > 0. Ilpuueun ce a). n) 3auenruo y a): & : \, e" : t;

r) 3ar'aennuo y n): l: !,n! = -nr.
r-l-3 3 1

242. a\. --=3, 6', -3rtA17: n) 
-#: 

r) 
- 

''a'' at rzA;T8,", u&vr - ' ")  ilG==ffGF*", (r+v6r-)z'

^ W; b) x5 i/e + rPt "t |,Ji17.

ro t"0<.-(-(
- ek, exz k2x2 kn+rrn+tI*kr* 2r +' + 

1"*r1l
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243. a) 6) -fr- n) arcsinrr r) 3r2sin2r3'
\FO -a -' x *2

- sin3x cosf, 2
244. a\ arcsin /r; 6) , ; B) ([ cosrf i r) B-J;;;;'

245. a\ -3sin3rsin(2cos3r); 6) e6;r, B*9' .) ,(rl,;z
1r_ 2 1 rarctgr ,4'/1=7

r'-4r+D ,/r2+r+1 t/l+xz

247. at lrl =r.srr, naje aa x*0!':r*"r: { lr, ;:: , nvnu $vnxuuja HeMa H3Boa'

6) Kaxo ie y: r2s}nx,6uhe g' :2rsgnx:2lxl. V oaaj pe:yrtar ce yI(JIara II I{3BoA y HyJII'I,

,,nl : o.nourro je u'fO): lTlf
o) iDyuxuzja r.{Ma I43Boa caMo y Hyrttt ttaa.ua ie y'(0) : }'i} 

y(h) : E(0) 
'o'

r\ 11' = llx.

248. a)lny: alnsinr r sinrlnr, na je g' : V(tntin* +rctg.-+cosrln'. T) '

6) Hexa je sr : (,.rl)., az = rri. raaa je tnsl: a,,(': i) '.'::, = f rnc' na je

!',, : !,(', * ., ; -;). u, = *(+. #), a a' = (' . |)' ('" # - #) .
- 2+lnx

^\/x 

-'

-2rt
B) y, : a"r"" -l a oe" o*a-r Ina + a"" a" bt2 a.

y=an sinffi

Cr. ya za* 249

249, HenocpeAHo ce Harla3u Jt(r) =

rlol h h+0-

Cr. ya eaa. 261

, lrl< I
Axo uoctojI,r /t(1) r',roPa'ro 6u aa

lrl > 1'

florpaxnrtro oBe npal{uqne BpeAHocrll:+

I

-
t+t
1

i,
h)-f(
h

r l*h-l T

.. /(1 +h)- 10) ,,-- 4+ 4 Jrurr--,,-,---------
h+O- h h)O- n

1

4',

,. /(1 + h) - /(1) ,,-- u"'s (r - li -; - ,^

"1T 
-- h - ,1T- -:-=i----3: (cMeHa arctg (1 - h) = 

')
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7T

: ,,- :1 = /.*.n, 1-, =.) rim 

-j-
- ,-L 1 - rg r \- '""- 4 ' -') i:6, _ l-l"'4 '-l-tg;

:;1-z(1-tgz):1*1
z+o 2lgz 2, 4,

npeMa roMe ft(l) ne uocTojra. Y ra.rxz -1 4ara 0yuxqrja je npexz4na, na He Moxe r4Marr4
ussoa. lpa$fir $yxr<quje crr{qilpaH je na cruqu.

.. arcts : -; / t zr\ t25o. f'Q):l\---X:--: (c'e,a ,=arcts # -;)]U ft = 0, na je je4,ocraa'o

( -2r -2h
orpe.rr4ret l'k) :{ F - 

x + 0 
oaaeae Harra3rzMo .f,,(o) =1.* Er+ t -0 

= li- -2
(0, x:0. h+o h i:oh4-1

: -2.
251' a) Ha [0,\f2] /(z) :aaono;raBa ycrioBe Ponone reopeMe jep je ayroepeasuja6wnaa u
HenpeKI4AHa u f (0): f 6,q:0, ,f'(O :4€2 * 4€:0 sa €r : 1. Ta.,rxa {z :0 se 3aAoBor6aBa
ycrroB ,(a je ynyrpannra raqxa zurepaaaa [0, /2].
6) €r : -1, 4, = 0, €, = 1; n) gyuxqzja uraje avsepenqraja6rznua y Hynra; r) syuxqzja Haje
arsepenqlrja6HrrHa y ny.nu; a) Qynxqzja je npexu4ua y jetusuuu; b)'€r : ilsi e1 qyr*u ;auuje 4uSepeuqnja6rnua y Hytu jep ue aa.qoroJrlaBa ycJroBe PoJrose r"op"r". I4nax na:xu
/'(-1) = /'(1):0; x) rie, jep ue uocrojil f,(2).
252. Ilpe4nocraBr4Mo 4a nocroju perl:erle r = a, a I O. Tata{yuxuuja fk) : e, _ r _ |
3aaoBo"%aBa ycrroBe Porose reopeMe Ha aHTepBaJry [0,a] (luu la,0]) iep je rienpexusna z
az$epenuzja6ra.aua /(0) : /(r) : 0. Mefyru,, /,(a) : e{ _ 1': O.uro 3a {1 : 0, nrrorporl{Bypeqil rrpleu,y porose reopeMe Aa je 0 < €, < a.

253. a) Oyuxqrja 3a.qoBoJLaBa,yc.nore JlarpanxoBe reopeMe. Ilomro je /(b) = b2, y1a1 : o.z,

f '(€) = 2t, to je /'(O : N5 = '+ Ga b I a).
o

0) € : i: n) oyunuuja je npexr.rlua y .'yn.,; r) oyHxuuja aaje 4rz{epeuquja6u.u'a y HyIr4.

r) €= JAJni: b) {: ,l;-5,") e : #, :) 3a r= | ovnxunja HeMa r3Boa.

254. a) IIo Jlarpanxonoj reoper,au je ,f,(€) - t(O)- l@) :
b-o,

-1 <{<2 nopa 6uru {: I. 6) (: -l; a) { :-f,:rl 1:2.

9r1
,* = 3, na je 3€2 :3. :6or

x:L: (+)':(:)"oono.no
*r,: -J : -1, f (x) je xeupexzsua r.r auQepeurluja6unna Syuxquja y r,nrepBarry [0,2], na

saAoBoJLaBa ycrroBe ,Ilarpauxtore reopeMe. floruro je /,(€) : f(2)- l(0) - -1, nurrrrnno
-111 r_

'r3 -< - -, " -? = _, raqxe €, : ,, €z: J2.

?59.r) .IlOyyguou.JlarpauxonereopeMeyoAcer{xy[0,r] narpynxqujy/(r) :ln(1+z) r.rr,aar,,roln(i+r) -tn(l+o) __t 1 i _ I
,-0 

- 
- t*('raKaxoie{€(0,2)'To je t+, < 1ft a l,,;. 1_r <

ln(1+ r)
, ( I, oaax.rre MHoxeIbeM ca r ao6r,rjauo flocMarpaHy nejeauaxoc.r. 6) flpur,aeHov

Jlarpauxoae reopeMe Ea r.rHrepBaJry [i, r] :a @ynxqujy f (r) = e,.

255. floruro je aa r :
1

- 3-r2 I,, Z-:;:Inza
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257. a) flpunenolr Jlarpauxore Qoplryne 3a Qynxuxjy tg u Ha HnrepBany [p,a] na,naaln"ro
tso-ts? I 1 1 I

o - 0 cosz € cos'P cos'C cos' o
I tsa-Ls1 I -oilaHJre.l" *.:nl a"ffit a 

"o,.ro 
Jeasaxocru Baxe afto n caMo axo.ie o:0 VI

y ocraJrl,rM c.ryvajenuua flocryfia ce Ha cJrr,rqau Har{u}I. Tpe6a uprzr,.renrtu Jlarpauxooy
reopeMy :a Syuxqzje:
6) /(z) : rn na [b,a]; a) /(z) = sinr; r) /(r) : cosci t) f (r) - arctg r; b) f @): lnr xa

[b, o]'

258. a) Hena je /(r) : ln(1+ rl- ffi, Kaxo je

I ++ - arctg r f +r3 + (1* r2)arctg r
I't*\ = r_i - *tl;r-: (1+rF(r rr,)---:- > o

:a r > 0 n /(0) : 0, ro je $ynxquja /(z) pactyha :a z ) 0, tj. :a cne r > 0 l(z) > 0.

259. a) f'(r)=0:a z ) 1, /1r1= r. 6) /(r)= i, ,l f @):0.

260. a) O:na.{}rr.4o "f(r) : arctg r - arcsin -L }iaxo je f'(r):0, ro je /(r) xorctauTa," t/7+xz
a roIIIro je /(0) = 0, to je /(r):0, :a cse z.

261. Idaxo je

, 2(t- r2) lrr= l'l<t
" \/It: xq(r + x2) t # l,l > r.

r{MaMo Aa j" ,1?_ !' 
:1u,[,1_V' : -1, o.4axne crle.ql{ aa je yrao rauely JreBe u AecHe

TaHreHTe y rar{Kr4 zt :1 jeAnax 900 (nIIAeru cluxy)'

262. Kaxo ie f'k):'#-3 Syuruuja f (r) r'way rarrxrr -'y, no*un rMaKcI4MyM, a y rar{Kl

p, 
no*^nn M'iHrrMyM. Byayhz 

^" 
i. /(-;) :2p,l (;) =, reonetprajcxo Mecro raqa*a

MaKcr4MyMa je {(r,y) la: -+r, n +0}, a rarrxa MI4H}rMyMa je cxyn {(",0) I n +0}.
263. a) I4uauo ta je za r I I:

/ 1 -n\ 
/

51 :(r +12 +. .+xn)'= {r'',-" ) =\ 1-rl
nrn*t-(n+1)2"+1

(r * t)z

.i,9{1E.in $
n) nr$epeuuuparu peraurjy sinr+sin2e*"'*sinnr :-'. r', r *2kn, k eZ.

sln ,
r) rlofuro oa perarluje "or|..o, $..."r"*: #T. Jlorapur*oBarbeM rreBe n.uec,e

z" stn 6
crpaHe ao6ujaruo:

/n + l\
3ar:lje51:(, 

/
6) 52 : (x2 + 13 + ... + rn+r)/'

tncos| *lncos $+ *lncos#:u.in, -2"lnsn *,
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a axo je4uaxocT 4zsepeuqzpaMo, 360r (**.;)' = -itrf, ,rt.,rraJra3uMo

lrllr Irlu
,t8r+ 4tBi+ "* *tt Z"= Z""te 2^-ct9n.

264. Yngmcme o : Tlpuuerrrr,r MareMarr4r{xy nu,4yxuujy.
265. a) y(8) : rcosr + Tsinz;
6) Hexa je u : x2, u : e2". 36or u' :2r, u,t' :2, uttt - ulv uQ\) :0, 6zhe

(xzezallo) - u(0)u(20) +20u,uoa) + (2j)r,,rrr.r =22o(* *20r+95)e2,;
\2)

n) E(ro) : "' f (-r)" (t"')#,
r) flourro je e=sin2 ,=;-)ro"'rv cos('), =.or(r -T),6uhe s@t: -2n-r.o.(rr*
,r"\.
q I'

a) (r3e')(') : x3e, *n.3r2e" . (;)r" * (i)u"'
b) (rsh r)(nr - esh (.)r f 71sl (a-r)r = { ": 

r + nsh r, 71 - napHo (c" = "' 
* t-' 

1 .(rcnr+nsnu, n-He[apHo \ s /
266. a) Axo je u = 12,',, = "2', no Jlaj6nraqonoj Sopuy.nll Harra3lrMo /(")(r) : u.a@) +
nututn-lt+(i)r"r,"-,, =x2e2,+n.2x.2n-tr2aq(i) rr"-r"r", oAa*neie/(.,)(0) = (;) *-,

6) /(-)(o): (;) 2.Qn2)^-z;

B) /(")(0) : (-r)"-'1-!_+91:9.,;
(nl, ?z-napno I l/ I 1 \

") .f("'(0) =i^ ' Ynymcnxooia--:-=-l - + ^ 
I

l.O, n-Henapto. l-12 2\1+r 1-r)'
1

267. Haxo je f'@) = T_A, ro je (1+r2)/'(c) = t. Ilpuuenrar,ao y oroj peraur.rjr Jlaj6nzuory

$opnyry zan-Tur,r3BoAnpolr3Bo.qa: (1 +r2)ab+r\*2nry@\*n(n-1)g("-1):0u:arraeuurro
y onoj penaquju r = 0. .4o6r,rja ce g(n+1)(0) : -n(n- 1)9("-1)(0). flom.ro je A" : #
6rahe E/'(0) :0, na je u sa cse m yQ*\10) :0, a

a2*+r\ (0) : -(2m - t) . (2m1y{z^-1) (0) : (-t) . (2m)t.

268. Kaxo :" * :, *: : *,,. k # : * : i: #
dt

27L. a) nuQepexulrparseM HaJra3r{Mo 2u': a"*3ty2y', oaarJre 3aMeHoM t: luy: I
ao6ujarnro 2A':l+ 39/, na je g'(1) = -1, rj. g+ x-2:0;
6) nu$epeuuuparleM ceao6nja Sra+\yay'-2y-2tA'- 0, ajeAsaqnnaraxreure jer+y-2:0;
n) 14c-139+12:0;
r) y ravrn (1,0) g:2r,-2; y rar{Ku (2,0) y:-r*2u y rarrKr, (3,0) y:2s-6.
a) ailQeperqaparteM ro / Hana3zMo 2r*2yyt+2:0 oAaxne ie a' : -l-x.

a

4o6ujar'ro ,r : -3, xz : l, ua ce .qo6pljajy C.ne4ehe ABe TaIITeIITe: y - 3 :
,u-3:-i(r-l);

3ay:3
2
j(r+3) u
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D) r + a : +l=; e) 2y = -r - 3 u 2A : r + I.
\/,2

272, a) l'Gl: =--:*-=-, za x f -2 u r I l. Y rnu ra.rxaua Syuxuuja unje
i/@-1)@+2)2',

4uSepenqtj a6znna.

6)f,(l)==+,3ar#_luI+2.YonlrttTaqI{aMasyrrxuujaHI,Ije
i/@-21\r+t)2'

ar$epeuurja6u.rrxa. 
_z

n) 3a r * 0 f'(r) : 
#,a 

y raqxu 0 rpyuxquja nuje 4ra$epeuqzja6unua jep je

. $-=;=r' ti-"t" r-e-t
,'lT, ---;z- = * n[T* ! ---n- = *] nouro i" ]gg r : I.

( (n2 - .r2) sin2 r, lrl < nr) Kaxoje3r={. " n'. , ll- roje( (r" - 7r") srn'r, lxl > lt

",, 
_ | -2xsin2 x * (r2 - x21sin2x, lrl < n

' 
: 

t zrsin2r+ 1r2 -r2)sin2t, lrl> n.

n a je y' Qr) : A'eT) - 0 aupexrno ce rpoBepaBa

. (tr + h)2 - z'2)sin2(z'* h) _ ,,* (n' - (n + h)2)sin2(n + h) 
^s,(n)=r[1.?_n\T_-

uaA.
I ( -1, sinz)0r) l'lr) .(-sin"r) = i Y ra.ixalra x = kr, k eZ Qyuxrtuja HeMa

Vl -coszx 11, sinc<0
ra3BOA. ( l. cosz>0
b) /'(r) = t _i, :::; : ;, a y raq*aMa r = (2k +U;. k €z gynxuuia'uje 4uQepe,qvja-

6arna,

273. a) Kaxo je ,' =:';:f , ro je liqy'= -1, na je taureura a = -x+ l; 6) s = _,i*,

a2 -r2 -2(l + u2\ -6a2274. a) - "; 6) ;--------;-G; n) ---:"--:--:i A) 

-
As. 

-' @_b)B'-, gi'^, (r+Zy1z'

163

f,r)7r+)tn{t-!)

C.u. ys zat. 2756

275. a) Idaxo je l" (r) = fr#* ) 0, rpaSnx Qyuxuuje je xonaexcan 3a cBe u us o6racrz

4eSznr.rcauoctu (r < -l tatu x > 0) (nuaeru crraxy).

6) @yuxuuja je seduurcaua 3a, < 0 rarr r > 1. Haxo je f"(x): ffih, 
rpagzx

$yuxuuje 3a r : 2 ur'aa uperoj) 3a r > 0 r.r 1 < e < 2 Oyuxqrja je xonxanna, a ta x > 2

KoHBeftcEa (ru4era crlrxy).

C.n. ys taa. 275a

Yd7,+LSL"l|+*)
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276. Haxo je f(x)e't"*, Qyrxunja je ae$unacana, Henpexr4aHa u 4u$epeHqnja6urHa sa cre
r > 0. Iinl f @) : t,,|X;/(r) : +oo. floruro je l'@): ecrno(l + lnr), /'(z) nr''ra :uax

r.r3pa3a 1+lnr, rj. :a r a ! Ik)( 0. a sa r, ! !@)) 0, na je'rauxa, : 1 r^rnueee
Mr4Hr,rMyMa $ynxuzje. KaAa r -+ 0: lim f@)-1: 11r, {'"'-J : lim Slnu

oto at E)o a a+o , -- -m IIa Je

g-oca ralrreHaa rpa$lrxa KpnBe y wynu (a:zaer:,z. cnzxy).

C:r. vs za* 276

C.n. ye tap,. 277a Cn. ya zax 2776

277. a) iDynxqraja uuje 4e{unrcaua y rar{xr -1. .limo,f(r): -;* n. flpana u: *}:"

xoprr3oHrarrHa acr4Mnrora. f'(r): -?;:'--ji]),rr-- -;je *uur.ruyu, a c1 : I MaKCr.rMyM

oyExquje. l"@) : 2. Y' +3x2 * 4z -l
,--l;Ull}-'nanocrojerpznpenojuera'rxe:-2{,,21-l'

-r a "" < 0, 0 < ra ( 1 (snaeru cnrxy).
6) Oynxuuja je ueuapna, nen rpa$ux raMa acrrMnrory g:0.

( , trttl t"#* t,t <r
rtt^\ 1 l+t2! lrl \ 

r,.t(f)=l _, i(r):{ 4r'
I i+, trt> 1, t Gfu t,t> 1

Tavxacl:-1jeMr.rHr,lMyM, an2:lMaftczMyMgyuxurje. rr"n" (-r,-;),,r,ol " (r,|)
cy npenojue (rz4e:rz cnnxy).

fu)=ffi+zarctsfi
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o) Ilapna $ynrcuuja, xoprr3ouTaJrHa acuMnrora 9: 7
, _,4

lvh' id>rt
f'@\ = 1" ;;

\ rq-2,,+n' ld<rt'
rr : -J2, xz: t/2 cy ,Ior(airltl4 Mar{cl4MyMrr (az.getu cluxy).

r) Xopu:ourarrHe acr'IMlror" y: *X (:a r -+ +oo). /'(r) :

. -2(r + I) , t\ /_, _l\zl u , rr: -2 - MuH,'IMYM: (-''-Zi't-'' 4)
cauxy).

a) XopzsontarrHa acl4Mnroru u : f,. oyuxuzja je uapua'

,[1 /r'r =.ii ftx):::,t:ffi.!"(-t):
ro :0. npesojr, :a r : /+t 

(nn.u,ern crr,xy).

.gi(:*,r)=, 
f,,lr) = ssn(x+12+2r+2" "

- npenojxe rauxe. (nra4etra

lim /(r) = Iim = -Trli^- "*' - .j:i, 2'
2(6ra-2x2-7\
-#. ivlaricultlyrt
(r++(x2-tl2)'

Cn. ys zan,. 277e C.n. y: za* 277r

Cn. yz zat. 277a

l.rrasa III - Anporccr,rMaqrrje {ynrqzja
. I 0,r rt

df : I' ^r: ,;r' tr:;12: n274.
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275. AP : tr(r + A,r)2 - rr2 : 2rrL.r * n(L,r)2, dp : 2nr4r. AV
-44+Ar)3 - ;m3 :4rr2A,r * Atrr(A,r)2 + lr(Ar)3, dV = 4rr2dr.J3

280. Haxo je Ay= ytdx+ed.x, ro i" I -atdx.*.edt =l+,d* -1+.€
xa,qadz-+0. 

rvu&'rutc 
*- ua' 

:t-ryt/f,.='*{ -+I'jepe -+0

281. a) Ly = (x + Az)3 - 13 :Bx2L,r+3x(At)2 + (Ar)s, d.a:Bx24r;
6) Asinz : sin(r + Az) - rtn, : 2.or(,. +) si, f;, dsinr = cosxd,x

282. dV :3x2d,r: 0,25; { : O, OOO 4axre 0,6%.

283. Idaxo je d(o") = d.ro-rdr, 6uhe (r * Ar). - ro = Lg = d,g :
(r + Ar)' = zo * aro-]Ar : ," (, -t +)

I
a) 3a a: I, Ar:0,3, c :27 to6ujauo {Zfi=
6) \/TS2 = 2, 005.

w(r+ry#r3,011;

284. a) arctg (z+Ar) -arctg r = #" Ax. 3a x : I uAc : 0,02, 4o6ujano: arctg 1,02 =

,f o, o, * i : o,01 + 0,785 : o, 7e5;

4= 5r(r +

o,ro-t Ax o,qaxue je

6) sin(600+10) -sin600:cos600.10, uaje sin610: n *fr :-2.180Tn--
n) sin 31o = sin { +.in { :* :'= * {=:- = 0.51bI.6 6 lg0" 2' 2 180"'-"'

ur + 180y'3
-- 360 ;

285. Ilpzueruru npu6rutxny je4nanocr f(a + Ax) x f(r) + f,(x)Ar, (Lt
a) ,f(r) : ln(l + r); 6) /(r) - "\f; +
286. a), - 

(r - 1)(x-2)@ -5) .r-L.z -2)(, -5) .r-!(r- 1)(r -5),"-""' -'.' - l{)Gr(-5) 'z+ -1;1-111-+) 'c+ ,. , *r;'tz+147:x3*x2-x+2;
z3 Jr2 1ozo)s= 6 - 2 + 3 +1.

-+ 0), ra Qyuxurje:

t(r - r)(r - 2) 
.

5.4.3

a:2to =r,(-*) :#.**,: r,o77b

288.. Kaxo je cos f, 
: f , ,rr; = +, .o, | =

,,(;) x L2(0,68)= s,62.

1

,,6uhe L2(x) : -0,3622 - 0, 19r + 1,08, a

zag. L,(r\ , (* - 127)('- 144) .rn--' '(100 _ 121)(100 _ 144) '" '

(r-100)(u-la4)
(121-100)(121-144)

L2(115) = 70,72023.

(c-100)(r-121)
.ll+ ' , 1o-

(144 - 12t)(144 _ 100) '" -
4, 1568 + 0,006752x * 0,00009e2;

290. a) E: x2-lor+1, S(0): 1;

s(0): 1.

291. a) - r): ar,r,4eru c.rrnxe.

6) a : Jxn-4x2+7r+6,s(0) : 6; a u : fi", - fir, -ffx+t,

292. a) Hera je I @) : x" - 3x2 +6x -1. Taaa je f, @) : Bx2 - 6x + 6 : 3(r _ t)2 +3 > 0, 4axre
Synxqnja /(o) je ctanno pactyha, na roruro je uenpexrsra z /(0): -i < 0, a /(1):3 > 0,
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Cr. ys 3aa.29la Cr. v: zal,. 2916

C;r. ya aaa. 291s Cn. y: :a4. 291r

ro 3rraqu Aa y I,IurepBary (0, 1) I,IMa rar{Ho je4au xopeu 11. By,qyhz aa je /(0, 1) < 0, a

/(0,2) > 0, to je 0,1 < u1 < 0,2.
6) 0,8 < ri ( 0,9. flocuarpatn Qynxquiy l@) = xe" - 2.

293. Yngmcmeo'. Buneru rperxoaHl,I 3aAarar; -0,7 < cr ( -0,6 u 0,8 < 12 < 0,9.

294. a) O:na.rnr,ao f (r): ra-Zr3-5r2+2n+0,9. Idaxo je /(-3) :174,9 > 0, /(-2) :8,9 > 0'

/(-1) : -3, 1 ( 0, /(0) = 0,e > 0, /(1) = -3, t < 0, f(2) = -15,1 < 0, /(3) = -11, 1 < 0 u

/(a) : 56,9, Synxuuja J@) uua rplr HyJIe Lttfi2,fiz I{ ao raxo.qa je -2 ( rr ( -1, -l < 12 < 0,

3<er<4.
6) -3< rr1-2,0 <xz1 1,1 <23 <2. ") -l<xr <0,5< 12<-6. r) -3 < r11-2,
0(z:(1,2<rs<3.
295. a) Kaxo je /(0) = -1, /(t):3 rae je /(e) : 13 +3r - 1, to KopeH nocToju. Buhe z1 :
o-l-91-r1:o,rt. ilourro je/(0,25)=-0,234,6uhex2=0,25_r t, 

*?'r,,'(-0,234)=," 3-l'-' J-(-d'234)

/(0.304)= -0,60, na je ca:0,304 *d#*r'(-0,060) = 0'310.IIa*e uaaaaur'ao 4a je

I - 0'317!-' (-0,0152) = 0,321. fla cuo ca ravnourhy 0.01 oapear'rnl,r KopeHra = o'3176 - 3 - (-o,or52)
r = 0,32. (r, ce oA BpeaHocrlt pa:nnxyje npra6.nuxuo ra 0' 0011).

6) Osae jef'(x):3x2+3,f"(x):6nxaxo jetax e [0, 1] /"(r)0)yauuauozo:1. Bzhe

167
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l(r) :3 ) 0. Iloruro je l'(c = 6). ro je rr = 1-i : O,t -Ilanae /(0,5) : 0,62b, ft(o,5) :3,7S

u :6or rora rz : 0,5- ffi = 0.33. Ha ucruHar{vrH HaJra3uMo 13 = 0,33- 3# : 0.32.
florrro je ra Taxofe je4raxo 0,32, ro je 0,32 ftopeH Harxe je4navuHe ca ravnoruhy 0,01.
296. ft(r)=\sa+2>0, ft'(x):20rs >0 sau ) 0. JeAnocraBr{o ce aaxnyvyje rc f(r)
,{Ma rar{Ho je,qaH xopeu c Ha uHrepBa.riy (0,4,0,5). HanasuMo zs = O,+- 

(0r',X;,0'a)r{!0',1) :

0,4+ %*-1! r 0,478, rz:0,478.9###A r 0,4863. 
/(0'5)* /(0'4)

297. Hexa je /(r) : x3 -2t2 - 4x -7. Ilogpo je /(3) = -10, /(4) :9, ro f (r) uwa KopeH y
HsrepBarry[3, ]. O6egyuxurje f'(r):3r2-4r*4uf"(r)=6r-4cycranHor3Har{aEaoBoM
HHreptsarry. no6ujar"ro xt : 4- ffi = 4-0.s2 x 8.7, 12 = J.,-ffi= 3,7- ffi = r,urn

298. Haxo je f'(x): (1- lrl)e-l'|, ro je l;nt7 : ,, - ,, '?"-,1,""1 , , = :4'-l
-4o6r,rjauo xo:0,49, 11 :-0,4708, rz = ,,nr,r,'rrhft[t-tT : f,;H; :'-j,];r,
ro :0,0604, tt = -0,0000. Hanottena: Taqua BpeAr{ocr perne}La je4Havlrue je uy:ra.
299. a) 0,208;6) 2,600r n) 1,712; r) 1,512;a) -0,857; b) 1,382.

1300. ,: i* sinr: g(z). Haraeravo: ro= l, rr:1,091, rz:I,lB7, z::1,1b8,
r+:1,166, z5 : 1,169, z6 = 1, 170. Ha r,rirreprary [1,2] je p'(x): cosr S cosl < 0,54, na je
fis < 0,545 < 0,04.

301. Moxeuo y3erktL= 
!f r*rnrl. Ta4a je p'(r): * = * 

Har.rHrepBaJry [3,4]. no6rajauo

/ 8 \5
aa .je: 11 = 3,8I8. rz :3,744, rs :3,712. z+ : 3.698. rs : 3,693. " R, . (;) < 0.04.

l^tt
302. Hera ier: *15+1515-28):p1r). Brahe,p'(r) :fitlSrn -8rr) <0.2:a re tO.rJ

Ha.na:r.ruo: rr :0,21, x2:0,2086, oa = 0,2086, ra:0,2086. Iperuxa je uana oo ] 
.O,Zt a

0,0007.

303. z1 x -2,51282; 12=1,47765. flocuarpatr,r je4ua.rraxy x: p(x): -2lnlr - 1l y npoou
z je4uavuny L : tp(r) : l:, s-a/2 y ApyroM cnv.{a.iv.

I.rrasa IV - I4rmerpan

804. a) ls,'ar:, #*c =# +it;a) -\+c;n) r* +c, ") -}.+C; r) 1010.83+C:

nl f,,' - 2r * c; q + -!,' *,' - r -t c; d ?,' - f,,, * 4x + c;, + - 2z +rnlrl + ct

u) 13 -f,,'+ar+2lnlrl iL +ct il {fi,"*, *7*-*...+a"-;1{ + o-*+c.

305. a) jr' * I ln lzl + C; u) ;r, - 2a;r + a2 tnlxl + C;n)- atn lzl -- *rr* ", 
.(I*--ri)

ol ],'-, +c;b) *,'** h@t+c;:) -i-#-iie.-) -*.t,*1)lpl--'
806. a) 'rrn * c; q #*r**' a^g=1zrt + c.-1-in lrl - 'rr* *", o@,E
b) *'nG7-"'I;c$ll)! ?un-r*c: z) i-i-+13-r*c' *);3'i'-
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:.,+f,}*, * 6+-;-,;,,i-F,, *,+ -l,z*c,,tlrt-1,1 -c, 5--, 3, Y,'' 6 3',''"t L-_::." 13
q- /= \-----E-.4---*) '# - 3r + 61f{- lnr + c:- ") l(. - +1yA + ct \

/cos2r-sin2r f dr f dr
808. a) / ff,-:dr: I -:+-- l--+- --ctsf,-tsf,+Cr' .l cos2rsin'r J sin'r J costx

6) -ctg r-r*Cr n) tg r-r-rC;r) r-sinr* C; olitter+r)+Ci
/sin2rrcos2r / dr I dr

b) / 

-dr: 

| ,,:\ * l;- =tsr-ctgrrCr' J sin' :'cosz ,' / cos" J "/ sln'r
e) cosr-ctgc*C; x) ,+cosc+C.

309. a) I ur..inr + C; 6) 3arctg z - 2arcsinr * C;
V,f

n) Ilpeu nauun: Ilpouupu ce 6pojunau ca *1 aa 6r.r ce ao6zo a3pa3 Kao y IlMeHlroqy

r4 rHMe oruroryhana pa:aaajane Ha.uBa npoc'ra uHrerpana: [ 

-!'iL 

= [",n',t;' a* :
J 1rt2 , J l+12

l(-;") d":ld.-l#":x-arctgr*ci \

,hpyzu xaxuu: Iloaerr ce 6pojr.r.nau LIMeHI4oqeM w go6nja, - #;1' l(aaa ce ro rlrrerpanrl

ao6uja ce rperxoanla pe3yJrrar.
f t2dr rr2-l+1 r / 1 \ 1. ,l*r,

') I 1-,,: J ;cr-i,:/ (-1+ 1=?)dr:-r rTrnl-,1+{-:
a) r +aictg r+ C:'b) r - 2lnlo + 1l+ C; e) t -2arctgrl C;

x) c o6supou Aa pa3rraraH,e 6pojuoqa He AoBoAII Ao pe3yJITaTa, AeJIIzMo 6pojra.raU rlMeHI,Ioq-

eu. Ha oaaj uavuu ao6njajy ce ra6nu.rnr lrarerpanu. (# +r -2): (r2 + 1) : r - :-, TI

fz

:) i-r+arctgr+C'/r\ ar
2

arcsinrtln lr+\r57+ 1l+4 i ,-l*I rn"1"6%icT[7fDl,.--,z ,l
r''
^ -r*arcctgu +l

T

r) Cr .d) arcsinr *xiC.
rtr

310. a) jsin'?.r+Cr 6) l.tg"-C: s) e"i'*-C: ,)2JT+7 +C; a) ln/Illp*6'.
1

311. a) :1n lor + bl + C;

6 [(g*bc-ad -]-) d.r=9x*bc-ad rnlcz* d.l+e;
"/ \c c cr+d/ c c

rt/ I 1\rr=lrnlr_rl+c,
"'J*(.-r-'..r) 2a tr+al
rr I f(-L-' )a*=) .rnl'1bl*c,'' a-bl \r+b r+a)*" - a-b"' lr+al

l1+cos2nt' *! sin2ar-rC:
") J z dr:i, 4a------- -.

11
b) ,r - fisin2ax * C;
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g,('b\
I I b*\ai 7 bx

") A.l --ffi - -,arcts;*c.
'* (.;/

f
312. a) F(r): JUr+l)dx:2r2+rt-C,a noru,o je

F(x):2az+r+1.
6) F(r) : x3 -2r2 +r; n) F(c) =i, -*'+2r; r) r(r)

-f,"orz* +,' +f,; b) r/5 - ctg r; e) 6sin ! - 3*'u, - f .

sls. ,) qrl![ +c;6) it"-o)u+c;'.;,) iVW-*+c; r) frut*;uF*",
") -3 {a=;F + c; b) /(-*,*') d.(Ba) : -i I u"o*-3,) = -*"-3' + c; e;

!1"*o1rr1:';""'+C; x) jsinec+C; s) -!"rro*+Ciu) ],ear*C; j) ln@+Ll+C;

4 f;np, - tt+ c.

3L4. Hanouena. I4urecpatru osor o6rr4xa cBoae ce "" I #: arctg c + C.

" i I :+." ='ul -*?:l I #= larcts f;,"*"^^+:,.rdx:dt):
'* 4 t*lz,,l

F(-1) : 2, to je C : 1, ua je

^2i
=, *; + isin2r; a) F(r) :

t dt t f dx _,/i f dtat J u2,z: n I ---7-; = ih J TTF -
'* (Vi'/

{"*"nu lTr, 
: t, dr : #*r,

il I #F: I 
"Ybr:: 

I #: larcts (l) "' (cueua 'l: at. d'l = adt):

n) arctg e' + C (cwreria e' = t);
a) uocne rpancSoprr,raquje csoAu ce ua r);
o,/. d' :I d'. :t-!l--!=*!trt4+1 = J 1r:ryn: JF4 -arctst+c:arctg(r-2)+ci

,'t ^, J5^_^-_, --i=*;\\ e) E arctg F +o.
S rdr

315. Hanouena. Irln.rerparx osor o6ruxa ce cBoae "^ J ffi: 
arcsin, + C.

^) | &t : | # =t I #= jarcsin(2c)+c (cueaa 2x =t, dr :ior,

6) 
|arcsin (ft") * c (c,.teua z, = tJS)t'() fJ;[@*](c^ae'a rts : t,/i);

r) arcsin (Z) - 
" 

(cuena r: at, dr: adt)i

,)|-ffi*=|#=},,..in(#)-C(cr'aena#=,x2dx:*o,,.
V'- (r/

b) ja.csin2rr+C;e) arcsin(r -1)+C (z-1=t);

fiu,"rrt+c:fr..ts *,*"
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^\ [--!L:: t -!:-=arcsin(r-i)+crs)"..sinl]+c,d I 
d' :^' J "5-7- I T=T;-TF-orLoru\* 

Lt v\rt-'"""' rt'""'t J \tr+2x-F-
f dr -u-1l::arcsln-*C.
I ./n-(r-l,\2 ,/Zr v' \'
316.

a) cvenou or+b=i.no6raja,o I.:dt=: #.c:! #F*",
1l

6) - sin(az + b) + C (c:vreua a.r + b = l): r) ;i In lrn+t + 1l + C (cueua r"+1 + I = t);

), " lr r\.) irtnrtS*C 
(c:r.reualnr:l); 

"l -ts (i -;).C (crueua t=i-il;

!) lnr-ln2lnllnr +2tn2l+C; e) *C; N) lt"" -Z1uO'lt*C,
2^r) g(cos'r - S)r/cosr + C.

317. a) YeeAnrro cueny f : I@J. Ta.ua je 
I '#

1

6) ---"f'*'(r) + C.
a+l

31,8, Hanotteruo. llpuuenoM r4Hrerparra 
I #d.r 

: k l/(r)l + C uoxe ce perullri'I cBaKI.{

r4HrerpaJr pa3JroMJLeHe Syuruaje no.q xoje je 6pojuaau r'I3BoA rrMeHl{oua (au4eru 3aAarari
317a).

4f,np'+11+C;6) Inlr2+11+C; n) lnlr2-3r+51 +C;r) lnlz3- 2xl+C1

ol ltcxd'r: /Xd.n: -l+ = -lnr* c: _lnlcoszl *c (cr,'reua cosz: r,

- sin r d.x = dt);
!) lnlsinrl+C; e) -ln11+coscl+C; :x) In(sin2z+1) +C; a) lnllnzl +C;u) lnlarcsinzl+C;

i) )mP" - 1l+ c; 
dt

.' ./.,,,"4:/-#tT = l#*: l* (,nre'a r:2t' dt=2dt): l+ =

lnlzl+ C: lnltl+ C: ln lte f,l*C tr*unutgt= z, S: oA,

n) rnltg (i+[)t+c.
B1e. a) ,[T7+c, 6) iVf;,-w+cr e) -,tn+-*c:r) *.c,a) -;ft+c.
320. Br.raeru :a.uarax 3176.

.;-fr1*0,'l3iJ, ol |{r*n.,o,)i*c; u) 
}(arctg 

s)3+c;") }sin' r+c; t) }(arcsinz3)+c;

b) 3/r"%+c; e) i,,'l=l*c; x) 
]sin6.r 

+c:z)c-2!T-'-f rf;*A;;f,

", | #:# d, : ; I rr;tt -'/x - t) a' : lt''tr;tV -,r1x=ff) + c;

j) 
]cos1r -12)+c' n) its x2 +C.

B2r. a) 2(\/;T1- In(l + vG +7)) + C;

6) 6 | !4 =, I 
r;J_it a,:a(la"+24+zs+22+z+1) ,,. I *)= r(;.9.

6- 6l'= 6/-=v.r= v r' \,/ x" \

?*, *;*fl*+lnlilx-rl)+C:

= I+=htrt+c:tnl!(x)l
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t_
a), (3e' - 4)i/k" + 1)3 + C;

f 2sin zcoszdz.\, --".''""-*" -qz * C:2arcsin t/i+C,,t I /=_;----i--"'J Vsln- 2 - sln'2

", Ilt+I)e'dr:I d, =[dr_[ dr:rrl ,." l+C,^' J ,r"(1+rr")- J 41+4- J;- J ,*t -"'lI+/e;l '"'
t:,

rtl 1-id, f lT- f (1 -z\dz I zdz

'' lffii:-Jla,a' :JP-

212=1"
e) ;(r - l), + ;(/ - 1)2 + c: x) 

5e'" - c.

822. a) 2rG 1-t/iarrq 
1f |*C; 6) 2arclg ,/i+C:,, ,r;ffi11+c; "r j lr',s , -

!Ct+7 L-rz-$ J4-fc':r) ('- , .(cMeHar =!rrrr:tgz)r ,r#+c:e) -g#+c(cnena
1.
z

323. a) Hexa je u:x, d.u=sin2rdr. Tataie d.u=d.r,a=-f,"orZ*,na je 
/zsin 

2rd,:r:

- I cos 2, + ! [ ,o"2, a, r cos2r I
2 2.t : +4sin2r+c;

6) rsinr*cosx*C;n) -e-'(t*1)+C; r) re'-e'+C; il e"(x2-2r+2)+C; b) xlnt:-x*C;
-d+1 ^a+l ^2 - 1 I

") hlnr - d+ 1), *Cr >x) larcts , -;* ia.cts, *Cr :) rarctgr - itn{r2 - 1)+C:

u) zln(22+1)- 2x*2arctsx+C; i) xarcsinr+JT-17+c; *) ffi d; +C; tr) carccosr-

^ c cos2r sin 2r ^ 3'(sin r + cosr ln 3)t/|-rz +C: .n) +-f +C; r',r) 
ffi 

+Cl n) -rtgx+lnlcos"rl +C:

2r2+10x+11 ^ 2t+5ru) a sin2r+ 4 cos2x+U.
r_

J24. a) Hexa je I : I \,I-Adr @ : JT-?. du = - l+7, du : dx, u = x), .ra.Be

t -r2 +1* | t l:l-a, + [ -La,. ,i. r -jeI:r',/1 -rz-J-A#dr:rt/1 -t2 J,/t_r2 I t/t_f
rt/T-Q - .I + arcsin r, o.uHocHo t = )trrt;A + arcsin z) + C;

6) I .,/4 -., o, : iJT;r+2arcsin f+c; * t 1,, +ta, = ite * t*jr"l,+v4' + rl+

c;,) | 1/,' + oa, : ;,,F;; + |np + r/,2 I a1 + c.

r
325. a) 1r : e" sinc - J e" coslr dx : (u : sinu) du : e' dl..) e" sinr - e' cosz - h (u : cosr,

1

du: e, dr). na je 11 = 5e"tsinr - cosr) + C:

6), a) 12: zsin(lnr) - /cos(lnr) 
d,x (u:sin(lnz), d,a: dx), rs : zcos(lnr)+ 

/sin(lnr)dz
(z= cos(lnz), du:dr),ta je 12 *13 = ssinllrx) u fi -12: rcos(lnz), o.uarre HarIa3I4Mo

r, : | (sir(tn r) - cos(ln z)) -t C, Is: | (rin{rn r) + cos(ln r)) + C;

r) Ia : lre- 
(cos r + sin r) + C.
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326. a) Ilapuraja.nuou r.trrerpaqiljou Earra3r'IMo: In: rne' - n 
| 

,"-',' dx: xne' - nln-ti

6) Is : e' (r5 - 5xa + 20x3 - 6012 + l20x - 120) + C;

a)1,=e*(rn-nrn-t+...+(*1)".n)+C,jep je1,:r'e'-nln-t::xne'-n(r--re'*(n-
L)l"-z) : e"(rn - nr^-r) * n(n - l)In-2 utr..

I
327. a) f, = f 

cos';dr: cos'-l'rsinr*(n-1) 
lror"''rsin2td'x 

(u: cos'-r't' da:

cosrdz), 1.:cos'-1 rsinr-l- t"-t) lcos'-2r(1-cos2r) 
dx:cosn-rrsinz* (n_ 1)1.-2-

!_f r^_r,(n - lV-, oAaxrle ce 4o6r'rja /, : : cos"-I r sin r * 
n

| 
+'- 

l 
rn-r\6) 1, : - I sin"-' .r cosJ 

n

a) .1, : }*,,L.,n--'r.o.'l'r+#t^-z \m ), nl, T^ - -#sin--l rcos'+rr+

7j,*-, \m < nt, h = # l{,rnr,)"0{r,) 
(m:n) paAI4 ce xao 6);

r) ,l-: Irn" rdr:.rlnnr -n In"-'rdr= rln'r-nl,-r.ll
-\ r I d, _ [ d, _ [ r2dr - t rdr
A'i ',n - J@r+Iy - J(x2+1)n-r 71,"r*r1':In-t-Jr (rt+1)":1n-1 '

2(n-1)(r2+I),-r 2..,--1)/ (i+rr),-, \-: 
x'du = 64tyl' 

oaaxre HarIa3I'{Mo

I- : x + =2'-?-,1.-r. (n > l). onaj peaynrar ce Moxe ro6uru u ua'" - 2(n - t)(r2 * l)n-t 2(n - 1)'"-' '" - -

.upyrr4 Haqr.rH cMcHoM r: tg r, na je dz: # ^ 
I^ = | 

co"'"-'t dt.

329. a) flpurrrenuuo uajnpe cueuy t/i = t, a 3arrlM uapUujanny ranterpauujy (u: t, du :

e, ds: 1,6 d* :z I t,' at =z(t" - | o r,) :2et(t -I)+c= 2r6t,/i- r)+c:

6) Cuerolr {i: t,:atnlr napwrjarnoM l4Hrerpaqrljor'a (u = t2, du: s\ntdl), pe:yrrat je
3lQ - i,@) cos /r + 2fis\n'/-r) + c;

e) CN,reHo\a z: arcsinJ.3arl'tM rapuujarnolt unrerpauujorvl u:
e arcsin r 1

pe3yJrrar: ffi +; ln 11 - r2l+ C;

r) :rarcts " - 
1 tn(l +12) - larcts 2r + Cl2',z

a) Cuena arctg:r : z. a 3arHM napuujanHa aHterpauraja u : z,

.dzz, du = ------;- IOOaJaMO
cos' z

.dz
d,u : 

-, 

pe3yJITaT .leto z,-b-

arctg r _ arctg 2r 
= r, l_!l+ c,r 2 l'/I+x2l

!) -zctg r + ln I sin zl + C,.

380. a) Hexa je ": #, d, -- "#;dr. Buhe a" = 7ffi,, =

je rpaxeHr,r l4Hrerpa"r: , = "i"'r 
^l 
- t #:'i- - t 4# :- \/T+7 I t/f l + ,rF ,/l + rz J ,/t + 12

e"ttt" _ [ 
*r"t"'*'^d - "r-1 ^arctq. | /a

JGa - J \,*;fr,r' 
oaa*rle Je: I : :'-"''- *''

6) u : arctg e', da: e-'d,x; pezytttar je -e-'arctg e" +, - | f,t, + e2'l + C'

dx -re" _ +a2r
s) u:re". dr:G:1)r, pe3y,'Irar.i. fr*e'*Cr .) ?+lnlcosrl +C:

earctE I , Ila

I earct,B a---vr+r'
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ctp 2r
,) -.f - ln lcosrl + C; b) 2(y6.arcsin,/i + ,/T - x) + C; e) lnr(lnlnc - 1)+ C;

x) Hexa jez:(arcsinr)2, d,t:dz. Buhe Ou*2atcsinrdr [(arcsinx)2d.r:-ffi-'u=r'naJeJ
., ^ /zarcsinzd-r arcsin2 ,-, 

I ffi = r arcsin2 ,+2r/t - ,'^rcsinr-2x+C (noa nocrea*er ,lHrerparra

;r:ero je u: arcsinr, dr: 
#. 

u: -vI-,).

:) Hexa je u: arcsinr , a, =4..zto6zjar,,o: I*ry!: -*H . I # (cueria

arcsinr I dt - -1u...in, * tnl,n ""!in'l + c.r=sinl) -/ sint x. lo 2 I -

331. a) Irlr"renunaq HeMa pearrnrrx Hyrra. Hanlrcaheuo HBaaparrx rprrHoM 12 + 2r + 5 y
KaI{oI{cHoM oltruxy l.2+2r+5: (r+1)2+4, na her'ao yBecrr4.run, $ =t, d.r=2d,t.

.rra*e je: I ":#.r- 
' I i#T =; I fh: j*..tc t+c:;a.*s1:l +c;

I , J *'

t - 4: r(A+ B) -24- 38. HoeguurjeHTu y3r uopajy 6urrz jegnaxa ua o6e crpaue xao tI
cno6o.(nu qrrauoBrr, na ce rr3 cucreuarkffia,tusa A+ B = 1u -2A-38 :4 rc6aji'A: -1,

,) I#d,= l#rtr-,dr(cueua

'l;ndr+41ffi {'""'u t2+7 = z,2tdt
4z + 5) + 4arctg (r - 2) + C;

332. ^\ ! ["' 2 1 (,r -z.l 25\ 7 25

\ 4'* ra)*r- *
4 4z - 2 4r-b:arcts : +ar : :arcts : * C:,/J1 " /31 /sr " r/si1 r+I o A4_.1

6) 
Sarctg 

t, + C; n) 
,trarct* H +C; r)

r-2=t,dt=dt\= lffir,=
=dz\:"I+.^I#=1,n(,,*

1 3-sinz
-rrarct8 --6- +C (cuexa 3-sinz = l):

t-4 A B A(r-2)+A(x-3)'-'-" (r-3)(r-21 r-3 t-2 1r-2)(r-3)
B(x - 3) : r - 4, 3ar{eHoM Bpearrocrr.{ za x : 2 u r : 3 ao6uja ce,4 =d, B : 2.

.npgzu naxun: cpefrnarreu rocJrearier pa3rroMfta no onagajyhu", a""rrurrFr'i,o r go6uja ce
*(or! u);:-]o;". 

hsjeanavanal.eM roqerHor u xpajmer 6pojnoua p"rro"*r,r'o6r;" ..\r-J)lx*2)

I r_l
B -_ 2. na.n,e ie I -=-:-----',,tr" J r, _5r+b

t r r t2
rn lIl--*l+ c;

. ,rs(r - 1),
n) lnl----l+(,.

' "a, - t * = 2htr-21 -rnlx -31 +c :
- L J t -O

![ d, __1r r]z,/ 
G=f.* 

== rtr;H - 1

,

tlffi:'rtn1"-u -1) -
r Ltc- 1\ ! r

333. ul l2#dr:lln(rz-r-1) -r&2

;I* = rrrnt,' - r -,) ;Ig#n :h)d, = ;Ln(r2- x -,)-
t=,nlr"-,-fl*".

2rt"12x-r+,/El'"'
., },"1#l+c; r) i,"lf-l*c (crue,a * =t);,, l(*-*)dz:13rntr-
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2l-20lnlr-31+C.
334. a) Hyle uolranoMa y r Mer{toqy cy pearrne, anlr je4na je 4noctpyr<a, rta je pacraBJralre

ua :6up erreMeHrapHilx pa3roMa*a crre.rehe: 

";4 

: 
+ . 3. * (6poj c.nona A, B, c

jeaxax je crere,y rroJrr4'oMa y zueuzouy). -Ilane je 

";-T 
- 6 n 

"h1l\2,A3-!
(nz4erra 3aAarar( 3316, ApyrI,I uauua). l4z A + C : 0, B - A : 0 u - B : 1 ao6uja ce A : -1,
B=-1,c:1,na 

" l"#-r=- la,- I#.l*=,,1?l +L+c

u, lG- ,h) d, --+ -turnt,'+ 1)+ c;

,, /(,.#+) d, : | (, - ;- *-*) dr =rti*,,\J*"'
l/ | -r-2 -3r-4\ 1 3-41 1. (r-2)2

'i / (,r*,,*r -€.Tp)d':i' ffi*tln rr+r -4arctgr+C:

^) [ 
( + - :-. +) dr = 4tnl, - 1l - Trnlr+Bl+srn w - 4t+c,

J \r-r JT" '-4/

, I (# r#,-+)a,: ]r,l@'#fiJl."'
., }/(* - r*h) a, = ]r,r, - 1r - |tnr,' +r- 1)- ft"..ts 

2ff +c;

*, # I G;# *- ?#),, : #,"15#l * fr"*,, Q,f2+ t t +

1_
-i-arctl @\/2 - 1) + C;

,, / (, . r=) d, = x.ti I *j l, .s-,-; I Jh=, * ],, I H I 
- ]arc,c 

z + c;

. I G- *. .+) dx :t,l*l - fr*,'
,, /(-.,5 #-*+r) a,:'urnl=l *f r*"'
,., ;(,,,1*Pt- * - rh) .",
,) I -r,l'-21+c.'r-7 lr-11
B3E. a) [ ro' ^, = [, o'= 

^ 
: + t .o(',{l),r:-farctg (t/itsr)+c;/ ,, *,,r(,* *) 

I 1+2t2 rt I t +ft'/2)2 '/2-- '
t(t+t2\2dt 2 lu'J u =tgr-tgr-3tg.r+c';

,'r l(# - #.ffi) a, =f,n # -'r#. 1
tq3r ^ I t lZter*3-\/l3l ^,) "T +tsx+c: t) )arctcex)+c: b) ffir,lffil+c'
| 1 " 1+tsr

e) ilnll +tg zl - Ulnlt + LE'rl- ffi,+ c

2dt

sB6. a) I : P ,- : I *= r,' lr + 'eil+c; 
6) rn lteil+ c;

' 1+t2'7+t2
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,)hlFHl+c; 
") i;g*",,, j,,lffil+c; b) ,-,sf,+c,"r ,,1ffi1*c,

x) -r+r,,1#Fl-c, ,) "..,*8f11+c; ra) *,,1,*il*]r,(r *rr,i)*".
ttt. ., */.*, 2r(cos2r+t)d,r =*/f.r,, 2xcos2a* f tr -cos4r)) a,: 

_)Usin3z,+ fr, -
frsinar+C; 6) cureua I :sinz: I Urr-t21dt =* -! * r,
o) cr,aena r =cosr: - lt4 

-?!'z+t dt= -t-i.#+c;r) -l"orzr- |cossr+c;

^)'1 | Ur" n,- sin 2e) sin4r dr : i I 
"cos8r 

* 1 + cos 6e * cos2r)* : i (-=q -r U+g -
sin2r \ IY*,)+c; b) ,asi,tr,*frsin5e*c; "l -|.*(rr.;) . f,r*c.

f:.H;":;,::AI ffi,:' I 
('*' * -!) dz : (z+ 1)2 + 2tntz -' + c :

:],.T:""^:"r3:,6: I f*:'lY:r l? +2t+4. *) dt:t3 *Bt2 +t2t+
2flnlt - 21+ C;

a) cnena t:u6+t,pe3yrrrar je: ln(t -t)r-ln(t2+t+f) -fiarct*'ff*",
, f "lr-T ar f -Jtdt t/ I t+z \,, i, 12+t+1 E 2t_I'' J y x-tr+t1F-:/ (-;1+p*,*1 )"=;1'ffi+/Sarctsffr*

" (.,",",, -- il-, * : ##),
A) cr,aesa r * 2 :r3, pe:y.rrtar:'UU - iU- | r" ;, - 1l + + ,,e2 + t * 4 - Z^r"rr rff * c,

u, :::,, :,'o, : I d#n:n I #:* I G- i.i - ;.:- #),,=/ t-4 r-3 t-2 r-l,o(= - - * - - 

=+rnlrl 

- rnrr+ rt) + c:

n+r p_l 4tdt [ 1

", .r,"r.r:Vr_r..=p*r at: Uffi, I 6*11,[--V1**+c''
x) crureua ,= l[4. , l ' t2+t+7 2 2t+1 2t

" - V z-t'' = 5t' 11- 1,' + y'3arctg -W *P:1+c;
,) ,l;-r(q;U-!t,;lf*.) *c,

6 6"- 3"-u) 
1r {t - Ev 

r' - i{ r' + z'/i + 3 i6 - 6 w - 3 ln 11 + ffil + 6arctg {, + c (cueua t/i : t3);
la

il 2rt - 2Darcts rfi "",x) -2arcrg,/T - r + C; r) -@ + C;

*)gfi/G"+lP_,t/f,t- I ^ ,(*r-s)\/ir+z'-'4L 2 "-+1+tn(ilxa+t+ttj +C; ") ff+C.
'l_

33e. a) )trl? -e* c2 arcsin ll * c, 6) 2 arcsin + - \)AlZ;= rr- * c,

*1ft7*C:r)#+C;a)}arcsin(2z-4)+C;b)2arcsin|i-'n;=a*c

ar: f dtr
----Lt'\-t2- t'"-
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340, Oana.ry,rMo ca u0 : aj rt = a* d, 12: a+2d,...,c":$(: a+nd,), rAe je d:
Her{a je & : r;. Taaa je no AeOI,IHuqI4jIa oApebeEorurHTerpana:

7b n-\ n-7

I e' ar = Iim )- e€'(r;+r - r;\ = lim )- e"i(r;..1 - r;)
J'- ;;a/-i=o " n4@L

n-l n-l n-l
: lim )- 

"o+id 
.4 = lim f de"1ed)i: ed lim df (r')'

"-a Z1 n+a /-t n-* L'

- eo lip -!- G'o - l) = eo(eb-" - l) : eb - eo,

iai?r e'- t

'.. ed-7
Jep Je jrs a : t.

341. O:ua.{rrMo q = i/fi . zo : o, rt : aQ, xt = aQ2, ..., rn = aQ^ = b u €; : ri - aqi
je

"b n-1

| ,'dr: tim f (aq')(oq'*' - oq')
I n+aur a i=o

: a3 lim ts - rtFts't' = a3 lim (c - t;(qt)" - t
,+o" ZJ" ' n+o ' qo - I

=(b3-03) ti* 
qr-1 :(b3-o3)ti--,1 

- 
:{;l

n+Li.i+r q3 - 1 qJl q2 + q+ | 3

842. a\ ri,, f /--i-:*--l--* . +--!): /' -d!-=62,v-a'ot"5tn\r+*' 1+3 t+*) Jo t+x
1/1 2 z-1\ ft I

6) ,qL;(;*;+" + 
" ):Jo,or=i

s) rim 1 ( =++ --1-- +...+ l--) = /' dx - L,-on\rr,ar t+5-" - r+#) : Jo T+7-i
rt 8 1 [-' d(11+5r)

343. a) Jne'dr:e'16:e-lr 6) i: a) ,,r)il_,
r 4-r 1066 100

a) 5ts r;b) , :.) z+3tn3,*) 3 .

fo" l"o"la' :
cosr dr * 

1,",r- 
coss d.r = ,in rl[/' - sinrli,r: z.

a) Cr,aena !-x:tt' 
lrn 

,:n-ar=s 
lorO- 

f)f dt: -oo|;

^ 11 dx -[r dt n
6) cvenaT-r:t": I 

-=2 

I :---'lo Q-*)$-*-'Jo l+t2- 2'

s) c\aeua z: asint, pe3ynrar:u ffi,
r) clteua e" :1, peeynrar je arctg e - f,;

a) cvena x -2 :s.int, /t'' # = Io"'uffi : ;
!) cueaa tg I : t, pe3yJrrar t" '-{; t e) crurena ln o : t, peay.rrra:: je ln 2.

177

b-a
n

111 + 5r)-2 l-1 7

-2 l_, 72'

344.

I
JO

345.

1 + cos2r
2 dt=
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346. a) l"'rturotr+r):o!r)3/2lr= 3,*-r); 6) -b(yG*1); ") l^(Jn-t)d.a=
ys/z ls ,o 28

wl^- at;t: ,;
I 1"" 

@1 Ja da : L @ til3/2l,',r" * f, ff1,'r' 
: u,

7t (e. - 1;s l' _ {, - t)u
at Jok" -t)4d(e' l. =.-u:,
. f"l4 " rr/6 JZ I Z/r/r\5
b) l, cos6r.cos, o, = Jo (1 -sin2r)3d1sinr; :; -; -;(;)

", ; l,## : l "il; 
: *' *, 7+2tn2;'t !, ^t z-|5

347. a) Axo yne4euo r = u, coso dr: du,6:,z,he

- -(*)' +'

lo"'' 
r' ro* d.r : x sinrl[/' - lo"''sinr 

dr = i - rt

6) u: ln(r + l), du : dx. Aolujav.o

lo'-' 
,nt, + t) d,x : z ln(z * 1)l;-' - lo"-' *o*

: e - | - lo"-'(, - *) dx : e - | - (" -1)+rn(c+ r;1"-' : r;

r 7 en+l en+l 7 n
') a - ,' r) ,1t - (, -iF * {,r* 1y' t') l-2: b)

,+,,) #(e -4\/i)+|r,|;:) ,-*r.
7t^1ttr2rt-2
,+z; e) ; - ;*rn!;,xt, - z:

348. O.{lrrreauojeaa jeltl Iz= 
lo" 

r'dr:+,AoKrpr,rMeHoMnapuuja.nneuur:erparlrajesna

nyraHaJ'ra3rrMoaaje lz-lr- [" r'ror2*a*:T. Oaas.ueceJraxoro6ajalr=if*-l)' lo 2 2\3 2),,_ 7Tl7t' 1\ut"-__t_+-t' oI9 atz \ u ./

t2+)t-l 2t 2349.a) Haxoieu '-uu,' =l+ ="' --i--.6rhetz+l t2+7 t2+7'

,', : 
Io' # 41 = (t +ln(,2 + 1) - 2arcts,)l: = t +tn2 - l:

7I +2 _1 71
6\ 12: I #dt+ I 2t(t2 +1)-2dt. 3a r.r:pavyxaBalbe rpBor lrHrenpana Moxe ce

Jo \r' t t)' Jo
yBecru 3aMeua z : arctg l, na je

Ir: - ["'n cos2zdz* 
(t'-+ t]-111 

= ..l;rinzrl"/n * * = o,' lo l-2 lo z lo 2

n) c.arvno xao 6); ao6rja ce I3p-2-2r/Z+ln(1 +r,/2).
350. a) 3a 0<r ( 1 saxlr rn+7)r, naje /r > 12; 6\ 11 < Iz; a) 11) 12.
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B5r. Itaxo je0<sin2r(1,ro i" I, d,r<IS lr''' rlf;o*,ra:e|=rt;rll.
352. Kaxo:a0 ( z ( l saxa (l-az1^lz+r1, < (i- r2)n/2,roi"^ 

lo'1--rr)#d,
7l

t J",, - 
#)n/2 dr, ri. Jnal S Jn.

353, J- = ['n-rdx:t:ln^xl"t-m ['rn^-'xdx:e-mJ^-t (z=ln- r, du=dx).It ,, 
Jt

354. l^ L la-2 : 
l" lr*"r+ tg'-2r) o, = lo' 

tg "-2r(tg 2r + 1) h = lo" 
tg,-rrd.(tgx) :

*,* "-1116 = J- ,,, "-',.

BEE. rlohu oa pe.nauuje 
l_rrt - ,,1'dr : 

l.'rr, - r2)n-r * - l_'rr2lr - rr1,-, dr, na za

,{3paqyHaBa}!e flocJreAr}er r,{HTerpaJra flpr,rMeHr,{Tr,r napuujanny zurerpaqujy u : r, du = r(1_
:12)n-t dr.

sE6. r, : ["'o cos2r+sin2z ar: ["'o dr= f"/asin2rdt I sinr l"/acos'x **- 
Jo *""-r* Jo a*"- :In-z+ 

n-1cos,-lrlo
I 1"/a dr I sinrdr\ n-2- (A\"-2

-(r-1)/. .*"rr; \u = slnr'do = cos,, ) = n-'"-z+-r-1' Iraxo je 11 =

f"/n d, , I+rg i rt:ln "
Jo cosu t-tet raKoHaJIa3Hr'ro'13= i*;" ^n:**Xt''
35.7. a) Hano je f'(r): (r-1)(z-2)2,rcjer,aunuuyvQynrqrrje f@)zaz:1: ,f(l) :17 1

Jo' 
u -,1t, _ 2)2 dr : -#, 6) r, : nn. n € N.

359. Ynymcmeo: flpuuenlrrz cr,aeny I = l.

360. a) 1(a) : a1s1, rl3 : arcts o, JljL t(d : I; 6) I(a) : "orl|t-: .or 1, ti- .o, f = 1;

zr1122rl
B) G: F) 

-r 
a) 5; b) *; e) 

2.

3G1. a) Hexa je u =tnt, d, = fh: ffi. n,n"

11/ l"- f', dt r'/t I \t\t) = - r*,,1, * l, a;q: -1+r */, (; - tz 4)at
: -#* rnz - ]{,.r, * r21 - rnz) : -#. i^ ff,

a lim 1(r) = lrnZ,r-@ Z

6) I(r):1,n'i*',.*='*r./Barcre 'z:-+=l -rt :. lim r(c) =frI2 (r+1)2 J5 '- 6',;;;-'*' 3

362. a) Tpaxeua noBprrrilHa je (nu4eru cnury): e = l'rtz - r - ..2\ d,r : 4,b;

73
6) P : 

J" tZ, - 12 + r)dx = 4,5 (nuaerra c;rrxy);

r1
al e : 

fo e - 2") dr :, - h(ruaern cruxy);
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ya aaa. 362a

Cn. y: zat,. 362a

Cr. y: zat. 362t

Ca. ys zat. 3626

C.n. y: :aa. 362b

ys sa,q. 362e Cr. ys zat. 362x<



r2p/ 
- 

z2\ ,::.''-,,^;:*'^" 

181

,, , = Jn [vzr, - T )0, =lJ*,',' - #l:,' 
: fr' ru,o.,r.r c:ruxv);

t) p : 
fr" 0n*- ln2 r) dx :3 - e (ru4etu cnraxy)

b) p:" j;,1ru-r -t)*=z l,' Ja-,'a,-z l,'f;0,:2,,+ f {u,,.',r cruxv),

e) p :2"1,:* l*-*0, -r I* (,. i;) d,x = 2'ru 
1."''cos2 

dr - z't.." - *f =

,u 
lo"'' 

lr* cos2t) at - z'/n '#: Y - !rt {u,o",, cnraxv);

x) p =, l,' (ia - ? *: z(,..ts,,1 - +1.) = ; -'i(avrae, u c'nuxv)'

C;r. ys :aa. 363a Cn. y: saa. 3636

B6s. a) ,:rl're-'z:s/za*=tlo'O-r\z/zor:nlo"' cosatdt= 
lo"''{')-cos2t)2dt:

n -t. I r"l2 l+cos4l 3tr
L +sin2tl[t2 *; l, 

Iflll d'=; (arz'qerutaaxv)

ntrlfo- |
6) P--n l, l7-*ar=a Jo 

rr/iazdr:-2 l, l'o' = 5 
(ouaetu cauxv)

n) I"axo je y = l*rc=. ro je (nn4e'ru cruxv) P = rlr^((+. l'6-A) -
/^2 

-\\ 

f4
-(T - '/rc','11dx:a Jo 

t/r6-12 =r6tr'

!'=(l-r')t

Cr. ya:aa. 363s
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864. a) e = fn'e,-.l)dr= f, o) rzr.s,

",.;r-t, ^.16rn2); 
jt jto. - 5): x) *, ,, ,, *,n) 6,5 - 6ln 2.

481 A.)aB) 
5r r) 7; a) e; b) j: et i,*t i, ,) s,

6-1 8 3tr-4
gr, ; ,,) g, n) --Z-; n ) 32; o) t#l!

365. a) Kaxo je a' = t^-^2, ro je g,(1): -1 u y,(4): *2, na cy je4navune raHrerr,y: -x: + 1,5 lr !:2x - 6. Ose npaBe ce ce*y 3a r:2,5, na;e ,pa*erra roBp,,,rr,a (nr,4eruc.nzxy):

4

5; b) (ln t0 - r + 4)12.
-.128 4 7o) 3 'B) 5; 

f) 
6; r)

Cn. y::aa. 365a

-5t366. a) i;a)z-21n2:s\2r*a; .) i; a)4tr*8;
367. Hexa je jeguavusa Kpy:xHlrue 12 + A2 : r2.
r cos o 1! r { r (nu4eru c,rzxy), na je

Cn. ys 3aA. 362

b) 8.

Ta.qa je je4navnHa ily11.a lt = !V, -7.

rpl qeMy je roparuheua cMeHa o = rt, cosa < i < 1.

368. a) t = 
1," tfr . t' * ; I l," rnlA d., = !(),,mA * *o],n1* + /iiA))l

= f;'6v *;nz!-/7i@; / o



lnasa IV - I4uterpan r83

Cn. y: saa. 3716 Cr. ys 3aA. 373a

6fi_u.
869. a) Haxojey'=ctge,roje ,:1,"'' factg'?rtu= 1,"'' #: I:,,r+:-totg!;
6) Kaxo je g : 0 r" " 

:! u y' = -t1o' to je

rnts fo/3 d.r fr/6 2dt tt + t I l'/ft= l"' ,/*tg,xtu: l, #= J, ==,"1=l l, 
=rn(2+/5):

a) Kaxo jer'(g) :tgs,ro i"L: I, ,t1 atg'zaav=ln(2+r,/5)naovsa4ar:xv6)'

370. a) O.ruraeano je aa0<rS 1 ,'=r/-,na je l: 
lrt #:zr/ili:z;, * : [, l?!. =,/i.2,,/r+zll, =4.6) 3a -l < r < 1, 4o6ujauo y'= /ffi, n, j" t 

J_r t/l + x

O2=(r+4 )B
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372. I4uauo Aa je 3a 0 < r < | y :

Cn. ya 3aA. 3736

Peuren a 3aAaraxa

1 - 2rt + r. a y'\r) = -+* 1.,Ilaxne:

,: 
lr'

t1l2 /x .tl2
= rt l' r/a1rz a1a" : Y I 1/Q" +t1, +tap"1

l-t1z 2 J-r/2

: + I:,r7i a, = +(ry. r)-F 
) l_,

rt. JI+r
=I+..:ln.-_4 Jz-t

Cn. y: zat. 374

BZB. a) , =* 
lonaz 

dr =^ lo^O+4)3dr:XA*4)nl1n = 64n (auverncrury);

6) v:. 
l,^ (:)' d,r:thr (ru4e'.r cruxy); n) y: n 

lo' 
,ua*:i;

)r:"(1,,a,- !o'*0"):fi; a) rz =n lo"'' cos2xdn=n lo"'"-#?d,:+.
374. Jextaquua rar{reHre r{a KpraBy je a -2 = yt (3)@- 3), oauocuo , ='AA* 1) (suaetr.r

cauxy), ua je rpaxeua 3arpeMilHa ,:X 
l_rO+\2dx-n lr'rO-L)h:+.

375, Je,qna.rraua rarrrelre :" , : *, + 3rt, naje sanpenuua

v = zn lu u(; . r)' a, - n 
lou 

t2r d,r : T2n.

B7G. a) , = n 
lo' 

,r, - x)2 d,x: 
,rEc
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Cr. r':: :aa. 3766

Cr. ys sal.. 377 Cn. Ye 3aA. 379

6) I': tim n I e-2*dr = Iim n'-]^'lo:1 (srr4eru cnzxy).' o-q .lo o+-€ '2 l" 'l

s) v = .l"'(,- 
")'* 

n 
lo",o-rt2d, =.1"" (#-3.r2+ r2a,)*: { ,",r",,

cruxy).

BZ7. rtouiro je 0 < r ( 3. ro je (ararern cnuxy) v --- Irt 
o'ar:n lo' %tI rtr - 3n14.

Rr
378. a) ia'?br 6) F,ano je , = i,@ - 4 (awaetu crllzfty y3 :aa 373a). ro je

1818ct8q,88rII-
v:2r Jo,'oo:r, JotW 

_ 4td.y:).1 +1,'lr- ron.|u'l'lo*rr"uio :;,
(1q-

"\ ?: r) floruro je rl = o'-oa,xl:(a'a)2,roje (oz4etrl crII4Ky y3:a4arax 3764):

, --* lo" b'- oy-(a - a)2)ar: n 
Io" 

oo- o'lao:*,
4

t) ira2b: f1 19.22r: e) 12 -2n.

379. 3anpeunua je (nulerlr c,ruxy)

Ca. y: saa. 376s

, : 
^ lr* y2(x) dr : n 

loe 
,nlt - 2tnx)2 dr

:,f,, - ,,",)'+l: *! 
l"G 

,^rr -21,r)dt
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ra(r - 2Lnr)dr = !*l,r- 2inr) tl*5 L' 5',0

8ti '-I'dJ:: 
-e,'\/e.
10<LZr)

380. a) 2r t2yyt : 0; 6) r - c : *AA', na ie A'A'' * 92 : l;o) :6or A' : c, 6uhe a - rU' : 0;
r) naxc.r i" A': -C1 sinr+tcosr, U" = -Crcosz-Esinr,,ro je g"*y:0; A) g': Cte" -
C2e-'*3, a":C1e, tee-,, na je E -a,,+Bx;il 2#4 =# q ((at)-213)t'|t :0.
,*<) ylny' + r(l - a'):0 

'1:'+ a- r- - u'

381. a) F.axo je y - *+:0, ro je ydr :rdy, tj. q :4! orariJre, noc,re r.rurerpaur.rje." dr r A'
so6ujano ln lgl : 11 lrl + C, rj. ln lgl = ln lrl + ln C, oggociro lAl = lrl. C, na je onure perrrerle
a -- Cx;

6ty:Ce-)/,';e) y: Ce+t/it+E): r) 2y =#-t; a) flfr, t1)s:gptr,.
. ^, t2-1+ct 

\r-4'/ rrL
e) .92 = --i_:]; x\ r:Qstlv *a;z) r+A:lnC(r +1)(y+i);

r.r) jeauaur,rua ce Moxe rpaucSopur..rcarn Ha oornr -! dr: -t4or. onurre peruene jet-t u-t

2 rJaniJ"4rG
- .'l Id J0

8r lG
-Gl

,n ar)

r *lnlr - 1l +s +2|nls- 1l : C.

382. a) 36rl, #: -y2, nuauo

,=h flo,rtor"r(;) =

dv1
_0, : Or, o.n.axrre j. 

, 
r r C. rj. onru,e pernen e je

1

2, 6rhe 2 = t ^. 
oaar{rre je C > 0, ua je rpajneHo

r+L,
')

1
napTr{xyrrapEo peIIIeH,e E : -;c

E n Csin2r-l " I I l
O) y:1ev'.9= ev"-':n) U: , .!:2sin'r-r:r) ;+r=e.g:-,
383. a) aU=.C, tA: -8;6) x2 +A2 =C2, 12 +y2 =20; a) g:Ce*, !:4ex+2.

C,n. y: saa. 384a Cr. y: saa. 3846

384' a) u : C(x2 - 4) (eraeru cnuxy); 6) y: C cos, (nuserra cruxy).
385. a) Axo je g = /c. ra.qa je a' : 0, na 3aMer{oM y je4nauuny 4o6rjauo k2 +(l-2r)k-2;. : O

rj. fu(,k +l) -2r(k * 1) = 6, urro je ucnyneHo ar{o H caMo axo je A: -1:
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6) ,k = 1; o) k:1 utu k: -1; r) ,b: -1.
386, Hena cy uo L4 s0 noqerge Bpe.[Hocrr, 6p:uue 14 npebeEor ryra y rpegyrxy I = 0. Ilourto

)1'
j.; :a. Hana3r{r,ro u=at+ C, ua s6or ao=a 0f C, Nr''raInro AaieC:u0, Tj. a:uo+at.

ds ds | 1 ,
l'"aro je, :; rc.iefi:o1 rL,o, na je s - .l 

\at+uo)dt : jat'+aol*Ct H 3a /:0 je

1^
s : s0, ra je C, = s0, oAaHre Ao6I4jaMo 3arioH HperaH,a raqKe: s : 

Uatz 
+ o0, +,50.

-3
387, y' : "r2: A: ; * C.

388. I,I: a' : a *:liroorl.rro -9= =dr. Onurte peurerre oBe jeAHaql4He je y = -3Ce', a uz
a+il

ycrloBa A$): -2 4o6rzjano Cl : 1, na je rpaxeua ie.qua'ruua g: -3 + e'.

Cr. y:l :aa. 389

389. Hexa jea- <OMN (nLt4etucnuxy). Taaa je rg"=Iu@p: -tga: yt.ta je

u' = -!, ,i. U + 
d' 

= o, o.D.ar-irre Ha,'la3L'IMo .aa cBe rpa,fieHe HpI4Be uuajy jeaua'rnue o6at'rxa" r' " A x
C
J:

1 l/dt \ lldt \
390. y :'Ult - ot - C\. y' : r(d, - o 

). 
naje /(t) : ;(* -af , oaaxne ce HarIa3I4 onrlrre

rdt
De[IeIie t= I 

--

' J bflt)+a
rl

391. a) I'raxo je y': lre' dr:(r-I)e"+Cr.ro je U: llr -1)e"+Cr )dr: (r-2)e't
.l J

Cfi*Cz. VIz a'(.0) = 0 c.neau Cr-I, a u: g(0) :1 sa.iraguuo,aa je G = 3;

6) A: Cr, * G - lncosz, A -- - lncosc; 
-2

,) y": -cosz+slnr*C1 , A': *s\nt-cosr+ Ctt*Cz, g:cosr-sinr* Ct| +Czr*Ct,
y:-cosr*sinr;

--3 -2 / rw
.i y:'; -sinr*r:.u,) y: Z(,rlrt-i)*i
3e2.2'. ^f I /t.r, 2r+ 1\dr: ]sh z.* lr+ C,'2.1 4 2

r ^ I ^ sh3r
O) / cn 2rdtsh r) : 

J tt. 
sh 2r)d(sh r) :sh r* }:*('r sJ r+ C:

t

I
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/ "\
a) rn lr + ria-,-F1+ c: b) I ,-;i, = I ;**: / +1 = r,ltrr il*,22222
393. Hexa je u = ,/F a 1, d,u : d,r; raaa je du = x dr

ffi'0: r' ra Je

t :r/x2 +1 I ##--*1/*za1- l,,A;Aa,- I #
o.qali,'ie Hara3r4Mo aa je I = )1rtn'n + ln Iz + ,CTTI t) + C.

Ha 4pyru navuu onaj rrHTerpaJr ce Moxe [3par{ytaru ar{o ce yBeae cMeHa r: sh,.

394. Axo yBeAeMo 3aMeHy ,: + .+cost, 4o6rajanao

fo -(b - 
al2 

sin2 ! r],! : [" Q=ltl - cos r) ,, (b - a)2

J,- 4 -/o Tot=r-8 '

395. a) Hexa je u = tn. du : + @: -21/Tl). Brahe: t, : - 2r^t/I-r -,/1_x
r r.r"_r(1 _r)dr ^,,_2nJt"_,t/1_ldt:_2t"1/l_t*2nJtr=:_2rt/t_i+2n|l^_1_,In].na

je (2n + IJI^ : -2r" \4 - i -t- 2nln-1.
f dr q 

- ) 

-/ 
" 46) ./0: 

I G:-2\/I -r+Cor L=-;\fi-r\xt2)-C1: t2=: -;/:(rr-;r-
R\tl+Cr.

S_so.3ar)0zua:uo lr-v,ar: lu'dr:-e-'*C'2.a:a r<0, l"-v ar: lUOr:e'+Ct, flourro je nplrlrrrrznua Syuxuzja Herrpexr,{Ana, za:r -. 0lropa 6rrr,r -7+Cr-:1agr,
ta je C2 : 2 + Ct. .Ilaxae,

| '-vt 
a':

rae je C [porr3BoJr,Ha KoHCTaHTa.

397. Itaxojeear r, l ra,=f;+C,
," k I @ldr = f;"rn, + c : ! + c.

398. 3a lrl < 1 ao6ujaro /rra*(t,r')d, = / dr : t * C1, a 3alzl > 1: | ^a*(t,r21dx =

| *' ar= + -C2. floruto je za x: 1: 1* C, : **Cz, asa r = -1: -r*Ct = -l*"r,
ao6rajauo :

b*a
399. a) Her.;a je h : ---------:. 

€;: a + ir.
n,

/ 
n a*(r, r') d., :

(2-e-"+C. z)0)
\e.+C, r<0,

u3ax<o [ -rdr:-+*Cz,a3ac:o Ct:Cz,lL

t:t3 2
l;-;+C, -oc(.r(-1
1r+C. -l<r<11,, 2
[ 5+g+C'. 1<r(*oc.

Ta4a je

"h

I sinxd,: 
-tLl1 !3 Isin(o + i/r)

Jo n+@ n ?-r,
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:,qL ? #i"'n1' +th)sinL,

:.,,*? +I(.",(," (,- ;),) -.o.(,. (,. ;),))
: 

ds, *fu ('*('. i') -'o'(o * (". ;)'))
:,,- -L(*.(, .1) -.o,(,* il:cosa-cosb;a+o sin f

- ba-aao) 4 . JryurBo: usa6parir €i = a + ih, rleje /z : U+ 
^rlcxoplrcrl'{rl'1 

pe3yrlrar:

13 +23 + ...+n3 = ("(n + tt\2
\.2 )

400. na je 1r = 1: jeAnocraelro ce noxa:yje I{aaa ce yBeae cMeHa t:l-r. C apyre crpaHel

na je 11 :Iz:t.(F"opucn'rrr o"ro cMeHy r_ l: Isint).
401. Paa A, u:npuren noA AejcrsoM cure F [aparerlno r-ocrz xojn:vt je reno 7 noltepeuo

o.[ rar{fte o Ao rar{}ie b ie A : 
J" 

ftrlar. Axo je M v,aca 3eIur;re z r? norynpevuur

3eu.ne, a r pacrojame HeI{e raq*e oa ueHTpa 3erta*e, cvttta F y toj tauxu je -F(r) : ky+.

rae je k KoHCraHra. Tario je: o: l**o F(r)dr = kmM l:-^ 5: kmM(; t5)
Hoe6uuujeuT k uara:r'ruo r43 ycrloBa aa je rng : r#, rj. k: #.Urje Ha nonprurlHn

/1 1 \
3ev*,e (:a x: R) F: n29. flpeua roue A:mgRz (.E - EEr. Ano rero rpe6a aa 6y,qe

6ecxosa.rno yAaJBeHo, raaa je lim A = mlR.

r"/z d:r fo d" : [t,' du _:r_[' I I 1
402.a) I - =-Jr/3 s,.-, lr,r(r-u3\'z= Jo o-aF= 

: 
+ J, L(r-l)' rJ+

1u*1)2 u+11-- 4 L u-l u-+I lu-lllo 3 4

2dt

6, ft l+P -!lt \l+tz\2dt 1l[' dt ft dt [' rdr):--!6) J,,s^-+- : iJn,r- = n\Jn,r,r*'J"u,"T +- rarr'-'/ 8

(i + 12)3

ll' -1r.,r,rl' *l,rl' :1*1rne.trl,ntt z "l,tztt 8 \rtrc 3 4

408. a) cuesa r: -1 4aje: t(a.b) = | "' HF#: l_," i}ffi = I(-b.-a)

| / , dr\
6) Ysera cMerry :r : 7 (4, : -lt )

1- r+ 72

1+x+12'
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/ rt \ _
6) .tr'rr) : (-l t/t + t,&) : -Jt +,,,

/ fu \' / fu \/
s) F/{r) -- lJ, /t+t'?dr) 

": lJ, vtr+t'at) 
u 

,',- 'n;;F.u', =21f 1,,4,2.

,-, F,(r) =_C,,trrl l:(1,"' ,tu n ,,) .: ( l,' lGv o,) .- (1"" tu ,^ ,,1 
.

u', = -J1l *+ + e" 1/1a rii
. 2r-l405. [,axo je f t(r): #- I 

. orruro je aa je Jroxa,,rHr.r Mr,rH14]\,ryM Qyuxur,rje ,"rn^ ,o : - 1

.[a 6ucuo oApe.Er{rla najlten u u uajnehy BpeA}rocr $yuxunje Ea oBoM r,rxTepBaJry, nahraher,ro
f (x),

f ttt: lu. #rat +z lo u_#, : ln rt2 - 2t +2'l'o+ 3arcts * - r1l'

: ln(r2 - 2t + 2) * 3arcrg (, - 1) - ,r, * [,

ua je /(-;) : r"f, + rr'"* (-;) ** * -0,11 'ajrvrama 
Bpe.qHocr oyr,*unje, a uajneha

BperHocr 6ynxrruje je /(1). jep je ,r( ,, =T - ln2 = 1.66 > /(-1, :,r; - 3arcrg, - T =
-0,02.

t rT \' 7r+T406. Fraxo:" (/ ff r tat) 
,: f tx +T) -,itr) :0. 3Ha.rlr m )e J, f tt )dt )e xoHcraHra.

407, YseauN,{o crreHy "r : iT - Lt u raaa je

ua je J:

f0l: / r/tsin r)dr: - J,t" - utl(sin(r - uJ)du

rr tr: 
Jo "[,t""7d"- lo u/(sinu) du: n 

Jn ltsinu)du *./.

TI

, Jo fbinu)du C apyre crpaHe,

lo" 
f lrinu) ou = fo"'' /(sinz) or* 

l,",rf 
(sinu) du

= lr"'' /(sinu) o, * 
l)_,r(-/(sin 

,)) a, : z 
lo"/'

/(sin "r)dr,

rAe cMo xopprcTrrJrrr cMeHy t, : 1f - u.

408. Axo yBeAeMo cMeuy o *b - r: u, ao6rIhelro

tb fo fb

J,, I,rt O, : - I o 
\a t b - 11)!ta + b - u) d.u : l, ro - b - u)!(a * b - uj du

rb fb rb: I to+b-u)f\u)au= I fw)d.u- | uf(u1du.JA J" J"

Itaxo ce npoMeHJEr,rBa u Molr{e o3Haqr4Tr{ u ca t,6uhe:

/,0 
*f (,) da : (a * u) l^ f @) dt - l,b 

*f @) a,,
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oAarrre ce Ao6fija rpalrieHa peraquja.

409. Kaxo 3a cBe rpupoAHe 6pojeBe n Bainn fi-A < \/T-r* < 1, 6uhe 1< + * <
vr - r

1 rt /2 f 1 lz dr lt lz d.r 1 _ ['l' q, a ur..in 
I. :-+.na.ie / dtct "* ( t ri -< t

t/t_r, Jo =Jo ffx*>Jo Jr=?''' 2'Jo vq-r^
L
6'

410. a) Iiaxo je0(1,( ftr''d,r=,| ro je,\1 /,:0,axaxo jesacnez€(0, 1):
lo n+ r

0 < z"sin(nr) < r"-1sin(zrz), ro je 1, l In-t, n)2.
fl .n+1 n fl - 7T

6) t^: / r'sin(nr) 4, -- !-sin(r'z)lj -;+ I ,"-' cos(7rf,) dr = ---
ro n+l n+t|o (n+i)(n+-2)

rl1r1\n'12
(r"*2cos( nr,lo n 

Jo 
r"*' sin(nr)ar) =,r;1r*21 - ln.+t)(n+2)1"+r'

4t't. a) h : [' "fr dr = z [' rc' dt: z.lo lo
71

6) 0< I, S I ,""'dr:-:=, na je lim In=O' CapyrecrpaHe.ea0!r( I eaxr-' - -'- Jo n+l " nloa -

r"eJi < ,n-lsr/i, na.'ie 1. ( In-t 3a n ) 1.

n) Yno4uuo cueuy Ji:t:

'':'l, 
fnttet dt =2t2'+te'll-z 

lo' 
t"'' at

: 2e - 2(2n+ 1)e + 2(2n + l)2n [' ,'r^-'t*'r' dt' to
: -Ane a (2n + 7) .2n1,-1.

412. 6) Axo je u : rn-I. d, = + Q = JT +Vt, ao6ujar.ro:
\/l + rz

J. : r'-7 ,/r + ,,tl- (n - 1) 
ln' 

,"-' ,/T + ,' a,

-- a- @ - n [' r"-2(1 + x2-)dr : t/2 - (n- r)J.-z - h- r)J^,' '' Jn 'frTT
A n-1.

oAaKIeJeJn=i- , 
t"-r.

413. F.axo j" [' too+drrT" *a,r' \dr': a6* 1+ - ]+: 0. :uaqu ra nor'{HoM
Jo 

rr ' 2 nal
p(x) : ao+ a1r-i...+ anrn He Moli(e 6uru craraor 3uaria y lrrITepBaJry (0, 1), ua Mopa I4Marr'I

6ap je4an KopeH y roM IrI{TepBaJry.

rl
414, 36or I tlSdz:0 f He Moxe 6u.ru c.ramior 3Haxa Ha [0,i], ua :6or uenpexrAHocrt4

Jo
,opu ,rrr, 

-6ap 
je,qHy uyry. Hexa je 16 e [0, 1] jeaua xyna $ynxqraje / ua torra r4HrepBarry I4

,rexa je, Ha rrprrMep, /(z) <0:a re [0, r,s) u f(x) ]0:a z € ('0,i] Taaa je

fl 71 71 tl
6: / r/1r)dr: I rl\r)dr-rol flrlla= | tr-ro)/(r)dr>0,

lo Jo Jo Jo

jepje(z_ xo)!@))0:arf rs,:||iojexonrpa4zrquja. Ilper'ratoue,/r''topazuara6ap
ABe Hyrre na uarepna.,ry |.0. 1].
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4L5. rlpernocraBr4Mo cyrpor'o, Aa raftBa Syuxuaja nocrojr.r. Taga nocrojlr ravxa c e (0,1)
rarBa Aa je /(C) ) 0. Hexa y rar{Kr4 ro € [0, c] $yuxqzja /(r) una uajeehy BpeAuocr rra

r.,HrepBary [0. c]. Taaa 6yr 6uao ['" f ,r, dt < f (ro) .r0 < /(r0) .c < /(ro). uro je cynporuo
nocTaBr'r,elroM ycJloBV.

C,r. y: za4 416a,I Cr. ya :aa. 416a,II

416. al I uoqux. Fraxo je arcsinr: arccos-r =^ ,:4 (sl,rert4cauxy), ro je

, = [n'' arcsin r a, * [' arccos r dx : t/i - t.Jo J rt/2

rr rtavun. Tpanteaa noBpru,Ha jeruaxa je: p : 
lo"'n trorr-"rnr) dr : ,/2-1 lrrne-rrcruxy).

rrr ' ' 
Il I fil \ 2 tu, r=lJ, a2(a - t),ryl : l-;l : u,tr:/ (si, 7Ta -t-1* fi))ds: ;+ 3

417. a) 36or y' : (l-2ar2)e-o"', excrpenne rpel +1 +1
Irrocrr.r cy ," : m3d. 

r" : 
*, 

Oaanae

ce HelocpeAHo HaJra3r.{ Aa cBe oBe raqxe [phraaajy npanoj ,: ftrA"l,2
6) p(At: 

Jn'- 
,e-"n a, : fitr - e-oA'). ,!i_r{af : jr.

4r8. d,(r) __ ,l(r) Ii __ f tr) Ii _tf ol at : .f (rr _ . atr) > 0, iep ie d{; r,

, rx tJ; f ftei' : 
ffi'o(r) 

> 0' jep je Q\x): t 
Jo f 

tttat -

l rt|ldt: I lx-t)f@dt)0,nouno ief(t)>0,t1n.Jo Jo
rr ar

419. JeasaqraHa ce Molxe npercraBr{rra y o6rrxy 
Jo Ud.r+rU = Jo 

rUd,r++(r+I)ry, oAaxrre

au$epeuqupaneu (no z) na.na:uuo: y: rE-f2xy-tr2A; rj. r2g,+(Zr -l)a:0, oAgocno
dy (1 - 3r) dr Ce-l t,
y = ,, 

(-,fllxre PelIIeILe Je Y : 
JJ

42o. a) + : ++, oAa*re Harra3,rMo sa je onrure
ll L+r"

B) Y - fim zn [o d' (nunpru cnur.) l*
.4+6 Jo (1 + r2f 

(az4etu cnuxy)', haxo je

c_1pelxerbe ll: -:--:-;i 6) U = 

-
I+r2 l+r2'

fo a, _ f t+r2 - 12 , fo dr I fo r.l-2r)dr
J, o- xr\r: Jo -(1., F-d'= Jo s+rz+ rJ" -T#-
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,A , ,.4

: arcts,l. * j (#" - arcts r)1,

:;G*+a'ctc a)'

ro je v - 
^rgL 

"(i*= arcts 
^) 

: +

ot-'lY X'

/<u\ A .,/o\

Cn. y: zat. 420a

I.nasa V - Kou6?rHaTop?rxa

421. a) I,lcnpea rpojxe lroxe ce Harra3rrrrr 6rno r<ojz anoqr$penu 6poj, a rlnx rMa .(eBeAecer.
6) 180.

422_ 15.

423. .il.ecer: AB, AC, AD, AE, BC, BD, BE, CD, CE u DE.

424.18. 425. Ocau.

426. Oana.rulro ca n 6poj Tar{aKa. IIoA onrau ycrroBuMa one o.qpefyjy ry rpaBux, ra
. n(n-1)je :-T: = 2n, oaaxle Harra3lrMo aa .ie n :0 utu n : 5.

427. a) nnoqrl$peuu 3aBprrrerrr4 r,rory 6rru 25 utu 75 jep ce qz$pe ae Mory noHaBrrarr4,
na rpoua0perlr 3aBprxeql,r uory 6rlrn cauo 025 utu 075. Y cnatoj oA oBtx rtloryhuocru
"ncxopaurhene" cy no rpra quQpe - upeocraje joru ce4au qn$apa xoje ce Mony pacnopeAurr4
ua7! na.rasa. Pesynta:r:2.71 6) 3.6.6! +2.71.
428. 6 3: 18.

429. Mpexa fiyreBa oA A ao .II a:rneAa Kao Ha cJr]ruu. Axo ce I,IAe [yreM A-B-n, Taaa r4Nra

6 nyrena, nyrelr A-LI-JI uua 12 rryreBa, alco ce r,rAe nyreu A-B-II-.[, nna 3.3.3 :27, a
A-II-E-n 4.3.2:24r,yra. Yxyrau 6poj nyTera je 6+12+27+24:69.

= arcts 
^ " *(i* - a.ctc A)

_.1 L.l Ll L.l Ll L.l r I
lnrrnrnt

Ca. y: zat. 429 Cn. ys Eaa. 430
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430. floqentrrl oA Tpra A (nr,raeru cruny) u cBar{r4 ryr xaAa jeAnocutepnoM yJrrrrroM crurHe
Ha pacxpcHrqy, Bo3aq Moxe Aa 6upa 4na nyra. yxynaH 6poj uoryhnocru je 28 :256.
431. O:ua.riluo ca lCl 6poj e.neueuara cxyna C. Tataje max(1,41, lBl) < l,4UBl<m-tn,
0S i/nBl (rnin(1.4i, lBl),0S 1,4\Bl S n,a<lB \.al Sm, l1AxBl:7nn.

432, 26 Har{r{Ha.

433. a) F"ano je 2400 r 25 . 3 .52, cnaxu Aerlrrrau 6poja 2400 je o6nuxa 2'3e5', r4e je
0( r ( 5,0 < u S i,0 < z ( 2. llorrro uoctoja 6 noryhuocru zar,2 zagv3 3a z, ro
nocroju 6.2.3:36 pa:nuurrux Ae.rrrrrrarla 6poja 2400.
6) (ft, + 1) (k, + 1) "'(,t- + t).
434. Ilpnu rofi ce Mo)r{e nocraBrrru Ha [por,r3BoJr,Ho [oJr,e na 82 : 64 naqNHa. .Apyrrl ron ce
r"{ox{e [ocraBr.rru wa72:49 saquna (ra 6u.ro xoje no,me xoje uraje y zctoj BpcTr4 Ltrrr.{ rioJrour.{

v trojoj je npnu rou). Tpehn r:on ce Mox(e flocraBrrrr4 na 62 = 36 na.ruHa ar4. Tpaxeuu 6poj
HaLrr4Ha ic 82 .72 .62 .52 .4z .3z .22 1z.

435. Haxo cxyn ,4 r{Ma n ereMeH'ra. ra6.nuua 6u,ro xoje rberoBe onepaur.lje uva n2 no,n a,
a 3a cBar(o rIo.rr,e ,{Ma n lroryhnocrv 3a nofly]baBar{,e - rrpBo noJle Moxe ce [orryHtrrr{ Ha n
Har{IrI{a) Apyro oler Ha n Har{r4na! aaxJre, rrpBa ABa Ha n2 sa.tutta utA. Iloru:ro no"r,a urra n2,
6poj uavuxa nonymanajy ra6nwrye je n"'.

,o,o.o,.o a.s, @,,N,
Ca. y: :aa. 436

436. Ha cJrr4qr4 cy rpr4xa3aHe cBe rariBe rr3JroMJLerre nunnje :a n:4. Hexa je A1 je4Ha
oA aaTrrx n Taqafta. c.ne,qeha tavra 42 ,r3rroMrseHe .nuuraje je je4na oa cyceAHilx raqarla
rauxe,41 r4 Molrde ce u:a6parlr Ha ABa HaqI'rHa. I4cro raxo, r:a.rxa,43 ce Molxe z:a6paru
Ha ABa Ha,qr4ua r4TA. Ao An-r. A. je npeoctarra rar{fta. -Ilaxre, nocroja 2'-2 onaxe}rx
r{3JroMJLeHrrx rranuja. floruro ,rMa n raqaxa o4 xojux ce Mox<e nohu u nomro 6u ce cBaxa
lr3,,roMreHa ruuuja ua raj uavr.ru fiocMarpara .u.Ba ryra, Tpa)r{eHu 6poj je i.n.Z"-' : n.2n-3
pa3r!.r qrlrux H3JrorI JIreHlIx ttu:auja.

437. y rrpBoM KoJry oAr.{rpauo je 2"-', y apyroM 2"-2, rpeher',r 2"-3 }re.resa urA. naxrre,
Ha rypHl{py je o4urpauo 2n-r a2n-2 +...+2+l:2"-1rrae.resa. Csaxfl Mer{ ce firpa v
rpr4,r{erHprrr,rrrrrnerceroBa,naje(2"-1) .3<zn+t+4n2+184<(2-1) .5,o4nocuo
2"-\87 14n2<3.2"-189. Ilponepousan=1,2,3,.".,9su1uceaacyoneneje4uaroctr.r
3aaoBoJ6eue axo Ir caMo axo je n = 8. .4axre, 6poj yvecuzxa ryprri{pa je 256.

438. a) Axo je 6poj yrr,.rqa y EaceJby je4nax n, oEAa r43 ycrroBa Aa ce cBafte ABe yJrrrqe cexy
4o6r.rjauo 4+! :21, o4axne crreau Aa je n :7.
6) flpernocTaBlrMo Aa ce yJrrrqe y Hacerby raarpalyjy je.qna:a ApyroM. tr4:rpa4non cnaxe
HoBe yJrHIIe (noc.rre npne) 6poj crar,r6euirx qerBprfi, ca cBrx crpaHa orpaHurreHfix yJrr4rlaMa,
noeehasa ce 3a 6poj xoju je 3a jeAaH Malrrr oA 6poja uono4o6rajenux pacxpcHr4qa. 3aTo je
rpaxeHr4 6poj 0+ I - 2+ 3 -4 *5 : 15.

439. Axo ce rplr [yra nojaBrryje ayna, ona je na lrecry je4zutzua, Aecerrzua rrJrr4 crorr{Ha.
Ha .raecry xlr,Ba.qa lroxe 6raru 6u;ro xoju og 6pojena 1,2, .,,, 9, ua :axnux 6pojena ur,ra g.

Axo ce rpr{ rryra nojaenyje uu+pa fr, kl0 o:uta qerBpra qz{pa r'.roxe 6uru ryra (axo je ua
npBoM Mecry ao6ujajy ce T poquSpenz 6pojenu) nnu qu$pa l, I * 0, I I k. Bpoj cBr.x raftBr{x
6pojena je 9 .9. 4:324, jep verapta uil$pa (pa3rrrqr{ra oa nperxo4nIax) uoxe crajaru Ha
HeKoM oA qerapr4 lrecra. Ilpeua roMe, ca HaBeAeHilM cnojcraou rlra 324691333 6poja.

440. Yxynno je osrrpauo yraxMlrrra *'-!1+! +'-21+) - m : m(k(2k - 1) + 2(m - l)).
I4s ycnoea Aa je oBaj 6poj uenapan cileau aa k n m uopajy 6utu HerapHrl, na je a6or
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m> L, k> 7: m > 3, k > 3. I4: neje4uaKocrlr rn(3.5+2m*2) !m(k(2k-L)+2m-2)
cneau m(2m + 13) < 115, iirro rroBJraqu m {5. nax,rre, je,quno noryhe je m:3. TaAa saxn
3(k(2k- 1) +1) S114,rj. k(2k-l) (3T,urtoroBrraqlr,t<5. Ilpeoc:raje je.ur.rnauoryhnocr

441.0t:1,1!=7,2!:2,31=6,4t:24,51:120,6!:720,71:5040,8!:46320,9!:362880,
10! :3628800.

442. a) -50; 6) -3492

444. a) r e {1,2,3,4}; 6) r € {1,2,3};
445. a) n € {0,1,2);6) n e {1,2}; s) n>2; a) n e {0,1,2,3}.
446. a\

443. a\ rr :9r 6) rr = ll: e) r1 = {;

1. tHPy
2. rltyP
3. lPl"y
4. tPyH
5. IYI1P
6. fyPI-.

7. KIPY
8. HtyP
9. KPfv
10. IdPyt
ii. HytP
i2. hvPf

13. PrKy
14. PlyF"
15. PII|Y
i6. Pldvt
17. PvtK
18. PvKl

19. yfKP
20. ytPld
21. yrdtP

22. yHPl'

23. yPtK
24. yPKt.

447. a) Ca o no.rrame 6! nepnyraquja, ca b raxofe 6!, na je 1440. nepuyra\uja bgfedca.
flourro ca ca, cb u cd no.lrrte no 120 nepuyraquja ro je 1800. neprrryraquja (1440+ 120+
120 + 120 : i800) cdgfeba. Ca cea roqrtLe 4l :24 npeuyraquje, ca ceba u cebd no 3t : 6
uepuyrauzja. 3aTo je 1836. nepuyrauuja (1800 +24+6 +6: 1836) - cebdgfa. Tpax<ena
1841. repr',ry,aquja je cebf gad,.

6) 51397; e) 121635.

448. eafbdc.

453. 3!:6.
454. 1" a) llocroje creaehe r',roryhaocru: 2456abcd, a2456bcd, ab2456cd,, abc2456d, abcd2456,
rAe cy o!b,c,de {1,3,7,8}; oHa ce y cBaroM oa oBr.rx ner cryvajena Mory pacnopeailavHa
4l na.runa. .Ilax,re rpa;xena 6poj je 5.4! : 120.
6) 5! .4! : 2880.
2" a) (n-m+ 1)!; 6) ml. (n*m+ 1)!

455. 5! .5! : 14400.

456. a) 9!; 6) 2 8 8!; r) | tOt -;ep je rar<na raqgo rorroBrrHa yxynHor 6poja nepuytaquja.
457. Tpojxa lro;xe 6n:rn ua je4uon oa 6 uecra, 4nojxa ua jeauolr o4 7 nec,ra aa xojelr uaje
rpojxa (6 lroryhnocrra) r.r jeAnuuqa ua je4uorra oA 8 necra na xojulra Hr,rcy ABojxa lr rpojxa
(ranofe - 6 r,,roryhHocrn). flpeocraae qu$pe Mory ce pacflopearrrn na clo6oAua Mecra Ha
6l sa.run. Tpa;xenn 6poj nepvytauaje je 6'6. 6. 6! : 155520.

458. 30! - 2.29 459. 3! . 5! .4! .3! : i03680;

460. O6:upoM Ha ro Aa rpor.r3BoAr4 Qa6puxe A re cr'lejy 6a:ru je4au Ao apyror, no je4an
nporl3BoA l,roxe 6urrz Ha fioqerKy, y cpeArar{il u na xpajy, a }raxo cy pa3Jrxqrrrr,r, Mory ce
Ha ruM MecrrrMa pacnopeAlrrrl Ha 3! na.ruHa. Ilpoussoau Sa6paxa B, o4uocuo II, lrory
crajaru Ira ApyroM I4JII4 [perrrocJreA]beM Mecry u jep cy pa3lrLt'uutu Mory ce [epMvroBarLl Ha
4! oAsocno 5l sa.rusa. Epoj uoryhux pacnopeAa je, .qaxre, 2.3! . 4t. 5l : 34560.

46r. a) frr-s {,y+3.3i-5t :2220;6) df -4 d#+6 dr.-s.#.+4!:s64.
462. a) n! * 2(n - 1)!; 6) nl - 6(n - 2)1.

449. 6! :720
450. Axo c[oJLarrH,e ryne $uxcr,rpaMo, a yHyrparxrrrrM MernaMo pacuopea, 4o6rzjar,,ro 4a je
yxyran 6poj tvroryhuoclu 41..

8! gt-7t
451. a) o 

:6720: 6) qr = 5880.

452. a) 7!; 6) 5l; n) a!
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463. a) r,q#_;r: Gli*:: *; 6t #, ") #,
464. Iloruro je k. kl = (k + I - 1)ft! : (e + 1)! - &! sa k € N ro je S" : 2! - 1l + 3! - 2! + .. +
(n+1)! -nl:(n+1)! -1
465.5!-(2.4t-3!):73
466. a)

1. AAMM
2. AMAM
3, AMMA

7t 7t
467. a) Ca o noqnlbe r.T = 420 nepuyraur,rja, ca D r c noqlzlr,e no 

31. St = 
.]40 

nepuyrauuja.

naxre. 700. nepuyrauuja je cddd,baaa. Ca da noqun 
" h.: 180 repnyraauja, ca d,b,

6! 5! 5!
o.nHocHo dc no g. qt = 60 ra ca ddo j = 60 u ca ddb, oaHocHo ddc no.{ilBe no U 

: Zg

uepnyraqaja. Haoraj Ear{r,ru3axJr,yqyjelroaa je 1100. uepr'ayrawrjaddcdbaaa,na jerpaxeHa
1099. neprllyr a\uja ddcdabaa.
6l Jeaasaecta.

468. a) ddcdbaaa;6) cbacaa.

469. Tpa;xewu r.rugexc je:
u) ?+s. #+ t *+ T+6!+5!+2. ++3 3!+2t+2;
6) 2. + + # +2. * +a. # + z. I + 2. * * ? * ? + 7t +7t +5. 5! + 3. 4! +3. 3! +2! + 1 + 1.

470. ,ot#ffi,oi A7L ,fi,.*-r-.n :50a0 472. a) ffi.: zto;6) ,]3; : 90.

473. Osaa.{u\.ro je4au r,r:6op noJraqa - Ha rrp}rMep rpx KpeMnI,ITe, jeaau rnaMrorie3, ABa
HanorreoHa u je,aaH exrrep ca 1110101101. Cnaxou u:6opy xoJrar{a o.qroaapahe na onaj aavzH
jegan xza Ay)fiIrHe 10 ca 7 jear.rsraua Ll Tprz Hyrre. .Ilaxae, 6poj as6opa jeaHax je 6pojy
nepr,ryraquja ca rouaBJr,aH,eu ffi : 120.

474, 3auucrur,ro Aa ce rryrJrr4rle 3aMeHe HyJraMa! a nperpaanr,r 3r.raoBu raslrely xyrzja
je4uraqaua. no6ujajy ce Hr43oBu Ayir(r4He rneca o.q r{err4pn Hyne v ABe jegr.rnraqe. Pacnope,qy:
y npnoj a .{pyroj xynrju cy no aEe Hyrrrr{qe, a r:peha je upa:Ha oaroBapa un: 001001 z c.u.
Bpoj pacnopeaa jeanar< je Pa,2(6): # : iS.

4. MAAIVI

5. MAMA

6. MMAA

476. c#:+[1sr. 4ZZ. 65p$a6y- : #s
479. Vs2 =72,Vs3 =504. 480. vfo = 10.9.8.7.6.5:151200.

475. P;t:,\: ##
478. n:20.
481. Y65 - 2v'84 :720 - 2. 120 = 480 482. V::n.V::l
483. nara jesuauranaekBr4BaJreHrHa je je4navuuu (r+3)(r+2)(r+l):729:8.9.10, oaaKrre
je r :7.
484. a) v# = #; 6) 11!+ 2.Y#.
485. Iloqerua rapujaunja je ABtrI,lii,rIilPY, a 10411. eapujaquja uecre xrrace je EJII{PHII.

486. Vl: # :125. 487. Vi3 : 313 - 1594323. 488. 27 : r28.
.+-5

489. a) (yio - I'ro) . Ssec ry 52.083 aaaa; 6) Cxpahene u3Hocvt 52.083 - 6.075 = 46 aana.
_l _, _1 J

490. V; - Vi +Vi - lf, : 2 + 22 - 23 - 2a : 30.
_5_*54

491. a) Vi = 5', 6) Y; - Vs:55 - 54.

492. al V'r' : 5"' 6) V'?s Vi .V', : 3' .23 .57 .

493. Iloclratpaheuo cBe Hra3oBe Ay)l<r{He 32 Soprrrrapane oA Hyaa ra je4anvqa, raxo Aa 0

=.3t":i 

*" 
T* 

Mecry IreMa ay6a, a 1 aa rlua. Pasnl{.{nt}'Ix pacropeAa :y6a uua, 4axne,
V"r'=23z, na 6poj craHoBHnxa re Ap]*(aBe rrzje nehu o4 232.
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494. Pazil,i,au:rlrx uulrqnjarra r{Ma 730 = 9OO, a xaro crauoBHl4xa LrMa xIrJLaAy} To HeHr{ oA
u,nx uopajy 14Maru HCle nuuqr.rjale.

495, O:na.rur,ro ca l nocro.iarre r4 ca 0 nenoctojare:y6a Ha o4pefeuou r,recry. Bpoj
pacrope.ua ay6a jeanax je 6pojy peqr,r ayilcrrrre 68 saa a:6yxorr {0, 1}, rj. t'28 :2aa.
Melyrrzu ,6tt - 1z+)t7 : 268 < 268 + 1.

4e6. a) Vl: o; 6) Vr2 :6.
497. Ilonrro cBaxo r4cxa3Ho crroBo Mox(e aa .{o6uje BpeAHocr T utu L, 6poj pe4ora y
ta6.nuqa ucrlrur,rrocrrr je4uar< je 6pojy sapzjaqr.rja ca flouaBrba]r,eM oa aBa eJreMeHTa n-Te
xtace: Vl :2.
498. a) Onz vernopoqu$pena 6pojeera ce uopajy 3aBprrraBarlr ca 12, 24, 32 unt 52. V
cBaHoM o.q cryvajena flpeocrarre rpr,r uu$pe MoE(eMo pacfiope.ru,ITll Ha aBa Mecra rra Vt2 : 6

Har{fir{a! na yxyrrHo uva 4. 6 = 24 osaxna 6poja.
6) Onaxru 6pojenu ce Mory 3aBprnaBarr4 ca ).2,"24,32, 44 uttu 52. Ilpeocraaa ABa Mecra

Mory ce [olyHr,{Tr4 y cBaKoM og cryvajena ua Vi : 25 aau:z:aa, na y}iyfiHo r.rua 5 25 : 125
oBaxBrlx 6pojesa.

499. Bpoj ce r{o)+(e 3aBprrraBarrr ca 0, unu ca 5. a) V: +VL3 - Vf :108;
6) r/; - v;+v; - yi = 360.

500. y Er{Ta}Ly cy aapujauuje ca [oHaBJr,a]beM ceAMe ftJrace o.( Tprr eJreMeHTa - una zx 37.

b01. 7lo :5t0. b02. a) 21; 6) 56; n) 120; r) 30; .q) 0; b) 375.

503. I4r,ra ux qerr,rpu r4 ro cy: abce, bcde, bcef v bceg.

804. a) (:) : 10: 6) (:) - 10:46. b0s. (3) :20.

506. (T) :455.

soe. (3i) : 15380e37.

812. (i8o) - 2 2o: 4e1o

507. (;) :21.

510. (";'?) .(";').

513. (?) .5 : 15015.

bo8. (:) :15.

b11. (130) -7 (.(tr) - 1) :4e15.

514. (i)o (i3)

5L5. a) 36up 9 ce ao6raja caMo y rpu cryuaja: | +2+6 = 1 +3+5 : 2+3+4. 6) 36np
MaBr{ oA 9 ao6rtja ce y qerr.rptl cnyuaja l + 2 + 3, 7 + 2 + 4, 1 + 2 + 5 u 1 + 3 t 4, na je :6up
nehra ranra je4uax oa I y (f) - 4 = 116 cryuajena.

516, Byxer ce Molr{e cacrojaru oa 3,4,... ,18 paanuvlrrl{x qBeroBa. Os ce Mo)*(e HarrpaBr{Tlr

ua (1r8)+(T)+.'. (l!) xavuua. (I,Iuajyhu yB,tu aa je (f)+(f)+ (1il:218,6poj Haqr4lra

3a rpaBJr,erle 6yxera je 2'8 - (',i) - (f) - ('rt) : 261972.)

517. (i).25:672. r18. (]) .7n+(1) z,+(l) T'+(Z) 7+(l)
51e. a) ("f) (i); o) ('i) (,^);,) (13)- (i3); .) (i3)- (iil - ("") (i)
520. (il (1)+ (3).(])+ (i) (i):ztt.
521, floclrarpar'ao c.nyvajeBe KaA rarpajy ravno.una 6exa r,I jeAau ueHTap, ra.ruo rpu 6er<a

tr jeaair qelrrap u ra. Yx),uan 6poj naurrna cacraBJran a reropre :.' (i) . (i) 0 + (:) (f)
(i) + (l) (i) (3) + (;) (;) (i) + (l) (1) (3) + (:) (;) (fl) : r+o

522. I xaswn. Yxynno u:6opa uua (!) , a ra:6opa y xojuua jecte A, atu uuje B ntra (f,),ta
je rpaxeur opoj (3) - (1) : st
II Ha.{ilH. YxynaH 6poj z:6opa y xojuua je o4a6paHo ,4 (na :6or rora u B) ie (l), a 6poj
zs6opa y xojaua uuje xri,rara A j" (g) . Tparxear 6poj je (l) + (i) : Ot.

523. a) Osna.*,ruo xyrJrr4ue ca.o.oo... r4 rrperpaar{Mo ux ycnpaBEI,IM qpraMa! no xyrujanra,
Ha rpr4Mep lrrrlrolorol. Oa ceaar,r r'aefynpocropa u:r'ae!y Kyrn[ua, rtrpre ce Mory craBr,{Tr{

Ha ABa rpor43BoJbHa Mecra, .(axre 8 xyrrzqa ce Mox(e pacnope,{r4Tl4 ua 3 xytuje ua (l) : Zt
uavNn; 6) (i-f).
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524. (f) : s6e.

525. o:ua.rvruo ca 1 r,rsa6paHy nr6r4ry, a ca 0 uer4sa6paHy. rlocroju B uecra lr:,efy p00 . .0

7
na xo.ja ce r{ory craBr{rr{ rrer r{}6!rra o3Har{He ca 1. llax,re 6poj uaurua je (i) : b6.

526. i1x) G) 527. *f;) ff) cn (:) (i)
528. lllecnaecr raqarra y paBHr.r, o,4 xojux nraxoje rpu Hr4cy r{oJruHeapne, o4pefunaro 6a(T) : b60 rpoyrrroBa. Mefy:run, ,r. .uu.L; .rproru, ,iru;" iy : +.orle no rprr r{oJrr4eapHe
Tarrfte. npeMa ToMe, r4Ma 560-4.4:544 tpaxenrrx rpoyfrroBa. Hano.u,eua. Axo 6u ra craxoj
crpaulrr{u 6ziro aararo no H raqaxa, 6uto 6u o4peleuo (?) -+ (l) = fO"s_6n2 ,poy"rrorai
531. a) rt:7; 6) zr = 8i n) e1 : 5.

532. a) r:4;6) je.qnavnna jeexn,ra.nearua je.4uauvnrz6(z+3) -\r*1) = # rloruror €N, ro je 6(z+3)> r(r*1), o4ax;re ce Earra3r,r aa je 1(r (g. Ilornro je 120 aenrno car 12 6uhe. z I 5, rl 7. llponeporvr ce yrnplyje sa.je r= 3; s) r : 10.

533.a)re{0,1,2,3,4,5};6)ze{11,i2,...,18};n)re{6,7,8,9};r)ee{11,12,13}.
534. n:6. m:3.
535. a) Kaaa ur'rnoje rpu raq.e ue 6u 6u,ne Ho,'rra,eap,e yr{yrraH 6poj npan,x ogpeleuux
AarI4M raqHaMa 6no 6u (!) . Tata 6u p yoqe,rrx rar{axa 6apefmnano (!) npur.. Ir4e!yu.r,r,
RaHo cBe one rpuna4ajy jeauoj npanoj - oae n ogpefyjy ca4ro jeany npauy. 3a:ro je
vaHCuMaraH 6poj npaal.rx xo.je ce Mory KoHcTpyr4carr4 Kpo3 arrd r"r^u (l) _ (ii* l.
6) (;) -(?)+r
536. |'(;l'(;'?). Es7. (Iio).(,1,).(,J,) :;#n
538. (i) (3) (;) :180. bse. (?) ff) (3) =ee768240 HaqrHa.

540. (3) (fl (?)+ (?) (',') 0')+ (!) (',') (?)+ (3) (f) 0.)+ 0) (,.,) ff)
541. ri*o (:)' . (ulu)' = 267748.

542. Cnaxu r{erBopor{Jragr.r cxyn xoja ce cac:roju oa no ABe oLqarr4x raqafia ca cBaxe oA
ra'rr{x fipaBr4x oApebyje 'ravxa je,quy oa orllzcaHr4x npecer{Hr.rx rar{afta u o6pxyro. 36or roraje rpaxeuN 6poj jeauax (T) G)
543. a) 172233;6) 22356.

544' F"or'r6usauuja gpyre r{rrace ca noHaBJr,aEeM ,"aef,= (il = 10 u ro cJt: aa) ab, ac, ad,
bb,bc,brl, cc, cdv dd. Hou6nnaqnja rpehe xrrace ca noHaBJr,aH,eN{ ,*uef,: 0 : 20uro cy:
aaa, aab, aac, aad, abb, abc, abd, acc, acd, ad,d, bbb, bbc, bbd,, bcc, bcd,, bdd,, ccc,-ccd, cdd u ddd.

M:")4.=('f) :5005; 6)d:(f) =:oos; n) 10; r) 4=t,;l :2i0; a) 5005_210r
4795.

546. O:ua.rur,ro ja6yry ,,pBor Aerera ca 1, 4yror ca 2, rpeher ca 3 u r{erBpror ca4. Hexe ruroryhe ro.(erre cy. Ha rpr4Mep: 11112233333344444444 11171122223333334444
11111111112224444444 ur.q. o'rur.neAuo je ga.ce^^p?Ar{ o -xou6ranaqujaMa r{er,p, erleMeHra
rBarecere HJrace ca rroHaBr'alr,eM, a rirrx HMa (n*;B-r) : $!) : tllt.
547. a) (3) * (i)+ (l)+ (!) + (l)+ (;) : 52. 6) pasu ce o xov6uuaqujaua ca rroHaBJrraneM
rrere HJrace oa ABa erreMer{rar xojux relra (r+5-1) = (f) : O

548. o:aa'{uMo 6pojeu k (kfl,2,3,4) cBaxor qoBe*a xoju u:afe xa ft-roj craHrruu. rlo6,jajy
ce HIr3oBrr AvinlrHe 12, na npnr,rep 111222234444 unu 112222244444 urg. Iiaxo ce 

"nu*r.nr,Mory IIoHaBJbarII, a [opeAal{ He I'Irpa ylory 4o6zjeuI,I HrI3oBLr cy xona6unaqlrje ca noxanna11,er.1
4 eaeueuTa, aBarraecre xlace. FL,ux ^*^el'= (rr}-r) : (1i)

549. a) 4: ('.')(rr)'(-yr)': _t6brr6y6;6) 3003210E5; o) 49bxay2.

550. (T) :6435. 551. tr4s (;) :21 aolujaxro n:7.
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i52. IAe (?) +S:(!) uajnperrarra3r.rMo sajen=5. TpehrqrraHHecaapxrr-orjeje4nax
rc. f/no .* : tor'
553. -[eceru .rrau.

554. l4z (?) : (3) Harla3rrluo aa ie rn: 15. r{aas xoju ue caAp}r{I'r x je Tl11 :3003o10'

/15\cDo. rz: (6/.
556. k1s (?) ' (T) :14:3 HarIa3IrMo ,qa je m :r0 Ta: -(T)o-to'
557. I4zL+m+"+!:46 uarasu^.{o 4a je m=9. gras xojlr ue caap}Itrru Haira3IIMo r43

ycrroBa aa je y Tr"+t: (i)u'?('g-L) '# =,irr18-3r etcnosen,r 18-3k je4uax nynu, rj' k:6'
"Ilaxre, ?i : (3) : 84

lll;"I""j:;r'1:1:."o' 
cpeAIsI4 ""n (l) Be ca'qpx{u r' a axo je n uenapau 6poj' ta4a

559. froul,roje l1+(r2-r',)ln:1'g+ (?)(r'-13)+ (z)@'-o3)'2+ (!)12'?-f3)3+ (l)(r'z-"3)4+
+ . + (3) (r, *r3)e, nu4uuo 4a ce z8 nojannyje caMo y qerBproM I4 llerorvr rrrauy oBor pa:noja.

xa,.o 3e ir2 -23)3 : ru- (i)rn z3+ (l)16'r' - (!)rn r-(r' - x:s)4^: z8- (rt)ru 13+ "+ (X)'",
'ro je xoeStruujen:r y: rs 1'paanojy Aaror rpI4HoM" (3) '(i) " 

(:) :252+126:378'
560. Ilouro je

i1 , r5 -r x7)20 - (l r (l - r'1r'120 =

r:o ce r17 u 218 rrrory nojanuru caMo y v"any (2f)r15(1+12)3. Pa:nnjar+,eu (1+12)3 4o6r.rjano

aaje xoeQuqzjenT y: c17 - 3('rt):3420,a y: r18 xoe$nqnjenrje 0'

562. Ts: 715(1 - ,)'(1 + r)a 1/T +i.
863. rlomroie4+r=(i)(.75)t-t(,/-z)o: (i)s--'28,k< 5tpe6a.qa6pojeru L*rEavov
rleJrr{, a ro je ucnyn,eHo caMo za k:2. .[axne, 7s = 60.

564. flom:ro je 7r+r = (?)c3l-6, paulao,arlHlr qra,oBlr cy ta k:0, k: 6 u k:12 pe4ou:

r*6, (l)r-r u xa.

s6E. (?) : ff_i) + ('i-') =2('".-').
566. Tpehn qJraH y paseojy {2r+S)^ je (\)(zx1^-2( }t'?= (T) z*-' 'r--6. Itaxo oIr ae

ca*p*.tr z, ro ycrloBy 3aAarxa, to je m:6 r'r raj urau je jealrax (!) '2a:240. -Ilpyrt'r v'naH

y pa:nojy (1 + u3)30 je 30c3. Ilper,aa tone, rpe6a aa 6y4e 30c3 : 240, ri. 13 : 8, oAHocHo

u:2, rzt:4f irt.
567. neser. 568. 252

(T) . ('l),',, + u2) + (','),'.,' +,,),+

*('f),"r, +22)3+ ('nt),",, +r21n + . (;3),"0(1+12)20

569. Pe:ynrar ce ao6uja us 81" : (10 - l)2".

57O. tr{:pa: je reouerpr.rjcxu Hu3 KoAxoraje a1 = (1 *r)t, q = 1*2, n = 13, a:6np
ror Hr{3a s, : (1 + r)r ' e t4i11 . I4: osora :ax.u,yuyjer'ao 4a je xoe$uqnjeur: v: 13 y onor'r

Ir3pa3y jeauax xoeSuqujeury y3 c4 y pa:nojy (1 + z)16 .i"p lTI He caAp)nl4 13 y paanojy'

hioe{Nqnjeur y3 14 y paasojy (1 + r)16 ,;e (16) = taZO.

b71. Hexa je ro k-:ru vran T1 = (ot:r)do\)13-l+L(iffilo-t flouro qrrarr He caapx(r4 , ro

je (Vt)13-i+1(\f,1n-, =r13;P:r0, oAar,ne je ft:6. Caaaie ?t: (T) ffi: I'287as.

572. Hajnehu je rpu4ecerlr vnan.

573. r\z (;) + : 3r, rj . 4{/) = 31 na.ra:uu o n -- 32.
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574. Iraxoi. l+jl=t?-rl fi,nvruce.qajesaa<18, lejl ,1,asak>rs lfl >r.
Ilpeua :rorure najnehu r{rraH no ancoryruoj Bpeauocrr.r je ?rs - (f!) . Oso.3to.

575. a) zr=10-a, rz:10;6) o1 :10-*,2::10; s) 11 :t,a2:).
576. a) 2a6 - 30a4b2 + 30a2b4 - 2b6.
6) Ilpunaeurarr N{yanpory $oprvry.rry: (cos a * i sin a)6 : cos 6a * sin 6a.
577. a) t;=. (;) = Il=o ([)r"-r1t = (1+ 1)" :2";
6) D;=0(-1)r(l) : I;=. (i)r"-e1-1;r = (1- 1).:0;
u) Ca6uparserur je4uaxoc.ru 4o6rajenux y a) u 6) ,rMaMo: (6) + (l) + + (;) = i(XX=. ([) +I;=.(-1).([)): 

'(r 
* 0):2"-r.

578. IIo nperxorHoM 3aAarKy: a) 2"i d) 2"-t.
57e. a) frouro;e r([) = A-+rE : G=#Fr;i : ni;*n*u : r(X:i). ro je .rpaxena cyMa
jeluaxa 

"[(";') + (",') +. + (;_i)] :n.2n-t.
6) n. 2"-r + 2 : (n + 2). 2-r. n) (n + 2k). 2"-t.
580. I4rraauo 4a je:
(1) (z+1)": ([)r"+(i)r"-1+(i)r"-2+...+rn(2) (1+z)": ([)+(i)z+(i)22+...+rn.
flounoxuno rreBe !r Aecue crpaue penaquja (l) u (2) u:
a) z:jeguavurnro xoe@uqujen.re ya r". -Ilo6ujauo: (:) : Gt + (?)'+ . .. + (;),.
6) rl:jeanaqrvo xoe4rzqzjeure yz rn+2. Buhe: (,21r) : (;)(;)+ (I)(;) +. + (.:r)(:)
581. o:na'+ruo ca M , I il G cxyuore yqerrrr(a xojr.r rauajy oaJr4rrr{e orlege, peaoM, r43
MareMarr{Ke, rcropuje u reorpa$raje ucalXl6poj e;reueuara cxyra x. Ta.{a jelMuIuGl:
lMl + vl+ lcl - lM n r) - 11 n cl - lG n Ml+ lM n r n Gl : 15 + 13 + 12 * 8 _ 6 _ 7 + 3 : 22.
582' 9errzpu aenojxe ce Mory usa6par:u ua (12) uaurra. Ilocne oaora 6r.rpauo ua (, uavuna
u.raAlrhe. Yxynuo zua, (|'z) . Lb.14. 13 . 12 = 16216200 Har{aEa.

583. a) ('r') 2t: 11520; 6) Ciqz = 3150.
584. ceaxo\,{ 6pojy ,N r43 oBor cftyra [epMyraqzja ruroxe ce np]rApy,+(]rrr4 Tar{Ho jeaau 6poj
,V', raxo 4a qra$pe 6poja N/6y4y xolrn.neueurrrpaHe ao Z qrspar,ra 6poja JV. (Ua.rpr.rlrei
(621543)t = 156234). Itaxo je N+-|y', :272777, rpalxe'r.r s6rp je jeanax | .6 .772777.

585' Yoquuonajnpe.qaaxoce6pojJ3aBprrraBaqra{ponl,raAacenrlgs83aBplraBaqlropolr
1: axo ce z 3aBprrraBa qlrfpou 7, ,raaa ce o4 :anpruaoa qu0poM 1. na ce , ,roaa 3aBpruaBa
qra$polr 1; aro ce r 3aBpmaBa qu{pou 8, ra.qa ce z4:anpruara qra$pou 6, na ce r{ r1s88
3aBplraBa qusporvr 6. Axo ce r 3aBprrraBa quspou 9, raaa ce 12 :anpurara qzopou 1, na ce r.r
r1e88:arprirana qu{por,r 1. Oa uusapa 1,9,8,7 nory ce {opyzpatN 4l = 24.rereopouqQpeHa
6poja. lllecr oa }blrx ce sanplraaajy ur{poM 1, Ilrecr qfiQpoN.{ g, urecr quopou g, a urecr
uilQpol\a 7. Ha ocuony fiperxoarllx pa3Marparsa. Mo)r{eMo 3axJr}yqr4Tr4 ga je nocne4n a qfiSpa
e6npa 1988. crene,a cBr,rx oBrrx 6pojena jeanaxa 4,.iep.ie 6.1+6.1+6.6+6 1:54.
586. ,rlasonu ce Mory pacfiopeArrrr,r ua 5! uavnua, 4ox :a 4 Turpa r4Ma 6 rr,recra, na ce oHr4
Mory pacropeavrr4 fia yf : 360 Har{ilHa. Yxynau 6poj pacuope,qa je, gaxre, bl.Vua : 4g2gg.
587. Jeasor o,u 12 sure:osa o3uar{r4Mo ca,4. osHa.{uuo ca xa 6poj aavrzua 4a ce u:a6epe
5 nure:ona, xoju u,cy y neuprajare;rcray rz rr.refy xojuua je A, a ca X6 6poj ,:6opa *eiy
xojar,ra nuje A. Itaaa ce u:a6epe A, rala y o6:up sa u:6op 4 sureza ynasn 9 Br4Te3oBa_
"rlopefajr,ao" T rzx g sure:osa y Hr43. Tparxeuu 6poj ra:6opa je4uax je 6pojy uoryhuocrr{ Aa
ce y HI43 oa 5 neu:a6paHr4x.Brrre3oBa "cuecT e" jorr 4. nax.ne, 6npa ce 4 rvrecra oa 6, na ce
ro Mor{e ysil:f.TTtr ua x4: (l) : ts HaqilHa. Axo .4 ur.rje rzaa6pau raAa ce o4 npeocraarzx 11
Blrre3oBa 6upa 5. C,rr.rquo Hao y paqyHa*y X,s To ce Mo)fie yqt4HfiTu na (l) navrana - 6upa
ce 5 necta oa 7. 3naqu X, : (]) = 21. YxyuaH 6poj ua6opa ie Xe+ X_a :36.
588. #;ffi : 4. (,";,) - (,i*,) e N.
589. Henocpea'o ce [poBepaBa Aa3ar:l u r:2jeAaa.*rna HeMa pe,,,e*a. 3a o:3
ao6zjauo aa jeU:444. Axo jer>4ra4a jez! ae,nranca4,naxaxo je92napau6poj,ou
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peuema y cxyny N. IIpeua rorle peuelbe je4uavrne ie $'aaa)'

590. Axo IroAerII{Mo o6e crpaue jeanaurue cat,lyl rc6uheuo }+#: E'# : ('l') : ("}')
Fuaro je Opoj (,*r) rpupoAaH, r,,ropa 6uru " i + *, a ono je r'.rorYhe caMo y cneAehur'r

c;ryuajeauua: ,:a:0, r:0,g= 1, r = |'a:0, r:l,y:1, r=2,A=2 flponepou ce

yrrplyje 4a je je4uuo peruelr,e r: l,A: l.
591. O.rr.rrnealro je 4antopa6ur:ra 1<zug( z' flpernocraBl'ITe.qa jez <Y, a> 2 Taaa je

yjeaaavraHu rl:zl-at H3pa3HaaecHojc.rpaHN.u,er!rBcayl,zay>.2,auzpaz Haaenojnuje.

.Ilaxre, rre Moxe ,qa 6yae r < y. Auaaoruo ce 4oxa:yje aa He uoxe 6uru Hfi a < t,t ) 2'

Ilpeoc:raje nor-yhuocr a : g. Je2;uaqr4ga raaa nocraje 2rt. = zl. flourto je z > r, ro je

z )_ r -t I u zl ) (r + 1)! : (r + 1) . rl > 2. xt, za t ) 2. 3uauu, je4uavuaa HeMa peueE a 3a

r ) 2. 3a r ( 1 peruerl,a ce HerocpeAHo rlpoHaJra3e: (0,0,2), (0,1,2), (1,0,2)' (1,1,2)'

592.36vp1!+2!+...*r!ce3ar)4sanpuraraqilQpor,{3,axraspatuelor6pojaceue
Molr(e 3aBpllranatr'r qr'ISpou 3' .[axle, y o63I'Ip AoJIa3I4 caMor=l,unvr:2,utur:3'
flporepou ce HarIa3e cBa peuer,a: (1,i), (1,-1), (3,3), (3,-3)'

E9B. Mefy 6pojerurura 1,2,...,100 uua ,unx [f] AerLr,IBI4x ca Z, [$] AeJLI4BI4X ca +, [f]
Aerrrr.iBlrx ca a, [S] AeJLI{BI4X ca ro, [$] aeJb-r'IBl'rx 9? ?? ^.LH] "".*::"x 

ca 64' Yxvnau

6poj Saxropa 4eojxe y rpor.r3Bo.Lv rodi':. t#] + [f] + [lti] + [#] * [#] + t#] :
b0+25+12+6+3+1:97. AnarorHo Harra3r.rMo aa je 6poi Qaxropa 6poja ! y rpol43Bo.(v

roor iuo,"nt$l +[f] +[#] +trdfl =48,6pojQax:ropa6poja5:'[#] +[ff] :z+'
6poj Qaxropa 6poja 7 :" [*q] + t#] : 16, a 6poj Saxropa cBaftor rpocror 6poja p o't. 11

ao 97 je [#] "" 
Kpajy Ao6r4janao 1001 :2s7 .24s.52a.716.11e.137 175.195 .23a.293.313.

372. 4t2. 432. 472.53.59.61 67.71'73 79'83 89'97.

594. Bpoj n! ce ranpuraaa ca Pn: [;] + t#] + t#l +..' Hyrra, rae je [r] o3HaqeH uajnehr

ueo 6poj ( r.
a)P66:t?l +l83l +[#] +"':t2+2=14'
6) 3an1is, P;'< 10ii:11, sa n:50, &o =10+2:12,2a n > 50, Pso > 10 +2--12'
ilpuru tor", ue uoctojz ilpfipoaaH 6poj n taxan Aace nl 3aBpIIraBa ca 11 uy'rra'

5g5. Hexa )e p(t): atooz100 I assxjs + .. . + alr + ao. 36flp xoeslrqujenara nonrnornr p(r)
oqlrrJleAHo je jeanax p(l): (:2 '1- 1;too - ,.

596. nara nejeAnaxocr exBuBarleura je ca z"-1 > 2-L ' (n - 1)!, oAHocEo (n - 1)l < (Z)"'''
Mefyruu,

(z- 1)! : !16-fi.. J64. - vGtn {6=r-' \E \n -t <

n-I*l n-2+2 l*n-L _,flrn-t
2 2 "'- 2--\rt

(Ilpunen llnanu cuo ireje.4uaxoc:r u:vefy apI4TMeTuqKe r.r reouetpujcxe CpeAr]ue).

5e7. a) (?) : ,# - r23 (2n-2l!2n-I)(2n): "i1;,j1t;" \+;": + "i 
5"'2n:t '2n:

(2-i) O'-i) 1i-if Q-ij;'i"<22 =4' Haxo.;e2-|22-+=i,zak=2'3"" n,

ro je'(2 - ill tz - Lj tz- it . (2 - il > (*)"-', oraftrre ce ao6uja u .*pvra rejeanaxocr.

6) ynymcmeo: uajnpe ao*rrum au je ('i*') :+ff13, a 3arI4M lrcxoptrcrl,Irlr pesy;rtat a) .

Hanoneu,a: Ose lre.|eAuaxOCTI4 Ce MOry AOKa3aTIl ,I IIpaMeHOM MaTeMaTrIrlHe r'rHAyxUNje'

bs8. (;11)'? - C7,)' = n,

5gg, I{oncr:pyucano je yKyrHo 35 npaar.rx (10 oapefenzx rar{KaMa,4;, 10 oapeleEl'rx raqr(aMa

B; a jom 15 uparux xoje cuajajy .ra.rxe B; ca TeMeHIaMa ne,oyrna). Cnaxy o4 rauaxa A;

caApErtr ta.rso 7 npaBrrx, a cBaxy oa Taqaxa Bt caAp)r(rl Ta.{HO 8 OA TI,IX np^aBl{x. Epoj cnux

rar{afta y xojur"ta ce ceKy raqno ABe oA Koucrpyl{currr* npuu* je4uax je (ti) - 5 t(l) - t] -
5 i(i) - 1l : 360.

201
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600, 3acBaxo r € Rsax(u (1+r)r(t1r;r : {1+r,)2e. Axo pa:enjeuo oBe r43pa3e no 6unor,rHoj
gopuy.rrra u u:.ie,qxavuuo xoguqujeure y: re 4o6rjauo 1+(f) (rr_r1+Sq1Gr_r)+.. .+(rlr) (i)+l :
('j). orno.ro N : ffi -2 : C;)-2 : ti=,' ()'. r,u*o je p npo<.r 6po.i. ro je csaxu or
6pojena (e) : e(e-1)":(e-'+1) 

AeJr,r4B ca p, ua je 6poj l{ ger,;ua ca p2.

6OL. Ynymcmoo: nprlMeutrrr,{ MareMa.rtrqxy ilH4yxqiljy.

602. flonrro je (1 + ilt**' - [(t + ;;:1 
2a+t 

= Qil2k+t , a i ua nenapaH creneH HMa BpeAHocr
i Latu -i.:axur,yuyjer.ro "ua je y nocMarpaHoM pa:nojy :6up pealHrrx qrarroRa jeanax nynlr.
Itaxo cy Ha He[apHlrM Mecrr4Ma y pa:nojy 6asorr,ra (t + i\+t"+z caMo pearrgr.r u,nanonu, ro je
r*,uxon :6r.rp je4uax xy.lrra.

603. Bpoj qrlauoBa y pa:rojy je4nax je 6pojy xou6unaqr.rja ca rorraBJr,alr,eM aecere r(Jrace
oA 4 e.neuenra u or je jeauax (a+|l-l) = (i3) :280.
604. a) Ynymcmeo: [pr,rMeHr,rrr4 MareMaTur{xy rznllyruujl, no nr.
6) 1. IIourT o .ie:

il F.r5+rr)ro= , ffirr*,+rr..n'u*,1i1. 1j;:;"
a je4aavtrHa 1kz-l 7kt: 17 r.rua cauo je.quo pereH,e :a k1 ) 0,ft2 > O,ke > 0, h:17,k2:
2,fu:1, ro je xoeSurlujeirr y: a17 jeasax # :3(?) : 3420. Jeana-runa bk2 + 743 : 13
HeMa peuerra za k2 ) 0, k3 > 0, kz € Z,ks e Z, la je xoeQxqujeur y: 218 jelHax 0.
2.-hoesuuujellr y: 210 j" #*io + #d.: (T)+ ff)(;), a ys r15 j. #*l,r _ #sh + #8jB]:(?)(l)+ ('f)€)+ (?)
605. Hexa zan,k e N,0 < k <nra:*iu 2(;) : (o:,) + (*1,) :;fr.Ut +ffif(;) ripeva
onoue,6uhe 2: #;i-Fffi, oarrocrro (n-2k\2:n*2. -Ilaxre,6poj n uo;xe 6nru o6ruxa
m2 -2, m € N. m > 2. 3a m =2 to6wja ce n:2. ulro uuje peuerLe 3a;rarr{a, jep ne na;xr.r
2(i) :(3) +(l) . Sam>2un:tn2-2rc6uja."fr:-,1-t' -1. Taj6poj jerpupo,qaH
I4, rlrro ce rraxo flpoBepaBa, Marrlt oa n, a x 3aaoBoJ6aBa ycJroB (n - 2k)2 : n * 2. nax,re,
Tpa;fteHr{ 6pojenrl cy n: m2 - 2, m: 3,4. . .

606. Axo y HAeHrprqHocrra (1 +r)" = (;) + (i)z+ (Z)r, +...(i)r" 3aMeHr{Mo r =t, r: e,
, : 62 rae je e = cosf +;sinf z 16or rora 62 *ef1 : 0, ao6u.iauo

(:).

(l + E2)^ :

tr4uajyhu y tsulLv Aa je 1 + ek + e2k : 0, axo k uuje 4e"r.lrao ca 3 a 1 +ee + e2k : B,axo je k
ae,6r{Bo ca 3, uuauo

(;). ,

Iloruro je 1+e : -€2 : -(cosf +rsi, ff): cost -dsinf , 1*e2 = -€: cos;+isin$ ro je
2 +(t+e)" +(1+e2)" :2.+cosu3r, oaax.ne clrear,r Aai. ([) +(;) +(;) 1...: 112"+Zcosa3a).
npyre 4ne je4narocru aHarrorHo ce ao6ujajy nocMarparr,eM:6upona 2+€(l+€)-+e2(l+e2)n,
oAHocHo 2 + €2(I + o)' + €(1 + e2)". flocne4ma jeaaaxoct ao6uja ce crrrar{Ho, nocMarparreM
pa:noja (1 + r)".

,':(;)-'(1).(;). (;)

u*e':(;)-(i)..(;).'-

(;) . (T).'- (;).-* (;).'"

2" + (r + e)'+ (1 + ez)n :r,(;) . (;) -
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607. Hexa ie ,4I : 'l,ri' . Taaa je'
\/ /

203

^n 
1, _ i-l)i+1 _ (-l)k *na+t - ^^ - t_;,t (;)

/ 1 \k:+kt(n-k-t)!

ip,n + 1)!(n * k - 1)r * *f*,,, - n,,

[-(ft + 1) - (, - k)] : -" i' o7-',

611. a) flornyn; 6) uenornyn.

613. Hucy .ie.qsaxo BepoBarHL{

612. a) I4cxnyuyjy ce; 6) ne ucx.nyvyjy ce.

614. (] = {1.2,3,4,5,6}, A: {2,4,6}, B: {4}, AvB: {2,4,6}, A: {1.3,5}' B:
{r. 2. 3. 5. 6}. A nB - 1'2.6}. 7 1B:0.
615. a) norafaj ua nenoj cTpaHr{ jeauaxocrn, o3gar{r4\,{o ra ca D, npe.ucrao.rsa yur1jy

aorafaja D1 u D2 (Dt : Ar:n. Dz : AnB).,Iloxa:aFreuo ra je D C A, a :arr'ru aa ie A c D,
nrr:o he 3Haqlrrrr ta.ie D:,4. Aro Hexu erIeMeETaprIIt I4cxoA e npl4naAa aorafajy D, osaa
oHrpHI]aAa6ap je4nor,roAAorabaja D1 unvD2,aloIIITonaxuDl CAuD2 CA,c:re.qlAa
eJreMeHTapgtr r,rcxoA e nlJuIIaAa ,4. naxle. D C A. AxO, C 4pyre CTpaHe, ene\leHTapHg ITC1OA

e rpfi[aAa aoralajy ,4, ouaa oH rrpr{rraAa llnra 4oralajy D1 wtru aorafajy 12, na [pervia ToMe

rpr4rraAa z n,uxonoj yrurju, ut'ore je aorasuo Aa ie A C D, re je sar'rcra D : '4'
Ha c:ru.ran Haqr{H Aoxa3yjy ce u ocraJre peraunje.

616. Yryuan 6poj rcxo4a ie n = 6, a noao,sul.r cy nojan.n raaH,e 4Be!^r{eTupII }1JII4 IIIeCT

Taqar{a, AaKrIe, rn = 3. flpeua ro\,Ie, rpaxeHa aeponaruoha je P: T:'r:;

na je - $ t;l A[-' : I[=; - "FaX-' = IX=i (a[*' - At) : Af; - A3 : (-1)" * 1. -Ilaxne,

S,: i1+ (-1)"1 ;#.

I.nasa VI - BepoBarHoha !r crar?rcTrrKa

608. a) CI : {1, 2,3, 4,5,6}; 6) C) = {i1, 12, 13,. . . ,65, 66}; n) fi = {II' r};
r) A: {nn. IIr, lII, rri; a) C) = {n1, II2,..',116, 11,12,. .,16};
b) 0 : {bbc, bcb, cbb, bcc. cbc, ccb, ccc}.

609. a) 0 = {1, 3, 21, 23, 41. 43,241,243, 42L, 423};

6) 0 : {1, 3, 21, 23, 41, 43. 221,223, 24r, 243, 427, 423, 441,...}

610. 0: {6, 16, 26....,56, 116,126,... ,556, 11i6, 1126,...}.

6t7. P: 
{0.

i12
618. a) 

O; 
6) Or"l 5

619. Yxynan 6poj aoralajaje 6.6 r 36, a uooor,ur4xuMa y rpBoM cryvajy 5 (6+2,5+3,
4+4, 3 +5,2+6), y apyror,r 2 (2'4,4'2) u v rPeler'r 11r(1,1; 1,2; 1,3; 1,4; 1,5; 1,6; 2'1; 3'1;

4.1: 5.J: 6.1). na cy rpa)*(eHe nepouarHohe: a) 
36- 

6) 
36, ") 36

620. Hexa cy A1 u A2 Aorabajn aa ce y rpBoM, oAHocr{o apynoM 6aqan,y nojasu urecrr1ua,

Haro cv A1 u A2He3aBrrcHI{ soralaju, 6rahe P(41 a A2) : P(Ar)' P(A) :i i = i6 6 36'
621. P(Ar B) = P(A) + P(B) * P(AB) < P(A) + P(B), jep je P(AB) > 0

622. a) P(A): 
B6t 36t 

: 
*-: 6) P(B) : S6 36 

+ :O 36 )62 = 36 36 
: 

432

18 17 t6 18 16 t7 16 18 17 _ 153 , or p(B):14. i6.'5 : ?? .623' a) P(A\: i n 46 
+ 48 n 46* u' +t +a t08t' 4a +z +o: roel

1t
624. P- ,22\:;;.

I r,l tor
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625. Hexa je ,4 aorafaj ,aa je 6poj na nproj xyrrrr.{uil eehz, a,B aonabaj aa je 6poj na npnoj
r(yrrrrrqr Mar6H oA 6poja na Apyroj. Taaa je p(A) = p(B): 

;
626.P:h 622.a)#f=,?(?-1) .6) (i)(i) : .,rob .",(;)(3)-' f;') (a+b)(otb-ri "t W : (a+r(a+6L), u) ffi.
628. a) 1; ot a.

nl n.n

629. 9etpleceT Ar,rHapa ce r,r3BJraqu caMo y clyvajy Aa ce u3Byrre 4aa rorvnha oa no 5

AI.rHapa u no jeaan o.q 10 a 20,qzuapa. Tpaxeua neporaruoha je p(,a) _ (z/\r-.lo\f/(o/ _(i)(i)(i)(3) 4
/ 72\(+/ b5

(ilG) (:) (1)630' & : l?I 
: 0'339' & : ft}f 

: 0'453' 'Ilaxne' neporarruju je 4pvru aorafaj.

1

681. P(.4)- - (tf")G) 
- (;)

d1 t(x)+ (?)l (l)* (?)

632. a) P(A) = #: ;r, 6) PtB): tT) + zl'r') + ("')

r85I (ls) _(rrr)(rf)+(.f)634. a) P(A): no{or' o) P(B): *#, ,) p(C) _(';") (';") ('3')

6s5. a) p(A):*: #: *, u, p(B)= 
#,: *, il ptc)=#= 

=j: 
#

GBG. a) p(A): qP 6) ptB): 'z liil,il s) p(c)= q,P\;;) (iil 
GZ)

637. ptABt:p(A).p(B):;;:i 638. a) : ;=i, u, g : *:*
63e. a) P(A+ B +C +D): 1* 1 *.1 * I -?; 6) p(AuB) : p(A)+ p(B) - p(AaB) =326)66663
-r--:--6 6 36-3
640. P(Au B): p111+ p(B) _ p(AnB):0,7+ 0,6 _ 0,7.0,6:0,88.
641. flocToje ABe roBoJlHe ""ilrlir:Ifi -,?f,,,p" ca6upxa cy napHr4, urturcy ABa Herrapua,
arpehra rapan, ra je PtA)- \r/ r-L-z-i'(r/ 

-6,t.
(:.*)

642. O:na.ruuo ca D 4oralaj - :6up uoena je 10. Jeanaxo BepoBarHrr ucxoau3a peaJrz3axr4 iv
oaor aorabaja cy (4,6), (6,4) u (5,51. go.r" ror,ae p(JlD) = !, eOpl :2r.
643. Oaua.rzuo ca .4 aorabaj 4a je npna r43Byr{eua Kyrrrr,rqa 6ena u ca B Aaje 4pyrarr3Byr{eHa KyrJrrrqa rlpHa.
a) 3a aorabaj B nono;r,nr.r cy \tcxoAel ga cy o6e

Apyra qp,a t4 ,Ma vrx 3 . 2 + 7 .3 :27, ,a i" p@):vt::i:"* 
rlpHe' I'{rr' npna 6era ,,

e 1 9.10 l0'
6tP(BlAr:9=l93

e
fi)'



lnana VI -- Bepoaatnoha Ia crarLCTI'IKa

644. a) P(AiD): # u' P(BID): #.
645. Itaxo je A = \44,45,46,54,55,56,64,65,66), ro ie e@l|) : f,'

p(AB) 1.4 - 5
646. P(BIA):6:;s:29

647. PtA): Ct# r W . B P\B):S, .rrtr, ='i# ='#
P(AB\

648. a) P(BIA): -# -rlA)

rgA - clat p(Aa u cB) - P(AB) * Pgt) !G!9)649. 6) P( A U CIB) : -W : Prc- = T
P\AtPtB)+ Ptc',)P(B) - P\:l)PtB)P(C) _ ptnt

P(B) 

- 

= r\a) + P(C) - P(A)P(C) : P(AU C),

P( AB) _ PtA\PtBlAl > PtB\P(BlA) = ptBlA\t650. a) P(A.B): nl,, p(B) p(B)
P(AB) PIA\+ P\B)- PIAJBJ -. P(A)+P(B)- i: r - P(z)6\P(A'.B):6=------@t z- ptry :t-p1a).

651. Kaxo je P(.4) : 1 - (1 -- P(A))(1 - P(B)), rj. 0.4 : 1 - 0.96' (1 - P(B)), ro je P(B) : 0'375,

na je tpaxeua neponaruoha jeanaxa P(A)(l - P(A) + (1 - P(,4)) P(B) :0'385'

652. O:ua.ru,o: D -npouauaj qura A u II - roroAa. t\ut a B. Ta4a je P(HID) : tr# 
:

P(H) p2

P(D) | - pt'
653, O:ua.rulro ca D Aoraba.i - MarrrlrEa he orxasaru u ca Ar u A2 aora\aje aa MarnuHa

paAx y I{opMaJrHoM, oAHoc}ro HeHopMarIHoIvI pexuMy. TaAa je P(Ar) :0'8 u P(A2) : 0'2, na

.ie P(D) : P(At)' P(DlAr) + P(A2)' P(DIA2) : 0.8' 0.1 + 0'2' 0'7 : 0'22'

654. Ossa.{qMo xr.rrroTe3e: ,41 - u:6op npre,xytraje, A2 - vz6op Apyre, A3 - ras6op tpehe

xyrraje. Taaa je P(A) : P(Az\ : P(h): f u nlola;: h,na ie P(DlAzl = fi "
P\DiA3): r, na je PrD\ :: (:-* --1- * ,).3\a+b c+d /
655. Hexa je,4r .qorabaj - npe6aquaana 6e.ne xyrruqe, a Az - qpne' TaAa je P('4r) = h^

b ,- crl uPtDlA,\: 1 ',naieP(D) : 
o c*l -PlAz)--;j."PlDlAt, c+d+t c+d.+1, . 'o+u c+d+1-

bc
a+b'c+d+l

(:) 6 i 4*_(jU?). 1:nur.656. P(D):ffi mn6 m"ir- ro:ur
657. Oana.ruMo: F/1-npo3Ban je je4aH npoceqaH r je4au c.na6 yvenux, I12 - nposnaua cy

Asa cra6a yr{eHuxa; D - je,qan rrpo3Bag yr{eHrrx 4o6rao je Ao6py, a Apyril sa4oaorsanajyhy

oqeEy. Taaa je P(Ht) : i6t = ,*:,eP = *,.rr,r = .q : j$, r1a1r,; =
() 30

23 6

111

1

----;;\.Tr - 19\
\6/

205

1

=1, ot e=1,91', '. r 36

6

11
P( DIH,\ :2' = =2A 10566'10569



P(4) : tr, : fi, ,u:. P(A) =

Peruema 3a.qaraxa

658. Hexa cy xunore3e: A1 - npe6aueHe cy rpr4

- je4aa 6eaa u aBe rlpue HyrJrlrqe. Taga je P(,4r)

6ete, A2 - Ane 6eae lr je4lra qpna
/8\/o\ - /8\f2l: t.l=(ol = L. p,,4,, : !j_trr :(r..) tb. ,.,,, 

(rrr)

c

--)P(ArlD) u P(.\lD1 :
_i__+lo+0 c Fd

P(Ar).P(AlA1) + P(Ar).P(AlA2) + P(h). P(Al1.*) :

uAt
7

15

Je

15 t2 15 L2 i5 12 15
65s. P(D\: P(D). P(DlAr) + P(D).P(DlAr):0.75.0.05 + 0.25.0.03:0.045.

660. p(D)_ k(I'- l) .'*21;(2n-k) . k-|
2n(2n - I) 2n(2n - 1) 2n - 2

661. Hexa je A1 - nz6op npae, ,42 - Apyre n A3 tpehe xyTuje, a D 4orafaj 4a

H3B)r{eHe 6eae xyrawue. Tara ie PlDt: } (r*- +:-+l). "^ ie p(ArlDr

1a
5 ,+A-

a

"+b

P(D A,): 
E 

: f,,".iu P(D) :

! (:-+-1,-r) ;fi-;j;n,3 \a+b c+d )
1

ac

-*......-..-*1
a+b c+d
662, Hexa cy xr4nore3e: A6 - o6a Aerra ucnpaBHa, At - [pBr4 Aeo oTxa3ao, npyru uuje, 42
- npBr,r Aeo uzje orna:ao, apyru jecre u A3 - o6a aeJra MarrrilHe cy orxa3aJra u nexa je D
aoralaj aa je r,raur.rHa orria3arra HaxoH BpeMeHa l. Taaa je P(,{6) :ptp2, P(4)= (l-pr)pz,
P(42): pt(l-pz), P(h): (1-p1)(1 *pr), P(DIA6):0, P(DlAt): P(DlAr) = P(Dlh):1.,
na je P(D) :(7-n)pz+pr(1- p)+(1*n)Q-p):I-pflz, aP(A1JD): 

(t=,'*]o':
, P(D)

(.1 * n)pz
1 - PrP,

663. Xunore:e cy Ai - u:ry6.r,eua rrJraBa I. A2-vBty6r.e],l.a qpBeHa Jronrrrrla! a aorabai D
je r:a,rauene aBe rrraBe ronrxue. Taaa je P(Ar) : 1. ,t,qrl: I 

", 
D1.4,): (lt 

- I ,,' 7" "''' 7'""t''t '- (:) 5

4t
1. 1 * q .?:'? Ha xoaiv. p(A,rD) = t-l =Z7 5 7 5 7 "" ! 5

7

664. P(D): PtErPtDlEt+P(T\P\D]T)+P(P)P(D.P)= rt o, + fi o.z** o,:.^9
ptTtDt_ P(T)PtDlT) _14

P(D) 43

665. * = 0.012.

667. a) (3)'' ,, , (:)'
668. a) P(s,o :5) = (T)

6) P(3<Sro<7):(140)(

66e. a) (+)"'u, (;)"
(,") (;)"(;)'

(i)';:(:)
(;)'(;)

;)'(;)'

",(*)"

20
666. 

41.
,-.6

; B) 1- lr?) ,.r
\ o,/

5

/10\
\s/
210

. ff) (;)'(*)'. rn (;) (;)':

.,, (;)" (*) . s) (*)" (f )'* ,

(T)+

n (*)

10\
6)

3

l

)

1

4

5

10\
s)
l*
7

I
2

1



I'"rana VI - Beponaruoha I4 crarl,rcrr'Ifia

Ca. y: :a.q. 678

679. a) Cnyvajuo 6npan e 6pojena a u b je cnyvajau u:6op tavxe (a, b) y xnaapary Ha crruur{.
Perirena jeAuavuue cy peaJrua axo LI CaMo axo je 4NcxpzMr{HaHTa a2 - 4b2 xenera,unna, rj.
s6or 0 ( a,0<b axo rr caMo axo je a /2b,rj. axo raqKa (4,b) uaane y nrpa$zpaHy o6fiacr.

Tpaxena neposaruoha je oauoc noBprxr'IHa rpoyr,ra H HBa.upara r'r jeauaxa:. j. or 0, ") :.
I

680. -.
4

P(S, l 1 I I
681. a) P(A\:';6;:5, jen je P(Sr): trzdr: i {urae,, cruxy).

2/3 2l3c t .)

6)P(B\: /tt -r)tu- J *ar::-;ln2;
1 /3 t/3 "^
nl4 1

a) P(C) : ! sinxdr 1- ! cos:tdx: sin li
O tl4

247

-tzot(!\"/1\'"'\s/ \s/ '

670. a) 0,64; 6) 0,384; r) 0,512.

G7l. Bepooa"ruoha ra he I4saH oAroBaparil L 
(i) ('l ) 3

ra Je,rHoM Lracy Je -ef : 
n 

: p. u

neponaruoha 4a he :a 6 .racona o.eroRaparr{ 6ap jeauou je t - (l)p0(t -p)6 t 0,611.

672. PtS^2 1):1-P(S,,:0):r-(T)(X)or ,-f,,^ -Ilaxrerpe6aaa6yae r-fr-Ir- > i.
t 1l

o-trar(rre ie r: ln(l - ..-.:l - l.t v2)
679. Haxo je P{S10 : 6} : 0,22760, P{Sn : 7} : 0,27012, P{S10 : 8} : 0,19509,

uajneponaruuju 6poj noro4axa je 7.

674. Beponarulrje je aa he y ner rafan,a I4N{arI4 TaqEo rpu fiororra.
21

675. a) -: 6) g. 676. a) f; o) o.

677. a) ptA) = i::'+= i, u, ptB): (X)', ", ptc) = (fl (?)' (])'= o oro.

678. a) l"axo jenoBplxuHaaareeJrr{rce P:abr, ro je (nr'r4eulc;ruxy) rpaxenaneponaruoha

prA): u',n : !; 6) P(B) . '!' :'ioDft o aoT a7l



208

Cr. ya :a.u. 679

"ls 1

r) P(D) : / (te r - t)dr + I 0 - r)dr

r t sinz rdr
0

Cr. y: saa. 682

0

V
682. a) P(A): : =

V

Peurerra 3ajrarafta

(sraAerra cnuxy); 6)

Crr. j3 3aA. 681

1I1T_ t- o-2"'" 2 4

1

16

3tr

572t-i .43n
3

-. lt 2 s 4\o ' \ 0,3 o,2b o.2b 0.2 ) ' r(x)=

Cn. y: saa. 684a

r(1
l<r12
2<r13
3<x<4
r>4

0,

0,3,

0,55,

0,8,

1,

6sa. a) x,(0 l)..r. jeq=t-p. <Dyuxui.rjapacroaerreF(r) npraxaaana jeuac.nuun
\p q /

6) E(X) = 0.s* 1.p:p; D(x) + 02'q+12'p- E\X)2 : p -p2 : pq.

685. Cryvajna npoMeHJLI4Ba X uoxe y3errr rprr BpeAHocrI'I - 1, 0 u 1. Itaxo je

P(X : -1) = P(xt = 0) P(Xz = 1) : 0,4 . 0,7,

P(x : 0) : P(Xt : 0) P(Xz = 0) + P(xr : 1) P(Xz: 1) : 0, + ' 0, 3 + 0, 6 0, 7,



l.nana VI - Beponaruoha t4 craaficrillr,a

p(x= 1) : p(xt:L)p(xz:0):0,6.0,8, roi. "' (o,; o,0sa r,1r)
686. P(X : 2) : 0, 25; P(X : 3) : P(X : 4) = 0, t25; P(X : 5) : 0, 5.

68z. x, (,, :'rl, zp(f _ p) ,3)

688. a) 
" 

, (,?, ,), ,1a), at , . 
7

689. a) E(Xt)= 0.0,1+1.0,2+2 0,i
.E(X3) : 23; r) E(Xa): 37,5.

209

o t\
t12 112 ) '

+3. 0,3 + 4. 0,2+ 5 0,1 : 2,6; 6)

tz\I l, E(X) =7
36/

3 4 5 6\7 5 3 1l;
36 36 36 s6)

E(X2) = 2,1; B)

uno.*,(? , ! i g a g ? '30'r'
\so 36 36 36 36 g6 36 36 36 36

6e1. E(x):t **z |*e **n.*., t.u'r:t
/1 2 B 4 b o\ lt 26e2.a\x:l i 3 5 i I 11 l.y;[11 9

\se 86 36 36 g6 J6/ \36 36

ur err)= #, ,1r,= $
6e3' a) ' ' (o,3ru o,ln o, ,'r, ,,8un ) ; 

6) E(x) : r'2' D(x) = 0'72

694. Oana.{ur'ro ca X 6poj ra!an,a. Kaxo je P{x : k}: pqk-'_,, - )rr,rf 
:rr,r,f 

i
P\X : 4\ :pqt+qn= q3. roje pacnoaenac.nyvajneupoMeurbl4Ber, r, (; i, ;, ; )
a MareMarrr{Ko or{exnBar.e E(X) : p + 2ps + 3pqz + lo' : I - (l-- pf 

.

6e5. a) E(XI)=0,3.0+0,3.1+0,4.2:1,1; D(X1):(0-1,1)2'0,3+(1-1,1)2'0,3+(2-
1, 1)2 . 0,4 = 0,69
6) E(X2) = 1981,25; D(X2) : 429,7;

21 105
6e6. E(x) : ;. D(x): i
6s7. Etx): 0.0.3+ 1.0.6+2.0,I :!r. otxl= fi, "t"l : |.
698. E(v) = 2-1 .0,2+20'0,1 + 2i 0,3+22 .0,4=2,4, D(Y) = 1,99.

699. Ha ocHoBy ge$unzuuje MareMarl4qKor oqeK!'IBalba z arcnep:uje I'IMaMo aa je 0,611 I
0,412 : 1,4, 0,6121 + 0,4x22 - 1,42 : 0,24. I'L'rajyhrr y BlrAy aa )e t1 < 12, :,i^ana3ilMo 11 :
1 - -n

700. a)

E(x):1, evt:!. etxv):r'2, orxt:2fi, ovt:'fi, o*" = tffi
6) pxv = -/; Hanor'aeua. Yo.ruuo aa cy y c.nyuajy a) u y cnyuajy 6) xoe$nulrjeHru

xopenaquje uefy co6ou je4xaxu.



x\v 0 1 2

0 0 0,2 0,2 0,4
1 0, 1 0,2 0 0,3
2 0 n, 0 0,2
3 0 0 0, 1 0, 1

0, 1 0,6 0,3

210 Peurerra 3ararar{a

7Ol. I4uoaw oBor onrrra Mory ce Hanucarlr y o6ruxy (p,b,r), rAe je p-6poj fiyrJlr.rua y
n.ranoj, D-y 6eroj rz c-y upuoj xyruju. Vl:o:og.a r{rua yftyrHo 10 u ro cy: (3,0, 0), (2, 1, 0).
(1, 2,0), (1, 1, 1), (0, 3,0), (2,0, 1), (1,0, 2), (0,0,3), (0, 2, 1), (0, 1,2). o.qasAe Harra3r.rMo

E(x) : 0,3 + 0,4 + 0,3 : t, :rEV): 0,6 + 0,6 : 1,2,

E(XY):0,2+0,4+0+0,6= 1,2, na noruro je E(X)E(Y): E(XY), X uY cy HexopearrHe
c.ryvajue npoMeHJLr{Be M pxy:0, r'aala je o.rurleAno Aa Cy X lr Y :asficge!

7o2. Tavua npeanocr BepoBaruohe je P{,9260 S 10} : tli, ('[0)0,0Se.0,97200-fr, a no

Ilyacouonoj anpoxcurvraqrjn ce,(o6uja uz "ra6;rutta aa je P{,9266 S 10} ry I11".-u* :
(),95738. 

Lb=! - kl

708. a) p{s,., < 9} : f?=o ('10)o,or&.0,95100-*. 6) p{,sroo S 9} r Ii='"-r$ : o,rut
(nn4erll ra6rlrqe).
7O4, a)

6) Bn{ern c;rprxe.

4

3

2

I

16r

C.n. ys zat. 7046

705. Ha cJrr{r{aMa cy fipilfta3arr{: xrrcrorpaM u rroJr}rroH yqecraJrocrr4 - JreBa cJ'r}rxa (no;ruroH
je aar ucnpexuraHo, a xrrcrorpaM nynou;rnuvrjor,a) rz er,rnupr,rjcxa Qyuxuuja pacnor.ere 14

KyMyJraTr,rBHa r{pHBa - AecHa cJrr{Ka.

l-rl
707. 7 : 5(1 

. a - 2, 7 -3. I + 4 6 - 5. 4) : 2.97,5' : -rart - 2.97)2 + 7Q - 2.97)2 + 9t3 -
2,97)2+6(4-2,97)2+4(5-2,97)2)=1,49,3:1,22,florrronpacroAerlenpraxa:anjeua
c lrvt\vl.

708. r: .r=,r.,rol,to " 200+190 , " 210tJ00 
+4.220+210) =200,83,2 o. 2 -".-2 2 ,-_,

o,|
5" : *tf . 1852 + 3. 1952 + 2. 2052 + 4.2152)- 200,832 = 141, 3 = 11,8.

I'2

Ik 39 40 4t /q nc 44 45

f," 2 3 2 5 A I 1

f 2 5 7 T2 16 19 20

I

t-
I

I

Ir

-J-
I

I

I

-t-



f nasa VI - Bepona, xoha Ir crarrlcrr4xa

ys ga.a. 705

C.n. y: zat. 707

709. x:1,64, 52 :0,00489,3=0,07. 7LO. r:50,59, 52 :7,46,5 :Z,ZS.

711, F"opucTehn nolarxe lr: ra6e.ne HaJra3r4Mo: t : 3, 1, ! = 3,a, K,s :1,53, Sl :1.62,
a : 0, 94, b : 0. a7, na je jeaHa.{uHa Jrr.{HeapHe perpecuje: A : 0,94r + O, 47.

2---+--
rlt
lll



TECTOBI4

Y oso\a 4eny 36upxe Aaro je 4eeer recroBa xoju ca4pxr4HoM oAroBapajy
ogpelenr,ru norrraBrbr4Ma vB l.pa4vtBa qerBpor pa3pe,(a. Csaxu recr ce cac-
roju za 10 sa4atana. Y csaxoM 3agarxy uonyleno je uer oAroBopa (A, B,
C, D, E) oa xojrax je cal".ro je4an rarrag. Y cnyvajy Aa yr{eHr4x He yMe Aa
perrrr 3aAaraK Tpe6a Aa 3aoxpyxr?r crroBo N. Ilpe4eufeuo je Aa ce 3a cBaKr4

TarIHo ypaleuu 3a.qaraK Ao6u.ia 10 noena, TaKo Aa je4an recr MaHCr.{MaJrHo

Aonocr{ 100 noeua. florpeurro ypafeu 3a.qarax Aouocra -1 (r,rraHyc jeaau)
noen. Bpeirae 3a r43paAy jegHor recra je 90 rrrlrrryra. O.q,nu.rnnn ce Mory cMa-
Tparr4M pe3yrrraru 80 - 100 noexa, np;ro 4o6prarr.r 65 - 80, 4o6pzr,r 50 - 65 u
AoBorsrrr{M 35 - 50 floeHa.
Ka.qa ce npoSecopz oArrylre 3a cacraBrrarbe Apyraquje napujanre recroBa,
y rojuna 6u zaqauw 6vrnvr paztwr{ure re}fir,rHe, uoryhe je 6poj 6o4oea no
3aAarxy oApe.qilTr4 uo nexoj Apyroj ureMr.r - Ha nprrMep Kao rrrro je ro paleno
3a HeKe recroBe y Marevarilr{Koj rr4MHasuju: 1. u 2. 3aAaTaK uo 6 noena,
3-5. .saAataK no 8 noena, 6-8. 3aAaraK ro 12 noena z 9. ra 10. 3aAarax
no 14 noena (e6rap je 100 noeua), c rrrM rrto je oBAe 3a rorperuHo peluerce
oAy3rnMaHo no 25Yo [oeHa IIo 3aAaTKy.

Tecr 1. EJIEMEHTAPHE O)rHKUI4JE

1. fpaSux $ynKrlzje U =kx+n,3ak <0 un ) 0 upr.Ina4a:

A) npoonr, ApyroM r4 TpeheM KBaApaHTy;

B) upaolr, rpeherra r{ qerBproM KBaApaHTy;

C) upoona, ApyroM r,r qerBproM KBaApaHTy;

D) .qpyro\a, TpeheM I4 r{erBproM KBaApaHTy;

E) caiuo .qpyrorvr rz arerBproM KBa.(paHTy;

N).

2. fpaQrax Qynrqrje A =lnr urv,a:

A) cauo jegHy xop\.t3oHTarrHy acr,rMrrory;

B) carr,ro je4ny xocy acr,rMrrory;



Tecr 1. E.neuenrapue Syuxqrje 273

C) calro je4xy aeptlaKarlny acuMurory;

D) jeany Beprhxarlny ra jegHy xoptz3oHTarlHy aclrMrrory;

E) jeany BeprI4KarIHy fi je,qHy Kocy acl4Mnrory;

N).

3. Cxyn pearrnl.tx 6pojeaa r 3a Koje je Synxqraja f (r) : | - 12 nosurraena je:

A) (1,+oo); B) (-1,1); C) (-*,1); D) (-*,-1)u(1,+oo); E) (0,+co); N).

4. Axo je T1 ocnoaHr'I reprloA Synxqrzje ft(r): sinr, a 7z ocnoaHl'r nepl4oA

Synxuzje fr(r) = tg r, ta4a je ?r + 72 jegnaxo:

A) ,; B) 2tr; C) 4r; o) *; E) 3n; N).,2

5. ,Ilare cy Qyurqvje fr(r) = sinr, f2(t): cosflr fz(*) : arcsinr, f+(r) :
arccosr. Ta.ran je ucxas:

A) Oynrquje h u /3 c/ uenapne, a Syuxquje fz u f+ cY napHe.

B) iDynxqzja h je Henapua) /2 je uapna, a $ynrqraje fe v fa:rvcy ttw

riapHe Hil HenapHe.

C) Qynxqzje frvr /3 c/ napre, a $ynrqraje fzu /a c/ nenapHe.

D) Oynr<qraje ftu /3 c/ Henapne, $ynrqnja /2 ilapHa, a $ynrqnja /4 HI4

fiapHa Hr4 HerrapHa.

E) Oyurquje h vr /3 c/ napue, Synxqr,rja /2 uenapna, a {yuxquja fauu
flapHa Hr4 HenapHa.

N).

6. Axo je l@) : e', ra4a ie lU@) je4naxo:

A) "'"; B) 6"" ; C) 2e'; D) ""; E) sr/z' N).

7. naxecy Synxqrrje /(r) :12, fz(r):rlrl, fz(r):lrl', fn(r):* Ta'ran' lrl
je racra::

A) ,fr : fz = fs : f+; B) /, : lz: fa, * fz;
C) "fr: fz* fz: fs; D) fz*ft: fz* fo*fz;
E) Cae Synrcqzje fr, fz, fz, f+ cy nely co6ou pa3rlltqlare; N).

8. Hexa je l@) = ar2 *br* c (a,b,c € R, a * 0) u D : b2 - 4ac. Heonxo4oaH
r.r AoBorraH ycrroB 4a $ynrquja l@) IrMa MI4HI4Myrl je:

A)o>0; B)o<0; C)D<0; D)D>0; E)D:0; N).

e. Axo i" f (A#) = ,, * 3)2, ra.qa," , (;) je4,axo:

4q
A) 25; B) #; C) -2: D) 4; E) r; N).,4



2t4 Tecroeu

10. O6.nact Ae$ranlrcauocru SyHxr{rdje y = Ji je cxyn:

A) [0,+oo); B) (0,+oo); C) R; D) [1,+oo); E) (-oo,0]); N).

Tecr 2. PEAJIHE OyHItUpIJE (OCHOBHA CBOJCTBA)

1. o6nact 4e$r,rnlrcanocrz Syuxqzj e f (r) - 
Iog(r2 - 8) je cxyu:' t/r+3

A) (-3, *2rt)oQ,/2,+oo); B) [-3, -2,/r)o(2\/r,3)u(3,+oo);
C) (-3, -2'/5) u (2rl3, +oo); D) [-8, -2.,/r)u (2rt,+x);
E) (-3, -2Jrlol2rt,+a); N).

2. D.are cy SyHxr{Hje h@) - logz r w f2(n) - Iogz lrl. Tauan je ncxas:

A) O6e Synxquje h . le cy HerapHe.

B) O6e gynnr{uje h vt fz cy rapHe.

C) /, je HenapHa, a /2 rapHa $ynxquja.
D) Hra fr, ^, f2 uuc! Hrr napHe Hlr HerapHe $ynxquje.
E) /1 uuje HH rapHa Hu HenapHa, a lz je rapHa $ynxqraja.
N).

3. Axo je f (2r - 1) : :x, rana je f (f (r)) je4Haxo:

A) (2r-1)2: B) 12: c) q+U; D) 2r-t: E)'13r N)4/

4. Lare cy gyittqraje,fr(r) :7, fz(r): ---;%, fr(r) = -$,vr-cos"t v/1_sin,r
f t(r) = tg r'ctg r. Ta.raq je zcxas:

A) Mefy Aarr4M $yurqujalra nelta ltefyco6uo je4iraxiax.

B) "fr: fz: f +3= fa,, C) fr* fz: fs;
D) fr:f+*fs; E) fr=fz:fs*h;
N).

5. IzlHnepana Synxqrja Syuxqzje y : -n2 , z € (-m,0) je:

A) a = -*2; B) y: -{4; C) y = -r/i; O) y: _,i; E) y : 1/4; N).

6. Ocnoenz neprroA $yrixqzje l@) = sinr * sin2r je:

a) i; B) r; C) !1: D) 2r: E) 4nr N).-'' 2' "t "\ 2'

7. Epoj Hyna (rynxqrje f (x) - 
z(e + t)-(z + z).(:,+ 3) 

.,"'xi+L+lr+11
A) 0; B) 1; C) 2; D) 3; E) a; N).
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8. Oyuxquja f(r): ":-:":lje neratzena 3a olle 14 caMo oue r Kojz
12-6x*8"

npr.rna,[ajy cKyry:

A) (1,3); B) (-*, z)u(|,+); C) (1,2)u (3,4);

D) (0,2)u (3,4); E) (1,2)u (3,5); N)'

9. nare cy $yHxlruje "fr(r) = *, hx):tgr vt fr('):sinr'cosr' Mefy

rir4Ma cy orpaHllqeHe Synnquje (ua cxyny R) :

A) carrao /1; B) cauo fz, fz; C) cne; D) cauo /3; E) cauo h u fz; N)'

10. Oynrqzja f(r) : 12 - 2r * I je:

A) pactyha 3a cBe r € R; B) onaaajyha aa cne r € R;

C) pac:ryha 3a r < 1, onaaajYha sa r ) 1;

D) onaaajyha sa r 1\, PactYha za r > 7;

E) ouaaajyha aa z ( 0, pacryha sa r ) 0; N)'

TECI 3. HEIIPEI{I4AHOCT I4 IPAHUTTIHA BPE'ITHOCT O)'HI{III4-
JA

1. Bpeanocr ,,r3pa3a ti^ {!!} :",
I+iotu t& | 2

A) -;, B) X' c) 1; p) -*, E) o: N).

2. rpanzu,a Bpe^Hocr ,IT- (# *) jeaHaxa je:

-' 1. r:\ n. ' -1, N).A) -I: B) ;, c) 0; D) -;; E) 4' - ,

3. lpauuuua BpeAHocr .IT-,ffi - z) jeauaxa je:

11
A) 0: B) -;, cl i D) 1; E) -1; N)'

In(1 + sin z) sin r " sin r
4. Axo je a = ]* j-j , b: *I5L , ^. = igb 

-. 
r&A& Banrcul

A) o,:b=c; B) a:b*c; C) a:c*b;D) o* b:c; E) a+b+ clo; N)'

b. f pauzvua Bpe^Hocr ,r*ffi-p- jesHaxa je:
r+0 \/L+x-Vl-r

A) 2; B) -1; c) 1; o) 1' E) 0; N).
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6. Bpesnocr rapaMerpa a ra*o aa Synxqzj a f (*) = {f,'*'* o, ij_l', ov*
cByAa neupexz4na je:

A) 0; B) 1; C) -1; D) -2; E) raxaa 6poj o ue uocrojz; N).

7. Bpe4nocr r43pa3a linl I$f ;e:n+; 7T - ZI

a) 1' e) -1' c) 2; D) -2; E) o; N).

( *t-t *11
8. Aro jeQynxqzja f(r): ( r-1' 

&7-L'Herpexl4.qHa3acBer. 
on4a je

I a, r=li
A je4naro:

r1a) i; B) 3; c) t; o) -i; E) 0; N).

9. fparuuna Bpe.uHocr ,t* ('; l)' 3"o*u*u 1",
"--+x \x l2 )

A) "n; B) "-n; C) " D) s-t; E) e2; N).

10. Axo .ie a: fi* -]---- u b = Iim l,, oHAa.ie o * b.ie.qnaxo:" z+of 2 + 2i r-+o- ) -y )i:

A) +m; B) 0; c) 1; o) i, E) 2; N).

Tecr 4. pI3BOrlt OyHI{UI4JE 14 IIPIzIMEHE

1. Aro ie f(") = r'2-r, tasa je /'(1) jeauaxo:
r1

A) ;(1 - ln2); B) 1 - In2; C) In2; D) 0; E) ;(1f ln2); N).

2. npyrv I,I3BoA Synxuuje A : cos r * sin r je:

A) cosr-sinr; B) -cosr-sinr; C) cos2r; D) (cosz*sinr)2; E)
cos r t sin r; N).

3. Horuxo nocroju raHrenTr'r rpa{uxa Syxxquje U : 13 * 3r napanerlH}rx
npaaoj y :15r +2?
A) 0; B) 1; C) 2; D) 3; E) a; N).

4. Bpe4nocr Apyror il3BoAa Synrquje U = e'sin2r y rar{Kr,I ro : 0 jel

A) 0; B) 2; C) -2; D) -a; E) a; N).

5. Bracrana BaJbKa MaKclrMaJrHe 3a[peMuHe y[rlcaHor y c$epy noJryrperrHrrxa
-B je:

l
ay fa; e) R\f2; c) R,/i; q'#; s) #; N).
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6. Je.qna.rraHa raHreHTe Kpr,rBe U = 13 * 3 y raurz (1,1) je:

A)A=r; B)y=3r-2; C)y:2r-l; D)g=1; E)g:-x*2; N).

7. I4ztos gynrrrr.rje y : Jcosr (cosz > 0) je:

A) --: B) -!: C) cosr . D) -cosr: E) ---:jla: N).'z\/cosi1 -' 2\/cosil -' 2Jsinr 2t/sinr' '2{cosr'
8. n-ru I43BoA $yrxquje A : trn, n € N je:

A) n; B) 0; C) n!; D) ,; E) nlr"t; N).

9. Yrao no4 xojzu KpnBa g = coso ceqe r-ocy je:

A) 90"; B) 60'; C) 45"; D) 30'; E) 22,5'; N).

10. KoeSuqujenr upaaqa ragregre rpaSzxa $ynxqnje A : tE n ! aoltn?i rs :
7t

4 Je:

A) t; B) 2; I rt; D) 3; a) 2t/z; N).

Tecr 5. ?TCIIIyITIzIBAIbE O)THKUT4JE

1. fpa$zx Synxqr.rje f (r) : 
g-! ,*u,

A) cauo jerury Kocy a,cuMrrory;

B) calro jeauy xopra3onTarrHy acr,IMnrory;

C) je,ryy lr'ocy ujeauy xopI,I3oHTarIHy acilMlrrory;

D ) aae pa3Jlrrr{r4Te xopI,I3oHTaJrHe acl4MrlTore ;

E) nerlra Hr,r xoplr3oHTaJrHlrx, Hr{ Kocl4x acl4Mnrora;

N).

2. oynxquj a f(r) :tn2*, -],n+2
A) uua caruo jegan MrdHr{MyM r4 HeMa MaKcktMyM;

B) ralra cauo je4ax MaKCTMyM I4 HeMa MuHI,IMyM;

C) uua cauo je4an MaKCzMyM I4 caMo jegan urunral"tyu;

D) r,rrr,ra ABa MlIHvMyMa;

E) ueua eKcreMHrrx 
"ar{ara;

N).

3. Kojoj tpynrqraju o.qroBapa rpa$zlc HaqpraH na cnuqra?
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Cn. ys 3aA. 3, Tecr 5,

13^*2t) i*rt B) e-l'l; C) tre-,'; D) i.r, q T+A; N).

4. iDynxquja f(r) =ar4 -8r*3 zua caoj Mr{Hr4MyM y rar{Krr *o:1, u*o,
caMo aro je o je4raxo:

A) a; B) 16; c) -a; D) -16;

5. Bpoj upenojnzx rarrara KpuBe A :ln(r2 * 1) jeanax je:
A) 0; B) 1; c) 2; D) 3; E) a; N).
6. Kpnra ar3 -Orz r,rlra upeaojny raErxy fio : L Ta4a je Bpe.4Hocr uapaMerpa
o JeAHaKa:

A) -1; B) a; C) 6; D) 1;

7. Pasiluxausuely Hajnehe u najuarre BpeAxocru Synrqnje I " 
-r-|

Iu3IJocvri 
HiiJrlerle I'r HaJMar6e BpeAHocru wyHKquJe y : 

utz + r + 1

A) 3; B) a; c) 5; D) 6; E) 8; N).
8. Axo Qynrqr,rja f (r): alnrlbx2 +x lrMa eKCrpeMHe Bpe.qHocru y rar{KaMa
at = | y! $2:2, raga je pasnuxa b - o jeguaxa:

e) i, N)

r) 1;
o

B) -I,'2' c) i' ol -i'

E) 2;

e) -*,

N).

N).

9. Bpoj Beprr4KaJrnr4x acr,rMrrora rpa{rara Synxqraje l@) : ^r*- je

A) 0; B) 1; c) 2; D) 3; E) 4; N).

10. Jlate cy peqeHr,rqe:
(I) Axo je sa Synxqujy l, xoja uua u3BoA y cnaxoj TarrKu ranrepna.na (a,b) ,

3a cBaKo r e. (a,b) r,rcuyeeno f'(r) ) 0, taAa je Qynlcquja / y rorr,r r{HrepBarry
pacryha.
(II) Aro je aa $ynrqnjy I y rarrxr o0 ucnyrseHo f'(ro) =0, raAa Synxquja /
y Tar{KLt uo uMIa eKCTpeMHy BpeAHocT (rt4nHnUyrr,r nnn uarcnuyu).
(III) Aro je rs ravxa rroxanrror eKcrpeMyMa Syuxrluje f , ,taga je usao4
Qynxquje y rar{Krr fro vtilvt je4nax r^y:r.vr) ulu ne nocrojn,



Tecr 6. trilxrerpa.rrn 279

Ta.rse cy per{eHzrle:

A) cauo I; B) cse; C) car'ro I n II; D) carrro I n III; E) car'ao II; N).

Tecr 6. ,IHTEIPAJII

1,. ?lnrerpa " I # (, > 0) je4nar je:

4343
ayfcB+c, n;-{+c; c1f,r+4c, D)lr5+c; q!*++", N).

2. Izlsreroan r-9+ila' :^--'^-':^.3' rrnr'r P'"' J (r - 2)(t + 4) JeAHaK Je:

ol lr @ -21+|r" @+41-tc; "l ir @-21*irlo+41+c;
C) 3lnlr-21*2lnlr+41+c; D) 6lnlr-2lf 5lnlr +41+c;

11
E) ;lnl"-21+5tnlr+41+c; N).

3. Bpe.wrocr r,rerparr u 
fo' 

*'J-*\ u* iu,

a) *' 4 {1; c1 2r1zt/1- t]; D) 2ltJ, - ttt e) 
StJs - zl, N).

4. Bpe4rocr LrHrerparr u 
Ir' 

*'lnndr ie:

a1 rn+-$; B)ln8-1; c)2lnr-*1' o)rnro-|; o)rnro-lf; N).

E. Aro - I: *- InA, ta4a je A jesHano:

A) e; B) 8; C) 3; D) 81; E) 2a; N).

6. Bpegnocr Ltrrrerparr u 
lot 

,inrcosz rd,r npvraAa r4uTepBaJry:

A) (-m,0); B) [0,1); C) [1,2); D) [2,3); E) [3,+m); N).
73

7. Axo :e 
Jn 

Qr2 + rnn + 5)dt :60, rasa je rn, je4raro:

A) a; B) -a; C) 2; D) -2; E) 0; N).

8. Bpesnocr LrHrerpalr 
" 1"" #h (o > 0) je:

a; |rnza; n; ]rnz; c; ]rns; D) ln2a; o) ]rna; N).



A) 8; s) T' qT, D) 6; E)
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9. Bpesnoc,rHrerparr u ft (*' - 1) o, :"'Jr \ x'/

10. I4nterpa, f --j9s21-dz jeguax je:' 'cosu -sinr
1

- sin2r
A) .l +c;

SINir + COST

C) sinz+cosr+c;
E) -sinr+cosr+c;

32

3' N).

B) sinr - cosr + c;

D) tS2r-ctg2r*c;
N).

Tecr 7. IIP}TMEHE I4HTEfPAJIA

1. floapmraHa orpaHrzrrega rryKoM KpIrBe y : r(r - 1)(" -2) ^u-ocoM 
je4Harca

je:

D) 2; e) I'
2. floapurraua orpaur4r{eHa [o3r,ITr{BHI{M AeJIoM t-oce, HerarIrBHI/IM AeJIoM g-oce
I{ rIyKoM KpkIBe U : 12 - 1 je4naxa je:

) 1 
c\1: 

1 3: N).a) i; s) .; c) 1; o) i; P) 
+,

3. 3anpeuzna rera xoje nactaje potaqrajou $zrype orpaHl,Ir.{eHe r,uuujan,r,a

a = 12, r = I u a = O oro r-oce je:

A) i, s)i, c)f' n)i' plT; N)

4. 3anperr,rrrHa rerra xoje nactaje potaqzjoM oKo r-oce Snrype orpaxl4qeHe

A) 1;

a) ?,

B) 0;

e) I,

c) *, N).

uapa6onou a:12 HrpaBoM A=r*2je:

Nr#, ra2#, c) lY, o) zrzr-fi; n)T, N)

5. Apxr,nra rryKa KpzBe o ='iJF o.q KoopAuuarHor rroqerxa Ao rar.rKe (3,2\/5)
je:

c) #' o) 
19'

E) a; N).

6. Onurte peuerbe ,qil$epeHlrl,Ija.rne jeguavuue ry' = 39 je:

A) y - ss3/z' B) a: crs; C) lnlyl - cns; D) y: clns lzl; D y: *; N).

7. 3anpeuwHa rerra roje uacraje potaqzjoM oxo r-oce Snrype orpaHl,Ir{eHe
.1runujaua y : 

{? + l, 
fr = -1, r :l uU = 0 je:
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E) n'; N).

,to

A) I, R) 1- ; C) ,r2; D) 1: rf f ; N).' 4' ', 2', ', 'j ',2',
8. Peuerre 4ra$epenqrajanne jegnavnne ry' - A = 0 xoje ca4pxn ravxy (1,2)
je,

L)y:2r; B)g:r+1; C)A=2;; D)*,*A2:5; E)y:Ze*-l; N).

9. Iloapurnua Szrype orpaHur{eHe nunrjarraa y = (r-l)' ,A =3r * 1je:

A) S',6, e) #' qT, D) 21; q*' N).

10. 3aupernlr.rHa rerra roje nacraj"- O?r%l"joM oKo r-oce {zrype orpaHrrr{eHe

KplIBoM 9 : cos fr vt fr-ocoM za x € l- ,,1) i",
ot

A) -: B) ll-''-' 4' -' 3'

a) ?,

-2 .r-2q;; o) t;
Tecr 8. KOMBIIHATOPI{KA. BI4HOMHA OOPMyJIA

1. .llato je n xywrja HyMepr4caHvx 6pojearaua 1 Ao n (n ) 2). Bpoj Har{uHa Ha
xojn ce n pa3ril4,4vrrIax aprr4Karra MolKe pacflope.qrrrra no rytzjaua (no je4an
y ceaxoj ryrr,rjz) axo je aprrrKaJr A y xyruju 6poj 2 je:

A) n!; B) n.nt; c) j1r, - rlr; o1 LUnt; E) (n - 1)!; N).

2. Korprxo r,rMa pa3rrnqr,rrr4x rpoqu$peuux nprrpoArrr4x 6pojeaa sehnx oa 600

$opnrapanux og qraSapa 1,2, 3, 4, 5,6, 7, 8, 9?

L) 32a; B) 405; c) i20; D) a00; E) 288; N).

3. Ha KorruKo Har{r4Ha ce oA Aecer yqenprKa ruory Sopu}rparr4 ,qBe rpyne oA
rro neT yveunra?

a) (Lo); s) (T) (,f); c) (T); o) (f) s; E) (;)

E) 220;

E) -448;

N).

N).

N).

4. Ha florrurlet ce Harra3ra 18 xmrra og xojnx 12 us o6nacru MareMaavrKe u
6 ua {nsr,rxe. Ha Korrr4Ko Har{lrHa ce Mory uzasojuru 4 xrure raxo 4a r,aefy
rrr,rua 6yge 6ap je4na nz $usuxe?
A) uarre oa 1000; B) nsr'rely 1000 n 1500; C) uar"refy 1500 z 2000; D)
nauely 2000 ra 2500; E) npexo 2500; N).

5. Ha roruapxarrrKoM TypHr,rpy yvecreyje L2 penpeaeuraqr,rja. Ha xo.nraxo
Halrlrua ce Mory [oAeJrr4Tr,r 3Jrarga, cpe6pxa n 6porsana ue4a.rsa?

B) 3.e!; c) 1320; D) 440;

6. Koe$nqujeHr y3 13 y pasnojy 6uHorrta (2 - z)8 je:

A) 7792; B) 56; C) -7792; D) -2000;
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7. KoegnqujeHr y3 r11 y pa:aojy 6u,oMa (r' * 1)'o j",
\ r/

A) 10; B) 120; C) a5; D) 210; E) rarcaa rrrrau He uocrojr; N).
8. Ha Korrr4Ko Haqr4Ha y oAerrerby o4 20 yveru{Ka Mory 4a ce uaa6epy je4an
rrpeACe,qHHK r{ ,qBa cexperapa?
A) 2280; B) 3420; c) 11 0; D) 68a0; E) 8000; N),

9. Y pasaojy 6nnona (*.#) , n e N, a,b f 0, z6up 6nnounux

xoe$r,rqujenara npBa rplr rrrraHa je 79. t{nau rojn He caApxu o y pasaojy
osor 6r4norda je4nar je:

A) ('J)at; B) 5005b-4; C) (?)b-7; D) (tu')a-u; E) raran r{IraH He nocroju;
N).

10. Ko;rrano nepr,aytaqnja qz$apa 1,2,3, 4, 5, 6 noqurbe qnspava 36 (y torra
pe4ocne.qy)?

A) a8; B) 2a; C) 120; D) 12; E) 72; N).

Tecr 9. BEPOBATHOEA

1. Konnxa je nepoaarHoha ga ce npu 6aqarcy je4ne xoqre rplr ryra y3acror-
no uojaar,r cTpaua ca uecr ta.rara?

A) #' q i, c) *4, o) rra, e) *, N).

2. Aro je P(A) = 0,43, P(B):0,62 u P(AB) = 0,11, ra4a je aeponarnoha
P(AU B) je4nara:

A) 1,05; B) 1; c) 0,94; D) 0,73; E) 0,54; N).

3. ,IIaa ctygenta, je4an 3a ApyrurM, Ha ,rcnrrry 6zpajy uo je4ny oz 20
nouyfenr,rx rleAyJba, uely xojzrr,ra je 10 ca rraKuM nrlrarirrMa. Beponatnoha
4orafaja 4a o6a cryAeHTa ra3Byxy qeAyrbe ca ilarcvv, urararruua je:

a) *' e) I' c) *' o) 
3'

E) 9,' 40'
N).

4. Ha rplr crpyra o6palyjy ce Marulrrrcru eJreMeuTrz u ro: Ha npaou 40V0,
Ha ApyroM 50% u xa rpeheu 10Vo csnx erreMeHara. flpn roue, rpBr,r crpyr
Aaje 8070,,qpyru 70V0, a rpehn 9O7o qarttapAHrrx erreMeHara. Beporarnoha
4a c.rryvajHo zaa6panr,r eJreMeHT 6y4e crau4ap4an je:

A) 0,73; B) 0,9; C) 0,75; D) 0,82; E) nuje4an oA o.qroBopa A), B), C) , D)
Hzje tauaHl N).
5. Y xyrr,rju ce Harra3e 3 rlpnene u 5 urasux Kyrrruqa. Bepoaauroha 4a he
ce ucroBpeMeHr,rM ,t3BJraqerseM 4rejy xyrnr,rqa ua ryrraje nsryhn ABe rIpBeHe
xyr.rrzqe je:



a) *, s) *' c) *' D)

Tecr 9. Bepoaar:roha

:' o) H'
6. Ha nyry Kperarba ayrouo6nna HMa BItIue ceua$opa. CsaKI,I o,q IbI4x ca
aepoaarHohorur 0,4 ,qo[yrrrra, a ca BepoBatnohou 0,6 ea6parrnje ga.rse npe-
Tar6e, He3aBr4cHo oA ocraJrr4x cerr,rasopa. Bepoaarnoha ,qa he ce ayrorrao6nn
rpBu ryr 3aycraBurr{ na rpeheue cerraaSopy je:

A) 0,48; B) 0,6; C) 0,24; D) 0,144; E) 0,096; N).

7. Mareuarlrr{Ko or{eKurarre cnyvajue rrpoMeHJr,uae X ca 3aKoHoM pacnoAeJre
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N).

D) 1,76; E) 1,8; N).

8. Y je.qHoj xyrwju ce Harra3u 11 qpeenux n jegua nJraBa Kyrrlnqa, a y 4pyroj
9 qpoenrax u jegna rrraBa Kyrrrilqa. Cnyuajno je uaa6pana jegna Kyrrrr,rqa
ra3 npBe nyruje n upe6avena y ,4pyryr a 3aruM je ne 4pyre r43ByqeHa jeAsa
KyrJruqa. floKasaro ce ga je ona rJraBa. Konura je ca4a sepoaarnoha 4a je
upe6aveua Kyrrruqa 6vta nnara?

/ o t 2 3 \.
(o,oa 0,4 o,J2 o,z+)r'
A) 0,44; B) 0,88; C) 1;

a) l*,
9. Koqra je nyrr,replrcana 6pojenuua 1, L, t, 2, 2, u 3. Koqra ce 6arla Asa
nyta. Bepoaarnoha 4a:6np go6ujenrax 6pojera 6y4e 3 je:

s) #' c) *' o) *, e) *' N).

o) i, u) *' N)a) *' e) I' c) *'
10. CnyvajHa rrpoMeHJbwsa X 3aAara je aaxonolr pacro.qerre:

Bepoaarnoha P(Xz - 3 : -2) je
A) 0,4; B) 1; C) 0; D) 0,6;

/-t o 1\
[ 0,, 0,4 o,z ) '

E) 0,09; N).
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PEIIIETbA TECTOBA

Tecr 1

1. C. 2. C. 3. B. 4. E. 5. D. 6. B. 7. D. 8. A. 9. E. 10. A.

Tecr 2

1. A. 2. E. 3. E. 4. A. 5. B. 6. D. 7. B. 8. C. 9. D. 10. D.

Tecr 3

1. A. 2. E. 3. B. 4. C. 5. A. 6. C. 7. A. 8. B. 9. B. 10. D.

Tecr 4

1. A. 2. B. 3. C. 4. E. 5. D. 6. B. 7. E. 8. C. 9. C. 10. B.

Tecr 5

1. D. 2. E. 3. D. 4. B. 5. C. 6. E. 7. D. 8. C. 9. C. 10. D.

Tecr 6

1. E. 2. A. 3. C. 4. E. 5. C. 6. B. 7. A. 8. B. 9. A. 10. B.

Tecr 7

1. C. 2. 4.. 3. C. 4. E. 5. C. 6. B. 7. B. 8. A. 9. B. 10. C.

Tecr 8

1. E. 2. A. 3. C. 4. E. 5. C. 6. C. 7. B. 8. B. 9. C. 10. B.

Tecr I
1. A. 2. C. 3. C. 4. A. 5. B. 6. E. 7. D. 8. C. 9. A. 10. D.
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